الجزء الخاص 


بالشرع و التمارین 


8٢٢٢٤٤٢ 


3۲۱۱۱۱۱ 


الفصل الدراسی الثانی 


الدرس الثانی | 
الدرس الثالث 
الدرس الرابع 
الدرس الخامس | 
الدرس السادي | 


الدرس الأول 
الدرس الثاتى | 


الدرس الأول 
الدرس الثانى | 
ција л‏ الثالث | 
الدرس الرابع | 
الدرس الخامس 
الدرس السادس | 
الدرس السابع 


э 


مراجعة على 
الدرس الأول 
الدرس الثانی 
الدرس الثانث 
الدرس الرايع | 


المتسلسلات ورمز التجمیع, 
المتتابعة الحسابية. 
المتسلسلات الحسابية. 
المتتابعة الهندسية. 
المتسلسلات الهندسية, 


التبادیل والتوافیق 


مبدا العد - التبادیل 
التوافیق, 


التفاضل والتکامل 


ФШ معدل‎ 

الاشتقاق. 

قواعد الاشتقاق. 

مشتقة دالة الدالة (قاعدة السلسلة), 
مشتقات الدوال المثلئية. 

تطبیقات على المشتقة. 

التکامل, 


اب المثلثات 


أهم القوانین التى سبقت دراستها 

زوایا الارتفاع والانخفاض»تطبيقات على حل المثلث. 
الدوال المثلثية لمجموع وفرق قیاسی زاويتين. 
الدوال المثلثية لضعف قياس الزاوية. 

صيغة هيرون. 
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WJG ——‏ : التفاضل والتكامل وحساب المثلثات 


| المتتابعات والمتسلسلات. 
| 
| 
| 


التباديل والتوافيق. 


سح ۸ 
الوحدة الاولی 0 
دمح نت 


المتسلسلات ورمز التجميع. 


المتتابعة الحسابية. 


المتسلسلات الحسابية. 


المتتابعة الهندسية. 


المتسلسلات الهندسية. 


+ التتابعة الحقيقية غير المنتهية هى دالة مجالها = ص ومجالها المقابل = ۴ وبالتالی يكون بیان المتتابعة هو 
مجموعة الازواج المرتبة (س » (ое‏ حیث س Э‏ ص ء ص 3 ع وعلى ذلك يمكن كتابة بيان المتتابعة على 
الصورة : د = [(۱ » د )0( (؟ عد ()) ۰ (т) зет)‏ ۰ ۰ ی د (نم) » ...1 

ж‏ وحیث إن الساقط الاولی للازواج الرتبة الحددة لبیان المتتابعة ھی عناصر ص وهی معروفة Ш‏ فانه يمكن 
الاستغناء عن كتابتها فى بیان التتابعة والاکتفاء بكتابة الساقط الثانية داخل قوسین من النوع ( ) تمييرًا لها 
عن قوسی الجموعة [ { 

٭ وعلی ذلك یمکن التعبیر عن التتابعة كما یاتی : (د (۱) » د (۲) » د (т)‏ ... » د )0( » ...) والقیم 
د )١(‏ » د (Y)‏ » د (Y)‏ » ... تسمی حدود التتابعة حيث د (۱) هو الحد الأول للمتتابعة ویرمز له بالرمز E‏ 


» د (Y)‏ هو الحد الثانى للمتتابعة ویرمز له بالرمز E‏ » د fu)‏ هو الحد النونی للمتتابعة ویرمز له بالرمز عر 
وهکذا .. 

وبذلك یمکن التعبير عن التتابعة بصورة آخری كما یاتی : (گرم) E)E‏ ۰ ۰۰۰۰۰ گر » ...) 
٭ وإذا کان مجال الدالة یتکون من أول (نه) من الأعداد الصحيحة ا موجبة فإن التتابعة تکون منتهية. 


إذا كانت الدالة د : ص سم E‏ حيث د (س) = ۲ س + ۲ فان 


٩- (т) = )۲( 5¢ V =F + )۲( = (¥) осот + )۱( = (1) د‎ 

ае Мет (£) »د )6( ؟‎ 

فاٍن : (د (۱) » د (۲) » د (Т)‏ د )£( » ...) ای о)‏ » ۱۱۰۹۰۷ ...) تسمی متتابعة 
ویکون : ف ٥<‏ ۰ ځې =۷ ۰ ځې ۱١۶ E ۰ ٣=‏ وهکذا 


ويصفة عامة یکون : د (А)‏ = بم+ ٣‏ حیث Dw‏ ص ويرمز لذلك بالرمز JE‏ 
(الحد النونی) حيث E‏ = دم+ Y‏ والذى من УА‏ يمكن إیج 


اد قيمة أى حد إذا علمت رتبته نہ 


ГА 


> الدرس الأول 


ملاحظات_ 
rayi |‏ الفرق بين (گر,) » عر حيث (E)‏ ترمز للمتتابعة بينما رم ترمز للحد النونی للمتتابعة. 
حدود ا متتابعة ھی صور عناصر مجال المتتابعة. 


٭ المتتابعة تخضع لترتيب عناصرها بينما المجموعة لا تخضع لترتيب عناصرها. 
+ التتابعة قد تتكرر عناصرها بینما المجموعة لا يمكن أن تتكرر عناصرها. 


٭ المتتابعة المنتهية هى ابعة عدد حدودها منته أى لها عدد محدود من العناصر. 

٭ التتابعة غير النتهية هى : متتابعة عدد حدودها غير منته أى لها عدد لا نهائى من العناصر. 
өз‏ 

بين أى المتتابعات الآنية منتهية وأيها غير منتهية : 

۰۰۲۰۱۰ У) а (тте М елее) С) 

)0( )2( حيث غر = -wY‏ ؟ ۰ ہ3 ص 

5 

ہے 9 

) حیٹ عر - لگ {сетете \}э»‹‏ 
4 الل 


.۰ ص * .*. عدد الحدود غير منته. 


.. المتتابعة غير منتهية. 
{отете лэк 9‏ .*. عدد الحدود = о‏ 
٠.‏ المتتابعة منتهية. 


يرمز للحد العام للمتتابعة بالرمز رر ويسمى أحيانًا بالحد النونى حيث E‏ هو صورة العنصر الذى ترتيبه 
له فى التتابعة ويمكن استنتاجه من خلال بعض الحدود المعطاة من التتابعة وذلك بإدراك العلاقة بين قيمة 
الحد مر ورتبة الحد له 


الهمعاصر (الرياضيات البحتة) م Y‏ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى [ ٩‏ 


| 
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ماد 
اكتب الحد العام لكل من المتتابعات الآتية : 
۶۸۶٦٦٤٤0‏ 


1 
سم 
7 
تا 


т ۰» ML ۰ MYL: )۱( ۲-۶۰۰]‏ )8( ¢ . 
.. الحد العام هو : مي = ۲ رہ 
)09 ۶-(() ۰ مدر" ۰ ع-( ۰ 


.. الحد العام هو : عر = (+)* 


f 3 1 ۱‏ 
_ اس 022 ۱1 0( 
E у лат‏ وچ 1 د سی ы‏ ۲ 5 
اتا LI.‏ 
3 ام هق : ارم жү‏ 


لاحظ أنه يمكن استنتاج الحد العام لبعض المتتابعات كما يلى + 

[у]‏ متتابعة أعداد العد (۱ ۲۰ lasa )... » ۵۰ ٠٠١١‏ العام هو عر = نه بينما المتتابعة 
)£ » 5 ٦٦ء‏ ...) تمثل متتابعة آعداد العد إبتداء من الحد الرابع ويكون حدها العام هو E‏ = لم + ٣‏ 

[F]‏ متتابعة أعداد العد الفردية (۱ » ۲ » ه » ۷ » ...) Lasa‏ العام هو عر = ٢‏ دم- ١‏ بينما المتتابعة 
1١(‏ 756 ۱۰۰ ...) تمثل متتابعة أعداد العد القردية ابتداء من الحد السادس ويكون حدها العام 
هون =۲ (نہ+ ه) -۱ 

[F]‏ متتابعة أعداد العد الزوجية ١ » E » Y)‏ 86 » ...) حدها العام هى عر = ۲ له بینما المتتابعة 
٠١(‏ 15 ء ٠١‏ ء ...) تمثل متتابعة الأعداد الزوجية ابتداء من الحد الخامس ويكون حدها العام 
هو - ؟ (tta)‏ 

[E]‏ متتابعة الأعداد المربعة (۱ » 4 ۰ ۱۰۰۹ ۰ ...) lasa‏ العام عر < له بینما المتتابعة 
A)‏ ۱۱۰ ۰ ۲۵ ۲۱۰ » ...) تمثل متتابعة الأعداد المربعة ايتداء من الحد الثالث ويكون حدها العام 
هوس = (نه+ ٢)٢‏ 


»درس لول لت 


مثال و 
اكتب الحدود الخمسة الأولى من المتتابعة (E)‏ حيث : 


(1] عي ٢ = , E » о=‏ ع حیث لمك ١‏ واکتب الحد العام للمتتابعة. 

т |‏ لعزي دعر ,+#„ »مک i‏ ۲-۶ + یا 

ا بس 

ہے ۲رم+۲ 

4 الحل 

ھی گان 
л‏ بوضع ہ١‏ له ترك # (o) ۲2 г.‏ = 
» بوضع ٢ =w‏ خی ےھلب fo = )۱۵( ۲۶ л‏ 
» بوضع ЖП ۳ =w‏ وم ۶ = \o = (fo)‏ 
» بوضع Zs “те. ٤ Sw‏ ؟ (۱۳۰) = ۰۰ 


٤ء١‎ 6 Woe foe ۱۵ » ۵ : الخمسة حدود الأولى من التتابعة هی‎ у, 
)۳ ۰۰۳۳۰۰۲۳۷ ۰۰۳ ۵۰۰۳ o) ای أن‎ 


.', الحد العام هو : ٥ = E‏ × ۱-۹۷۳ 


رہہ “یہہ ۱ mEt‏ 


\. ату بوضع ہ١ کر شر‎ г. 
۱۷-۷۱۰ 6+ كل اع‎ Ysw بوضع‎ » 
۲۷ “۱۰+ ۱۷ < م س گر + گ,‎ Y بوضع لمع‎ » 
۲۷۰۱۷۰۱۰ الخمسة حدود الأولی من التتابعة هی : ۳ ۲ ۷ء‎ у, 
اولی ابعة هی‎ 
ЕТЕ 
۲رر+۳‎ uk 
5 
ا حا در‎ 07 
ب يوضع بدا کے و0 دج سب‎ 
53 
۱ ЕИ سر یت‎ 
У уут ۳2 او‎ 
۱ 
Жагы سپ ...ا‎ 5 8 
TFT 240 و‎ 


۱ 
1} 


» پوضع ده < ае ٤‏ ۱ ۱ 
و а‏ ا ۳۳ پا 
۱-۰ 
БИРҮ 022‏ لف 
a‏ ا С”‏ 7> بھی 
.. الخمسة حدود الأولى من المتتابعة هی : + » ل » + 2 


[[] فى الثال السابق : العلاقة ےرہ , , > گرم ,, + كم ھی علاقة بين حدود المتتابعة وتعنى أن كل حد 
يساوى مجموع الحدين السابقين له مباشرة. 
П)‏ إذا اختلفت إشارة كل حد فى التتابعة عن إشارة الحد التالى له مباشرة 


فان التتابعة تسمى بالتتابعة التذبذبية ففى المثال السابق : 


بعض المتتابعات ليست لھا قاعدة معروفة حتى الآن وبالتالى ليس معروف حدها العام مثل متتابعة 
0 


الاعداد الاولية (۲ » ۳ » ۵ » لا » 


المتتابعة )2( التی حدودها (۱ ۰۱۳۰۸۰۵۰۳۰۲۰۱۰ (r‏ 


تعرف باسم متتابعة فیبوناتشی وكل حد فى هذه المتتابعة ناتج من مجموع الحدین السابقین له مباشرة وتتحدد 
قاعدتها کالاتی ر , = کار + گر , لكل ل3 ص » ع, - يم <۱ 


ايدية - التناقصية - الثابتة 


لکل نہک ١‏ : 
o‏ تسمی التتابعة (yE)‏ تزايدية ‏ إذا كان گن > كن ٠> о-ой‏ 
o‏ تسمى المتتابعة )0( تناقصیة ‏ إذا كان گر .> گر >E-‏ 


ой EELO ай تسمى المتتابعة (ع)‎ e 


w 


> الدرس الأول 
ماد © 


بين أى المتتابعات (E)‏ الآتية تزايدية وأيها تناقصية وأيها غير ذلك : 


2 الاق‎ -v= 
=O 8ص - ركهم‎ 
у-и 4 


(1-а) - (1 (\ а т) = ی ¬ ع‎ - | 
тету - ۲-۲ +۴ = 


л‏ المتتابعة (ى) تزايدية لجميع قیم Dw‏ ص* 


| ا سے ہے تا 
we" |‏ -&„= ۲ (نہ+۱) +۱ مب١ ٣ ٣+ہں ٢٣‏ یم+۱ 
_ )+( = )+( + 
+a ۲) (7 +a ۲)‏ ۱( ۳( < 


.. التتابعة (E)‏ تناقصية لجميع قيم Bw‏ ص* 


Кас‏ ا 
چو دعر )0( а‏ 


22 ۱+4 


ВЕЕ \ 0) =‏ (= د( 


۲ بم+۱ 
үг үз‏ 


»)+ \( 
٠.٠ »‏ القدار الناتج موجب إذا کان نہعددًا فرديًا » سالب إذا كان لمعددًا زوجيًا 
.. المتتابعة )0( ليست تزايدية وليست تناقصية. 

للا یب = ۵-۵ صفر 


۰ التتابعة (E)‏ ثابتة لجمیع قيم نہ3 е‏ 


ттуу 


| المتتابعة الثابتة : هى متتابعة جميع حدودها متساوية أى Lasa‏ العام على الصورة : 


گرم ٢>‏ حيث ! 3 2 ويكون ےر , , - گرم = صفر وقد تكون منتهية أو غير منتهية 


مثل المتتابعة о)‏ ه » ه » ه) آ» القابعة (-؟ é Y= , Y= e 5- e‏ ...) 
- ڪڪ 


| 
11 
ند 


آوجد الحد العام للمتتابعة А)‏ ‹ ۱۳ ۰ ۱۷ ۰ ۲۱ء ...) ثم آوجد : 


(۶]۲, » ع فى التتابعة. | ؟] رتبة الحد الذی قيمته ٠٦‏ فى المتتابعة. 


4 الل 
(фф)#+о=,/ ۰ Mitos е (0) Ено 0 ‹ (А) Ено‏ 
.. الحد العام : E‏ - ۵+ له 


to=(\)t+o=, Z ۰ ۳۲) ° +° = [ү] 


[] بفرض ےر = ۱3۵ +٥‏ بهد و1 
r‏ ا لمك sws ٦٦‏ ۱۵ 
ہس ہا 


* إذا علم عدد محدود من الحدود ШШ)‏ بدون قاعدة فلا يمكن تعيين حد عام وحيد لهذه المتتابعة ولتوضيح ذلك 
نأخذ متتابعتین жыш!‏ )&„(=)%( 

w) = (2) »‏ + ریہ- )١‏ (هم- ؟) (یہ- ؟) (یہ- 4)) 

فنجد أن الاربعة حدود الأولى فى كل من التتابعتین متشابهة وهی ۱ › ١١ ٩۰ ٤‏ بینما الحد الخامس 
مختلف حيث ع , = 1٩-۱ ۲۲ + (о) > Z e о = (о)‏ 

وبالتالى يكون گر, e‏ عر وصف صحيع للمتتابعة (۱ ۰ 4 ۰ ۹ ١٢٦۱ء‏ ...) 

أى أقه : لا يمكن إيجاد حد عام وحيد. 


\+ 


C‏ من اسئلة الكتاب المدرسى газ»‏ هتطبیق لل مستويات عليا 


АТТИШ‏ أسئلة الاختيار من متعدد 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
< © 3 المتتابعة الحقيقية هى دالة مجالها هو 


20 (ب)ع* (د)ص* 
© © الحد التالی فى المتتابعة : ٣٤٤ л)‏ ۰ ۱۱۲۷ء ..) هو... 

۱۸ (ب) ۱3 (د)‎ \е(1) 
الحد التالى فى التتابعة :( 75 » ع ء لإ ء‎ ۵ 

е) \ کا (ب)‎ )١( 


© © ) الحد العاشر من حدود التتابعة N):‏ ٤٢٢٢ء‏ ۵۰۳ ۸۰ ۱۳ء ...) هو .... 
)1( (ب) ۳۶ (a)‏ هه 


4 (2) الحد الخالى من سس فى التتابعة : ٢-٦٢٦ سس٤ - ۷ + س٦ А)‏ سن » ... 


РАА) £ (ب)‎ 201) 
че 


© © الحد السادس فى المتتابعة )0( عر = پر 


хо) + (ب) عد (ج)‎ ٦)1( 


2 


٦+ ا‎ 


© © وع الحد الرابع فى التتابعة (عر,) حيث E‏ 


10) + (ب)‎ 30 
.... ع, = ۷ فی المتتابعة‎ © ° 
- от) =E) (ب)‎ (б\+әх)=(„2)() 
(б-“х)=(„&)(-) (+a) = („2)(+) 
جا دنل کف‎ a и а ыз ®© е 
у = 02:0 
+0) 5) ۲ لكل (ب)‎ 


dajo maie 1 1‏ بث مستوياتعليا 
G)‏ الحدود الخمسة الأولى من التتابعة (ر,) = (ад)‏ هی 
елу)‏ 1<«( (ب) ۰۱۰۲۰۰ (мел‏ 


е 

(а) |‏ (۰ ۲۰ ۰۱۲۰۱۰ ۲۰) (د) (۱ ۲۰ ۰۰ ۱۱۰۷) 
O‏ السسة حدود ای من дшш‏ اتی فيا عو = ЕО‏ 
А) (1)‏ ۰۳۷۰-۰۲۰ ) (ب) )۲۷-۰۰۹-۰۰٩(‏ 

| زمر یں مر جر (د)(۹ OZE TEE‏ 
(у)‏ فی التتابعة (عں) إذا کان :۲,۱ » „б‏ = عر -/ەحیث لک ۱ 
فإن الحدود الخمسة الأولى هی .............. 
(۱()1 ۰-۰۱-۰۲ هنا (ب) (۲ ۰۱۰۱-۰ ۰۳ +) 
(ج) (А‏ (د) (А-те)‏ 


(۳) الخمسة حدود الأولى من التتابعة التی فیها коло » ۲۶۸۶ ‹ ۱ E‏ 


الال ۲ هي يه 
(ос ё етет е Л) (т)‏ (ب) (۱ ۲۰ ۰ ۲۰۸۰) 
(ج) ۳۰۲۰۱ ۸۰۰۰) (د) (۱ ۰۱۰۳۰۲۰ ۱۲) 
9 إذا علم أن (yE)‏ متتابعة فیها б = „б:‏ + , + , + ... + .,_ , حيث نہ > ۲ 
فإن :ع +ع +ع ٤+‏ + ل سک سس 
(1) صفر (ب) ۳۲ (ج) ٦٤‏ (ہ) ۷۲ 
° 9 الحد العام لتتابعة )2( هو عر Y=‏ فان الخمسة حدود الاولی فیها 
(۲()۱ ۰ ۷۰۱۰۰۰) (ب)(۱ ۶۰۲۰۲۰ ۰) 
(ج)(۲۰۳۰۲۰۳۰۳) )»()£ (Ae Vee oe‏ 
(у ©‏ تکون التتابعة تناقصية إذا كان : رب , ............. گر لكل ىہ ک ۱ 
)1(< (ب) < (ج) < (د) 2 
(у)‏ يقال للمتتابعة (ى) إنها تزايدية لجميع Элл ый‏ ص إذا كان sen‏ 
() يك 4 а=)‏ لعا > ره o‏ <-\ 


لتنا 


ہہس تے 


4 () تسمى المتتابعة التى حدها النونى عر = ,= متا 
(i)‏ تزايدية. (ب) تناقصية. С дыз)‏ (د) ثابتة. 
| ® وع المتتابعة التى حدها النونی عر = -ك - ١‏ حيث لم3 هی поента‏ 
(1) متتابعة تزايدية. (ب) متتابعة تناقصية. 
(ج) متتابعة ثابتة. (د) متتابعة تذبذبية. 
© المتتابعة التى حدها العام عر = E)‏ تكون .... 
| (1) تزايدية. (ب) تناقصية. (a)‏ تذبذبية. (د) منتهية. 
ыш) ©‏ (یں) = ))—-\(^)% + \(( о‏ 
| (1) تزايدية. (ب) تناقصية. (ج) تذبذبية. (د) ثابتة. 
G)‏ أى من التتابعات Z)‏ ر) ЫШ)‏ تكون متناقصة حيث نہ3 ص* ؟ 
(о) = (2) 6) (о) = (2) (1)‏ 
(ج) )4( = (а)‏ )2( )2( = )+( 
© © أى مما يأتى يمثل الحد العام متتابعة متناقصة ؟ 
w(i)‏ (ب) ا ea ДАЈ‏ 1 
G) ۵‏ ون المتتابعة (1 ٢ Ee‏ ۱۱۰۷ء (е‏ تكون ست 
(1) تناقصية. (ب) تذيذب (ج) منتهية. (د) غير منتهية 
| @ رع المتتابعة (۲ ۰۰ ۹۰۱۷۰ء۱ ... ١؟)‏ تكون جه 
(1) تناقصية. (ب) تذبذبية. (ج) منتهية. (د) غير منتهية. 
+ © وع المتتابعة (عں) =( - )١‏ » لماص“ تمثل 
)1( تناقصية. (ب) تذبذبية. (ج) (د) غير منتهية. 
@ التتابعة )2( حيث عر = حل ١+‏ » ھ 1255211 [ое‏ تکرن ....... 
(1) تزايدية. (ب) تذبذبية. (ج) منتهية. (د) غير منتهية. 
GÀ) 0‏ الحد النونی للمتتايعة : (۱ »5 4١5656‏ ...) هو . 
ات (ب) ٤‏ لہ (ج) 2۲ 0 
ایا m‏ الحد النونی للمتتابعة : (-۱ 6 6 6 JA (oee 6 ۱۱6 ٩‏ مه 
w-(i)‏ (ب) (-۱) "با (ج) w-‏ (د). یہ 
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کچھ ٥‏ تطبيق d‏ مستویات علیا 


© و الحد العام للمتتايعة : (+ » چ ء کے  »‏ ء..) هو .... 


)2501 یک 5 جك 
EY‏ 02 الحد العام للمتتابعة : (۱ » يل » حل 

)1( (ب) )۰“ IS)‏ 
9© 3 الحد النونى للمتتابعة : Y)‏ ۲۰ » 4 

\-м= )1( 

(ج)ا =۲ 
Ç9‏ الحد العام للمتتايعة : (ل ء + » ل ء 

)0 50 ا 
@ الحد اتوي سب p‏ 4 » بج 

)150 (ب) + لم جاک (د) حلم 
F3)‏ الحد العام لتتابعة الاعداد الصحيحة الزوجية الوجبة هو ریت 

(۱)؛ نہ (ب) ۲ نہ (a)‏ ۲ ده -۲ (د) ١‏ نہ-٢‏ 
@ @ الحد العام لتتابعة الاعداد الصحيحة الزوجية الوجبة الاکبر من ۲ هو .......... 

(۲)۱به (ب) "نه +۲ (ج) ٤‏ لہ (د) ۶ لم -۲ 
ЄЎ)‏ 3 الحد العام للمتتابعة : (-۱ ۲۰ f= e‏ ۰۱۲-۰۸۰ ...) هو Самаган‏ 

ا ا ني 


۱0*۵ رکب (د)‎ = EE 

ГД бА)‏ الحد العام للمتتابعة : ((۲ × an = зл )... e (Xx 0) (ох £) » (E × Y) » (Y‏ رن 
)1( (نه- Ota) )١‏ (ب) نہ (نه+ )١‏ 
(ج) ۲ Otau‏ (د) (نہ+۱) (Yta)‏ 

69 أى مما يأتى لا يمكن أن يكون الحد العام للمتتابعة (گی) = (еле V e ٠- л)‏ 
كين ۰ا كسا 
(ج) عي = - عا (ہ×) El)‏ دعا (ہ×) 


0 


: ۰ ۱۱۰۸۰ ۰۰ Y) فى المتتابعة‎ E) 


او : الحد العام هو عر = 

۱= (د)‎ ١+ (ج) نہ‎ РР) әх(ї) 
۳ 

۲۸ (د)‎ ۲۶ (a) ۲۲ (ب)‎ we 


б‏ : رتبة الحد الذی ۵٩ сай‏ هو یر 
vlv) vl (1)‏ (ج) А0) мё‏ 
E)‏ فى التتابعة (е ۱۱۰۸۰ 5 ۰ Y)‏ 


و : الحد العام هو = EREN‏ 

)الم (ب) نہ +۱ (ج) ۲ (\+а)‏ 0س 

еа, هو‎ ۱۲۸ ааз رتبة الحد الذى‎ : GG 

(03) ač (>) vê (ب)‎ EC) 
۲ ماك » ...) يساو‎ Ы متا ج‎ ٠ л) الحد العاشر من حدود التتابعة‎ © ١ 

ш 7 (ج) حا چ‎ Му ям) 
аай إذا کان ع, < ۷۶ فان :م<‎ ١- оте = حيث عر‎ (E) فى التتابعة‎ ]13 © 

۷۶ (a) (ب) ه (ج) ؛‎ о+(1) 
۱۱۰ ۰ = 10065-2: سر ہے‎ а 

فان ست اک سم 

)(-\ (ب) صفر (ج)۱ (د) ۰ 
(E3)‏ عدد حدود التتابعة : )\ (Мо с.л‏ هو и‏ 

)0(1 (ب) ۱۲۰ (ج) ٦٦٦‏ (د) о.‏ 


ста فى التتابعة (٤ں) إذا کان , =\ ° عر‎ E) 


(з) ۲ (جا‎ o (ب)‎ "H 


maje 11‏ تطبيق | d‏ مستویات علیا 
EY) ۶‏ أى الدوال الآتية تمثل متتابعة حقيقية ؟ 
~ صہ ~ صہ سہ ص ~~ ص 
۲ 
7 <>[ ‹ سا 
ا 1 ]<>[ 
)1( ) (ج) (د) 
CÀ)‏ الشکل المقابل يمثل متتابعة 1 
(1) متزايدة. 1 
(ب) متناقصة, 
(ج) ثابتة. 
)3( متذبذبة. 
+ © أى الأشكال الآتية تمثل متتابعة ؟ 


© © 2 @ 
КИИНЕ... 
0 
Tw EOD ENED 
| له‎ 
Sy EMO ع,-ما 2 م)‎ 90 © 


© ‹ .=( به ك١‏ 
O‏ ۰ مح > جد ‹ نه >۱ 


بين أى المتتابعات (عرر) التية تزايدية وأيها تناقصية وأيها غير ذلك : 
(е +1) = (O‏ يمسج 


eiw UFL 


CJ 


)... , مایق ۰ ما عا كك‎ e) OO (eee mO 


»ترس کڈ 
A‏ ا 
а‏ 
° 


۵ فى المتتابعة (عر۔) إذا كان م NEL ٣٠۹<‏ ‹ گر دع owt‏ 


أوجد : قيمة سس ٠‏ 


الگا 3 اكتشف "ыл‏ 

)00 كل دالة مجالها ص- هى متتابعة. 

© كل دالة مجالها (۰ ٤٤٤٤٤ ١٤٣‏ ء ...) هی متتابعة غير منتهية. 
© فى التتابعة (б)‏ حيث گر = ده" يكون گرم > یمد ١‏ 

ہے کانت (عر) متتابعة حدودها )\ ۰۱۳۰۸۰۰۰۳۰۲۰۱۰ .) 

(1) ادرس نمط المتتابعة ثم أوجد الحدين الثامن والتاسع. 

)0( مثل التسعة حدود الأولى من المتتابعة 


F)‏ هل نعتبر أن هذه التتابعة تزايدية أم تناقصية أم غير ذلك ؟ فسر إجابتك. 


E)‏ اکتب العلاقة بين حدود هذه المتتابعة. 


: الربط بالرياضة‎ CQ 


يمارس كريم تمارين اللياقة البدنية لمدة A‏ دقائق فى اليوم الأول ثم يزيد الفترة بعد ذلك بمعدل دقيقتين يوميًا . 
)\( اکتب الخمسة حدود الأولى لهذه المتتابعة. 

©) أوجد الحد العام لهذه المتتابعة. 

)0( أوجد الزمن الذى يستغرقه كريم فى اليوم السابع. 


© فى أى يوم سيكون الزمن الذى يستغرقه كريم نصف ساعة $ وضح إجابتك. 


يستخدم رمز التجميع Z‏ (ويقرأ سيجما) لكى يرمز لمجموع دحا من الحدود التتالية فی التتابعة 
КО)‏ و A‏ ا 
بدا من الحد الأول بان ода‏ عر وتقرأ مجموع عر من ص١١‏ إلى م < یہ 


z 1‏ 
اق أن : رك عر دع +ع +ع ۰+ عر 


ملاحظة 


لیس من الضروری أن يبدأ الجموح من الحد الأول أى أنه يمكن استخدام رمز التجمیع Z‏ للتعبير عن مجموع " 

الحدود ا متتالیة فى التتابعة بدا من حدها الأول أو الثانی أو الثالث أو الحد رقم لت فی التتابعة إلى الحد 

| Ун, 
5 

فمثلا رکال كن لعن اگ بتع کے 1 


3 
۳ ١-٢٣ 
уу) 35,8 (0-10 كارك‎ 


у 


ЖЧА=у+\+о+Ф +їҮ+Үї+\=/ @ .. ۷۰۰۰۰۲۰۲۰۱ []بوضع ی‎ 


та 
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У 
: يمكن استخدام الالة الحاسبة فی إيجاد ناتج ,4 م كما يلى‎ 


Tas 


1 عب‎ 
»_ Ж 


تكتب بد وذلك بالضغط على T‏ رو 


۷۰۱۹۰ ٠٢ ٤= (۲]بوضع م‎ 
0-0 y+- +-+- 0=) - v x) 2 A 
۲۸ ۶ ۹۷ +۷۱ + ٩ + ۳۱ = 


نوہ ار 


رك حك 6 жол‏ و ات 


р جد‎ (- z) 
سے میتی‎ 


لب 
اله жр‏ 


1 


إذا كانت : (عر) » (صر) متتابعتين ‹ لماص ‹ س3ع فإن: 


Е‏ برك عن AS E E vaatav‏ سوب مت 
КЕИ‏ 
Ж‏ 


5 
\ 00 Р 
Салт) (аи у ٣+۷ + 


\ ۲ 
р шыша чы 090 етене ел х :% 


ہے 1+0( )1+( 


z 95 
5 ۲ رگم‎ ۱۲ ТАУ ورگ‎ 


(۱ + ۲) )١ +) ۲ = 


2 м Р i 
رک ۷+ رک 5-37 رك ص٣ مہ‎ = ) + ۲( S, : فمثلا‎ 
ور دي +رر+ ۲ وربا + و نو‎ +» ۷- 
© مثال‎ . 
1 
)٢- م٣‎ + أوجد بطريقتين مخطفتین : رك (؟‎ 
لصحلا٩‎ 
الطريقة الأولى : (إيجاد الفکوك)‎ 
ТАГАН ۱< يوضع‎ 
۲-۷۲۰۲ т) (улху) (т 1) کا‎ 8 
от + ۱+ ۸+ Y= (FE x T+ £) + (FF x +) + 
الطريقة الثانیة : (باستخدام خواص التجمیع)‎ 
0 1 3 
رک ( ۴+۶ )= رک مب + رک ۲ م- رگ‎ 


W- 


۲ 
۱ 


۱+ 5) + ۱+ ۶ * ۲( )۱+ (؛‎ 
баре 1 «r+ CSE = 


- ۲ < ۳۰ رر دأو 


جمیع الخواص الجبرية السابقة لرمز التجمیع لا تستخدم إلا فى حالة إيجاد مجموع التتابعة بدا من الحد 
м‏ 
الأول أى لإيجاد : 5 JE‏ 
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ماد و6 

آوجد قیمة کل مها یأقباستخدام حول رم الفجميع کاٹ 

m vyg m‏ ۸'۔۸۷) 
۹ الحل 


[у]‏ لاحظ أن : ر 4 جم 
تعنى مجموع حدود التتابعة بدا من الحد الثامن إلى الحد الثانى عشر. 
су »‏ مجموع الحدود من , إلى ع = (مجموع الحدود من 2 , إلى .,) - (مجموع الحدود من ع, إلى AE‏ 
5-7 رک ( م۶ رک (۴+۷)- رك )+( 
EA + ۲ 9 )=‏ 
х3)»‏ = 


۱۱۵ = ۷۷ - ۱۹۲ = )۲۱+ o1) - (FT + лол) = 


Oww л) Wa 


۲۰۲+ хт) -(\ухт+ 


رک иче) „оте‏ د'-۷م) 


لق مارج ۷)- л)‏ ) 


7ں у‏ 
۱+۸۸ 0+۸ 
tgeen),‏ ,, لا ) 
(؛ +۱) (۲ * ۶ +۱ )£ +۱ 
_ )9 رشب یہد 0 (К‏ = -۷۲) -(۲۰-۳۰) 
< ۱۰-۱۳۲ ۱۲۲ 


سد ی[ سن موسي ی 
أى انه : لای متتابعة E)‏ ۰ ع, » گب ۰۰۰ » گی ») حيث لہ 3 ص 
» مر هو الحد الذى ترتيبه له من المتتابعة. 


يكون دع +ع, + ع + ..... + گے +..... هی المتسلسلة المرتبطة يهذه المتتابعة. 
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لأى متتابعة منتهية (2, ٤‏ ےم » كم » ... » گن ) يكون : 


ے +ع سے + бе‏ + + رک عر هت ہلة منتهية. 


أى أن : 


مجموع كل حدود التتابعة المنتهية يسمى متسلسلة منتهية. 
والقيمة العددية للمتسلسلة ھی مجموع حدود المتتابعة المناظرة. 


өз 
: ثم أوجد مجموع حدود المتتابعة المناظرة‎ Z اکتب كلا من المتسلسلتين الآتيتين باستخدام رمز التجمیع‎ 
tte +. + E + ۱۵+ ۸+۳ ]۴[( ۲۱+ ۰۰. +۷ + + ۳]۲۲( 


4 الحل 


۲+ جرا‎ (тоу л) (ех л) ۲+۱( ۲۱۸۰۰۲۷ 


б‏ الحد العام للمتتابعة Y)‏ » ۵ » ۰۷ ... 6 ۲۱) هو ىن ۲+۱ م 
L‏ 
» عدد حدود المتتابعة : GENS NEVET л ۱۰ =w‏ 


А. ۳ ۳ 5 ۳ 2‏ .)+ 
М‏ رگ (۸۲۶۱)> رگ ۱+ رک меж хли‏ 
.2 مجموع حدود المتتابعة المناظرة ١١١ = )۲۱۰۰ ء۷٢ ۵ » Y):‏ 


۰۵ ۸+۳ واج رہ 


(+ .) . ++ (+ E) + )۲+۳( ۲+ (T+ 1) + (+1) ١ 
)٢+ هو عر سی (ی‎ (EE » ... » ۱۵ » ۸ 5( الحد العام للمتتابعة‎ .'. 

° رب 

+ ا ا (ن )رک‎ АЕ 

EEE E‏ ا سكا 


۳۲۹۰ = 


۰ مجموع حدود المتتابعة الناظرة : ka WEDA Y)‏ = ۳۳۹۰ 


м 
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ماد © 
اكتب مفكوك كل من المتسلسلتين الآتيتين » وأوجد مجموع حدود المتتابعة المناظرة : 


كارك (۸+۱) هرك ۲+۱۸ 


9—14 
easi‏ 9۰۰۲۰۲۰۱2 
(о +3) + (6+0) а )۳۶۱(+ OE Š, 3‏ 
سے ۲ + ۳ +ع +و +2۱ ۲۰ 
г.‏ مجموع حدود التتابعة oe ٤٤ ۳ e Y):‏ )2 ۲۰ 
Ш)‏ بوضع ی ۰۳۰۲۰۱ 1۰۰۰ 
پت رک مك مح زاجم + جم + را جم ++( + جم ++( 


۱۰۳ 2 ۳۸+ ۲۷+ ۱۸+ ۱۱ + ٦+٣ = 


NEY = (FA € ۲۷۰۱۸۰ ۱۱۰۰ Y) : مجموع حدود المتتابعة‎ у, 


فى المثال السابق : يمكن استخدام خواص علامة التجمیع فى إيجاد قيمة المتسلسلة 


أى مجموع حدود التتابعة المناظرة دون إيجاد مفكوك المتسلسلة. 


Ixo 2 7 : 
Y= toxisy رگ‎ +١ [Lus 

Ае Ри 8 3‏ ے ۵+۱۱ = 
2اک ہ۸ د ا CENA‏ سس ہے ںہ در 


وهی المتسلسلة التی بها عدد لا نهائى من الحدود ویرمز لها بالرمز رک اس 
فمثلا : المتسلسلة : -؟ ٤+‏ - ۸ +15 - ۳۲ + .۰ غير منتهية. 
والمتتابعة المناظرة لها : (-5 YY- e NA ۰ ۸-۰ 5 e‏ » ...) حدها العام sa‏ عر = (-5)" 


ولذلك فان ۲-۰ NHA ٣+‏ - 2۰+۲۷ رق ۷۸۷۴ 


۱ 
11 


ө 

اكتب مفکوك کل من المتسلسلتین الآتيتين : 

اق )0-70( 8 )2-25( 

4 الحل 

ا رق ((ج” - ١‏ > (رج) - ۰۵( )+( - )+ рр)‏ 

5,18 )7 مات و н) ST‏ 
عدج مس وچ یں 

مثاد @ 


استخدم رمز التجميع & ف كتابة كل من المتسلسلتین الآنيتين : 
۲۱ +۳۱۲ +۲ برع جع ..+ox‏ 
1 
[۲] ۲ +۱ + + + + + 
4 الا۹ن 
[у]‏ ۰.۰ الحد العام للمتتابعة : (۱ × ۲ ۰ ۲ ۰۳۰ 4*۲ ,4 »اه » ...) 
2а‏ کی (ی +۱) 
ام ۲×۱ ٢+‏ × ۳+ ۵×۴ جع باه + ا (л) Z‏ 
ту‏ 


۷۲۳ )فوع‎ ٤ зе ۱۰ ۳( : الحد العام لمتتابعة‎ ۰. [E 
اس‎ 


++ + + کی 


على المتسلسلات ورمز التجميع 


[1]مهاسئلةالكتابالسدرسى | тазе‏ © تطبيق 4ھ مستوياتعليا 


0 أسئلة الاختيار من متعدد 


اختر الإجابة الصحيحة من بین الإجابات المعطاة : 
Й‏ 


\ (>) o (ب)‎ ۳)۱( 


۱۰ (+) e (ب)‎ ۳(1) 


¥ (ب) ۱۰ (ج)٤‏ 


۲۲۰ (ب) ٥ہ (ج)‎ Yai) 


Yoo (1)‏ (ب) مكلا (ج) ۸۰۷ 
۳ 
۵ © 00 قيمة المت 3 رگ =(\+у+\у)‏ 0-1 


۱۶6۰۰ (a) ۳۷۲۰ (ب)‎ ۱۳۷۰ (1) 


=“) قيمة المتسلسلة‎ о 
١ (ج)‎ ١ صفر (ب)‎ )1( 


a 5‏ 
© ©إذاكان: رک Mel)‏ فإن: رك (؛ ي) =۰ 


۲۷۲ (+) ott (ب)‎ ле. )١( 


5 ۳ 

(NEFF) رگ‎ 0 ¢ 
1 3 

(1) رگ (۲ ۸ +۲) (ب) رگ уят)‏ 


(ух), (د)‎ (+v) Šo 


(د) ۲۶۳ 


(د) ۱۲ 


W) 


۳۸۵ (3) 


۸۲۸ (3) 


(د) ۲۲۳۲۰۰۰ 


(د) ۱۰ 


(د) ۳۶ 


© انا كان : رک (24-۱۰۰) صفر فان Ре =w:‏ ي 
хо (1)‏ (ب) ٤٤‏ (ج) ۰۰ (s)‏ 
9 إذا كان : رک )۰۵2 > رگ ۲-۱-۷ 
فان : رگ (лиа)‏ تمت 


۱۳۷۰۵ (3) ۸۰ (ب) ۳۰ (ج)‎ oo (i) 


© إذا کان : رک малат)‏ فان : لے = ... 
те (1)‏ (ب) ۱۳ (ج) + (ہ) چ 


1 الموجبة الأقل من ۱۰۰ هو‎ ٦ مجموع مضاعفات العدد‎ (Т) 


у у; 
رگ ٦ہ (ب) رك كي‎ )1( 
3 А 3 
(ил) (ج) رك م (د) رگ‎ 
یساوی مهس‎ )... + ۸× ۱+ ٦× ٤ + ٤  ۲( الحد العشرین فى التسلسلة‎ (GE) 
1۲۰ (3) ۸6۰ (=) ۱۰۰ (ب)‎ ۱٦۸۰ (1) 


(69 ۲+۱ + ۳ + +ه + ...+ ۲۰ باستخدام رمز التجمیع = 


(1) رگ ۱ (ب) رك ۸" )1,0 )+( (د) رگم 
٤+٢ @‏ +5 +۸ + ۰۰۰+ ۲۰ باستخدام رمز التجمیع = ..... 
v%‏ (ب) رگ м‏ (ج) رك ۲م (د) رگ ۲ ۸ 


. = +ع" + ...+۸" باستخدام رمز التجميع‎ ۲۳ + ۲۲ +۱ бу) 


۲ 0 С k4 سک‎ Үү 
۷ ۲ (ب) رگ ۷ جا رك ۲ ۸ (د) رگ‎ м رک‎ )1( 
باستخدام رمز التجمیع = سس‎ ۰۰ + ۱۲+ ۹+ ٦+ @ 


عق عت ago‏ تارق ۰۵ чл»‏ 
+... باستخدام رمز التجميع = ٠:‏ 


\ 
K 
رک رب‎ чир Дә RES 


Ж +‏ که 


۰... = باستخدام رمز التجميع‎ ۲۱۱ -۰۰۰ - 16 - ۲۷ -А-\-(@) 


(أ) ري دي" (بارك مہ WNZ‏ دا رگ (دم) 
x £) + (£ × 5( + (Y × Y) + ۲*0‏ 0( + باستخدام رمز التجميع يساوى .... 
(1) رک( + ديق б-де‏ 
A]‏ 5 (م +) ۵+ AG]‏ 3 (-)(+) 
(o x £) + (£ xY) + (Y xY): аде‏ + کو E‏ 
(1) رک )++( ماق م( + 
ماق ۸ (-) (د) جميع ما سبق. 
CO GY)‏ المتسلسلة : x V) + + (F x V) + (Y x V) + (1 x V)‏ .1( 
باستخدام رمز التجمیع = .... 
А 7‏ 3 
Кя КА Му ү Уб)‏ (د) رگ ۸۷ 


EOY, 


W ine 
2 


ی -) шү)‏ ( ی +۱) 


ہہ چم 
+ 
ده م 
© 

©- 


0 
< 


O G) ©‏ باستخدام رمز التجمیع يمكن التعبير عن المتسلسلة 
٩‏ + ۹۹+ ۹۹۹+ ۹۹۹۹ + ۰ إلى ىہ حدًا بالصورة 


5 «ху Җа) 


(ج) رک (ил)‏ )د( 


4 9) إذا كان ۴= FR,‏ 


(1) ۲< ب < ج ati)‏ اب (ج)ح< < ب (د) گج <ے < ۲ 


۵م إذا کان : حم ۲+۱5+ ۰+۳ +لم ‹ حي =۱ +۲ + wet‏ فإن:. 


١ +” ۲ ۲‏ ص 
الس ۳ a кте)‏ ہے месе]‏ 
5 
TA KAE)‏ 
(1) ۳۸۵ (ب) ٦٠ہ‏ (ج) ۱۱۱١‏ )3( ۳۰۲۵ 


a+ +... + ۳ +۲۳ + ۲+۲۲ +۱+ ۲۱6‏ سا 


мез ا‎ у 
(а) ؟)‎ +4) (ђе (+4) (а) 
بسا اسف اس‎ у طاسقا‎ 


() مجموع مساحات المريعات التی أضلاعها )٠١ сос £e Y)‏ من السنتیمترات 
(1) ۳۹۰ (ب) ۳۸۰ (ج) ۲۶۰ )3( Yo.‏ 


9 إذا کان مجموع ىہ حدًا الأولى من حدود متتابعة الأعداد الصحيحة الوجبة یساوی ‏ مجموع مربعات 


هذه الحدود فان له- . 
(۰)1 (ب) 1 (ج) ۷ (د) ۸ 

9 مجموع أول ۲۰۲۲ حد من حدود لتتابعة (۱ ۲۶ ۰ ٠٤٤‏ ۲۰۱۰ +5 » 4 » ...) يساوى سس 
)1( ۰۰9۱ (ب) ۵۰۵۲ (a)‏ ۰۰۵۳ (د) ۵۰۵6 

... ۰۶ء ...) يساوى‎ EEG مجموع السيعة حدود‎ Ө) 


(+0, (ب)‎ +, A (i) 


(ج) o-r à‏ (د) رک 0-49 


v 


: اكتب مفكوك كل من المتسلسلات الآتية‎ O 
(4+0) رق‎ 9 (1-7) 5,0 
رک )0-19( فارگ ری یڈ‎ 


ا 


ال اكتب مفكوك كل من المتسلسلات الآتية ء ثم أوجد مجموع المفكوك ؛ 


3 0 
0 , ) 9 رق ۶-۱ 
و ہیں ۱ 
© رك )¥( I EO‏ 
@ وم اوجد بطریقتین مختافتين : к‏ 
(O‏ )+( © رك (-۲ +( 
اہو ودج ‹ و ےت ار 
فاوجد باستخدام خواص رمز التجميع Ж‏ قيمة کل مما یأق : 
М‏ ` 
© رك +( O‏ 0-0( 
06 ,1+( 0 رك ۸'-۴+۸۲۷) 
0 اكتشف الخطأ : 
G) T‏ التسلسلة هى دالة مجالها مجموعة الأعداد الصحيحة الوجبة أو مجموعة جزئية منها. 
© رك (л)‏ =+ 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
© إذا كان : ,ما 0 = ٠١‏ فان إحدى قيم 0 هی 
(۳۰)۱* اک )+( .4" ان 


Ш ©‏ كان سس »سس , هما جذرا العادلة : سن" - (م - ۲) سن - ١‏ > ۰ وکان : رک حا > ۳ 


فان : م = 
)1( (ب) ۲ )+( t‏ (د) ۰ 
© إذا كان : رک (۲) ۱۲ وكان :د (س) < ۲-٢‏ سس +س؟ зор‏ رک د یت 
wo)‏ (ب) ۲۲ oY (a)‏ (د) ٦٦‏ 
© إذا gi‏ )+ مرق (ص) + Š‏ (ع)< Мо‏ فان مس 
)۷(1 (ب) ۸ (ج)۹ (د) ۱۰ 
© إذا کان : ,© а) 4 + ۸۶ = ۲)۱ +w)‏ فان بك سس 
б)‏ (ب) 1 (ج) ۷ (ہ)۹ 


الهمعاصر (الرياضيات (бый‏ م ۰ / ثانیة ثانوى / التیرم الٹانی | ۳۳ 


)۸)۱ 
3 
0 گ, [اص)۔ 
(۱)-۱ 3 (ب)١‏ 5 (ج) صفر (د) ٩۰‏ 
0 إذا کان : ےگ , (ؤس +ے) < ۱۵ ‹ کے (اس +س) =۷ فان :۴ += йна‏ 
e- (i)‏ (ب) (a) t-‏ £ (د) ۸ 
, 5 ۱ 
0 إا كان : رک لو( ٢)‏ فان : یہ .. 
чә, 300‏ (ج) ۹۹ (د) ۱۰۰ 
(() إذا كان دس = رك ٣‏ > ص = I‏ (۲ ۵ +۲) وکان : ص سن = ۱۰ 
فان :لہ × ..... 
)1( (ب) ۸ (ج) ۱۱ (د) ۱۳ 


А 95‏ 5 
IO)‏ كان : له > ۸ وكان : رگ ۸ہ دعن ء К‏ م" + رگم عن" سد КР Жү‏ 
(1)س = ص (ب) س = ص + М‏ 


س٦٤‎ = (د) ص‎ М + ص = سن‎ (a) 


rek: 3 TO 


ساح 


۱۲۵ (د)‎ ٦٦ (э) ۲۷ (ب)‎ ۸)1( 


طفل يريد بناء هرم من قطع خشبية على شکل مکعبات متماثلة بحيث تحتوی قمة الهرم على مکعب واحد 

والصف الثانی على مکعبین والصف الذی يليه على ثلاثة مکعبات وهکذا. عبر عن عدد الکعبات الستخدمة 

فى بناء الهرم باستخدام رمز التجمیع Z‏ إذا ale‏ أن الهرم یتکون من ۱۰ صفوف e‏ وأوجد عدد الکعبات. 
“б<. оо,‏ 

63 الربط بالهندسة : 

يمثل الشكل القابل Élia‏ متساوى الأضلاع » طول ضلعه ۳۲ سم نصفت أضلاعه 

الثلائة » ورسم المثلث الداخلی وقمنا بهذا النمط مرة آخری حتی حصلنا على ثلائة 

مثلثات بما فیها المثلث الأول. 

(؟) اكتب متسلسلة محيطات الثلاث مثلثات باستخدام رمز التجميع. الاسم 

«келк أوجد بالسنتیمترات مجموع محيطات المثلثات الثلاثة التى حصلنا عليها.‎ E) 


الحسابية هى المتتابعة التى يكون فيها الفرق بين كل حد والحد السابق له مباشرة يساوى مقدارًا 


ثابثا يسمى أساس التتابعة ويرمز له عادة بالرمز )5( 
2۶ یی ۔ عن لكل بهد ص 


ومن التعريف السابق فإن التتابعة الحسابية تكون : 


ه تزايدية عندما ء > ۰ о‏ تناقصية عندما ء < o ٠‏ ثابتة عندما و = ۰ 


ت0 


بين أى المتتابعات الآتية تکون 


(еМ ¢ WY- е лое W- (ee We Wesco) | 


‹ 
171س 


4—14 
mi‏ م می دى, سم سم ٤= E-‏ ." التتابعة حسابية وأساسها = ٤‏ 


| 
| (؟] Ele-‏ ہے Y=‏ .۰ المتتابعة حسا 


التتابعة التی مقلوبات حدودها تکون متتابعة 
حسابية تسمى بالمتتابعة التوافقية مثل المتتابعة 
عل » ...) بالمثال المجاور. 


л‏ المتتابعة ليست حسابية. 


| 

11 
өз‏ 
بين أى المتتابعات الآتية تكون متتابعة حسابية وأيها ليست حسابية وأوجد أساس كل متتابعة حسابية : 
aa‏ لاص ر )ود -م C=‏ 
14 الل 
لمعرفة ما إذا كانت التتابعة )/ ) تکون متتابعة حسابية أم لا نوجد yaw‏ 
مقدارًا ÉG‏ كانت (E)‏ متتابعة حسابية وكان هذا المقدار الثابت أساسهاء بینما إذا كان الناتج ليس بمقدار 


- عر فإذا کان الناتج يساوى 


ثابت فان (2ى ) ليست متتابعة حسابية. 

"m‏ مر << (а т)‏ 1( -(۲ به-۲) = ٣یہ+ ٢-٣‏ - 1ل + 1 ۲ = مقدار ثابت. 
.. (گرر) = (Y -w Y)‏ متتابعة حسابية أساسها = ٣‏ 

тала + ۲ب -۱) عابرا + رہ + ۲ - ۲-۱ ںا‎ (ад عب - گی = (؟‎ [И] 
وهذا لیس بمقدار ثابت لأنه يعتمد على قيمة نہ‎ 
ده - \( ليست متتابعة حسابية.‎ ۲( = (E) А 


[са]‏ رب = (۱+۶۷۳)- (۳*) = “٣× ۲= (А т)‏ وهذا ليس بمقدار ثابت GY‏ یعتمد على قيمة نہ 


۰ )0( = (۲۳) ليست متتابعة حسابیة, 


المتتابعة الحسابية : هى دالة من الدرجة الأولى فى ده حيث له 2 ص ويكون معامل yaw‏ أساس المتتابعة 
أو دالة ثابتة مجالها ص ويكون أساسها = صفر ففى المثال السابق : 

۲ = دالة من الدرجة الأولى فى له وأساسها و‎ (E) ОУ متتابعة حسابية‎ (Y -w Y) = ) كي‎ [ү] 

)8 )2( = (۲ ده - )١‏ متتابعة ليست حسابية لان )2( دالة من الدرجة الثانية فى له 


ШШШ ۷٢ 


امتتابعة الحسابية هى دالة من الدرجة الأولى فی دم (أو دالة ثابتة) ومجالها = ص* لذلك تمثل بیان 
بنقط على استقامة واحدة. 


مثا ق 
مثل бш‏ الستة حدود الأولى من المتتابعة الحسابية : Y) = ) E)‏ دہ - (Y‏ موضحًا مجال ومدى المتتابعة. 
۹ الحصل 
тат (т) те 2 ¢ =Y- (Ys ¢ ۱-۲-۲ (E‏ 
Li ۷-۲-۲-۰ ۰-۲-۲2 Z:‏ 


azt- (Ys ۰ 
: الستة حدود الأولى من المتتابعة تمثل بالنقط‎ .'. 
(о « 8) е (тет) с (лет) с e) 
(кел) (Veo) 

وتمثل Gily‏ بالشكل المقابل : 

toez ]... e £e Ye ۲۰ V} = مجال التتابعة‎ 
]... ء٤٥‎ ٥٣٠٢١ 1-1 = مدى التتابعة‎ 


ینتا 
إذا كانت ( ر,) متتابعة حسابية حدها الأول = ۴ » أساسها s=‏ فان 

الصورة العامة للمتتابعة الحسابية هی :| eN)‏ 1+و (пеят +! ١و” +1٠‏ 

ای أن دي -؟ 2 م ١+ء‏ 2 تي <۲+۱ووهکذا ... 

ونلاحظ فى هذه الصورة أن s Jalas‏ يقل دائمًا saly‏ عن رتبة الحد وعليه يكون : 

... وهكذا‎ » ۶۷٤+۲ Z 2 ۶۲٤+ E 

ومنها نجد أن الحد العام (النونى) للمتتابعة الحسابية هو[ ےر ؟ + (نه- 5)۱ | 

فمثلا : فى المتتابعة الحسابية ٩۰۷ » о)‏ ء ...) يكون - ه » ٢۶‏ 

ومنها فان sall‏ العام E‏ > ه + (نه- Z » ۲ )١‏ ده +۱۳۶۲ Ee‏ ده +۲۷۶۲×۱۱ 


ومما سبق alò‏ 
إذا كائت المتتابعة الحسابية منتهية وعدد حدودها = لهفإنه يرمز لحدها الأخير بالرمز ل 


الك 
وتكون الصورة العامة للمتتابعة الحسابية فى هذه الحالة على الصورة : 
٣+۲ ۶+۱۰ ۱‏ یئ (ое я- Јев Је‏ 


Zui 
تبة أول حد سالب.‎ 


4 الحصل 


۸< وضع عر‎ ]0[ 
Мет х )١ =a) + ۹۵ <. 
ЛА الود‎ -14 ۰ 
Vaw 

(6] بضع گی < ٠‏ 
۰ ۹۵ + (لمه-۱) × >Y-‏ 
Y- г.‏ رمح ٩۸‏ 
л‏ سالب هو ےم 

۲۰ < بوضع گی‎ E 
о> ٣-× )١ а) + до. 
۷۳-:<جح.ہی٣-‎ ۰ 


3 


۲- ۹۵-۹۲ و2‎ 
А. 2۲-۷ ۵+ ۹۵ و2‎ += ZM] 


л‏ أول حد Gai‏ تقل عن ۲۵ هو گے 


Гү]‏ لایجاد رتبة الحد الذى يساوى قيمة معلومة سس نضع گر دس 
[Г]‏ لإيجاد رتبة أول حد تكون Фай‏ أقل من قيمة معلومة سس نضع | عر 
[F]‏ لإيجاد رتبة أول حد تكون قيمته أكبر من قیعة معلومة سس نضع 


فى المتتابعة الحسابية ۸٩ » AY » Зо)‏ ء ...) أوجد : 


)0 رتبة الحد الذى قيمته МА‏ 
E)‏ رتبة أول حد تقل قيمته عن ۲۵ 


۰ ۲+ (له- ۶)۱ =1 
л‏ ۲-۹۵ +۲ 1۸2 
بل = قمع -۲۰ 

la‏ سهد 

ت ۲+ (لم-۱)ء< . 
ےت ٣-۹۸‏ رہ< 


2 8 
wgw. 


۰ ؟ + (لم- ۶)۱< ۲۵ 
ےت ۲-۸ ب۸< ۲۵ 


\ 5 
“у > له‎ .. 


۲ siwa 


[у]‏ آوجد عدد حدود التتابعة, 


أوجد قيمة E‏ من النهاية. 


4 الحصل 
۲-۰ ¢ ۶ -۳۹ +۲۶۲ « ل ۲۱2 
9 .۰ ل ؟+ (ه-۶)۱ n‏ الا دك + (لم- ۱) x‏ ۲ 
ط۷ ۵-۷۱ + انم л‏ وید" 
Waw.,‏ .*. عدد حدود التتابعة = ۲۲ 
гая]‏ عر > А ٠‏ +( )> 
s‏ -4۲ + (ہ-۱) <Y x‏ ۰ ے to‏ ۲ ہک 
<w л. to > ب٣ s‏ ۱۵ 
.۰" أول حد موجب هو عبر یں + ۲-۶۱۵ +۱۵ ۲۲۰ 


۲- = يكون حدها الأول = ۲۱ وأساسها‎ ШШ بكتابة حدود المتتابعة من‎ [E] 
۲-< YE- ۲۱۲-۷ ۸+۲۱ - گی من النهاية = ؟ + 4ع‎ ۰. 

عل آفر : 

ع من النهاية = ر._, ‏ ,م من البداية = ع من البداية 

.۰ مي من النهاية = ؟ + ۱۳ء < -45 + ۱۳ × ٣-۶۳‏ 


\\-= У-яў +۱ -EE بفرض أن‎ 

۱۱- روك‎ 7 + о-и, NEY x )١ ew) + ۲- ے۷‎ 

۱۱- لا يوجد فى التتابعة حد قیمته‎ ٠. صد‎ 114 sw. 
6( مثاد‎ 


إذا كانت التتابعة (۱۷ » سس ء ... » ص » ۷۱) متتايعة حسابية وکان ۳ سس = ص + ٤‏ 
فأوجد قیمة كل من : س » ص 
4 الحل 


۰ التتابعة حسابية. л‏ الأساس = مقدار ثابت 


(\) ۸۸ = یں - ۱۷ = ۷۱۹ - ص .; یں + صن‎ л 


| 
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(0 ٤× -ص‎ س٢‎ л (معطى)‎ ٤٤٤ سس = ص‎ ۲ ۰ e 
۲۳ = ويجمع (۱) » (۲) : ۰ ؛ س - ۹۲ 2 میں‎ 

وبالتعويض فى (۱) : у.‏ ص = 10 

مناد وم 

ШЕ!‏ , من التتابعة الحسابية (۱ » ۳,۵ ۱۰ » ...) يساوى كر رر_ , من التتابعة الحسابية 

YY)‏ ۲۱,۰۰ ۰ ۲۰ ۰ ...) فأوجد : قيمة لم 

۹ الحل 

بالنسبة للمتتابعة الأولى : ۱-۱ 4 ۳,۵<۶ ۲,۵۱ 

“مب ۱+( +۶)۱-۱< ۲+۲ رهي 

گر ٢+۱۶‏ لہ× چ د ادوبم إل 
بالنسبة للمتتابعة الثانية : ۱ ۲۳ ء و - 58-١,‏ =-ه,١‏ 

رن ؟ + زه مه ۱<۶)۱-۱+(ه مه ۲)و 

گر ۲۴+( ۲-۵ )-0.\( 

مر ۲۴ - ۷,۵ + ۲ ۲۱۶ - ور لاله ۱0 
٤‏ گر من التتابعة الأولى = , ں._, من التتابعة الثانية. 


۷,٥-۲ = ل‎ ١+۱ ۰ )(۰ )۱( »من‎ 


٢ نمع ۲۰ ےت یہد‎ ۵ s 

бз 

أوجد الحد الثامن المشترك بين المتتابعتين الحسابيتين Y)‏ » ۰۸۰۰ ..) ء (-ه ۰۱-۰ (oe e Y‏ 
4 الحل 


بفرض أن گر من التتابعة الاولی = رى من التتابعة الثانية 
۰ ۲ + مه \( ۲ = سو + )لھ - ۱) ٤×‏ 
۷ ۲+۲ رم ۲و باك - و 


۰ المع مل + لی 
++ 
۳ 


4 


» لہ عدد صحیح موجب. 


> الدرس الثالث 777777 
., (لك - ۲) من مضاعفات العدد ۳ الاکبر من الصفر 
,», لع - ٣-۲‏ ومنها o=o‏ الحد الشترك الأول <۶, ۱۱ 
1ء لی - ۲ ۱-2 ومنها لی <۸ .. الحد الشترك الثانی = ع = ۲۳ 
۱ء لی - ۲ -4 ومنها له - ۱۱ л.‏ الحد الشترك الثالث == 
у, |‏ الحدود الشتركة تکون التتابعة الحسابية 


( المضاعف المشترك الأصغر لأساس 
ع ٩۹۵ 2 ۱۲ ۰۷ + М‏ المتتابعتین الأصليتين. 


أساس متتابعة الحدود المشتركة هو 


(۱۱ء ۰۳۰۰۲۳ 


у,‏ الحد الشترك الثامن 


A‏ تعيين المتتابعة الدسابیة ےگا 


٭ المقصود بتعيين المتتابعة الحسابية هو معرفة كل من Lasa‏ الأول وأساسها حتى يمكن تكوينها. 


Quie 


أوجد المتتابعة الحسابية التى حدها الثالث ۱۱ وحدها السادس ۲۰ 


4—14 
بے وٹ ٭ إذا كان : گے » 4س خدين فی 
۱۱-۰۶۱ )\( متتابعة حسابية حيث س + ص 

eS ie 

+ ۵و2 ۲۰ 0( 

Tags ٩۶۳ .', : (Y) من‎ )١( وبطرح‎ 

وبالتعویض فی (۱) : "۰ ۲+۱ × ۱٢۶۳‏ 2۱-۱۱ 

.'. التتابعة هی (ہ ۰۱۱۰۸۰ ..) 

: Фә 

متتابعة حسابية فیھا e ۷ - , + E‏ عي + ع, + گر ٤٤-<‏ ء اوجد المتتابعة. 
uid‏ 

= (sT +t) + (s+) .. е 

(\) ۱-۲ PA Y ویالقسمة على‎ ۲ =۶ ٤ +۲ ۰ 
دمع‎ (sV +8) +(+) + (so +8) л toza روید یذ یہ‎ 


الومعاصر (الرياضيات البحتة) م 7 / ثانية ثانوى / التيرم الثاني ]8[ 
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(+) ۱۵-<۶+ ۲ .. Y وبالقسمة على‎ бо = ЛАТ n 
تر سس‎ \\-=# n : (Y) ويطرح (۱) من‎ 

وبالتعويض فى (۱) : ۰۰ ۱۸-۲ sahs‏ 

)... ۰۱۰ ۰ ۰ ٩( التتابعة هی‎ ٥ 

фо 

متتابعة حسابیة مجموع حديها الرابع والخامس ҮҮ‏ والنسبة بین حديها التاسع والرابع عشر ۲ : ۳ أوجد المتتابعة. 
9—14 

тү (бЕр (SF +) А ۱۳۷2 کی‎ A 

(0) ۲٢ ۶۷ے‎ ۲۲ s 
{attt یر‎ 4 

| Аг; гл ЖШ „А лы 

۰ ۲+۳ ۲۱+۱۲و اداع )+( 
وبالتعویض من (Y)‏ فی (۱) : .'. ؛ و + ۲۲۶۷ 

Yass ۱۶۰۶ и 

وبالتعویض فی a : (Y)‏ ؟ - 4 .. التتايعة هی E)‏ ۱۰ ۰۸۰ ...) 

Quie 

متتابعة حسابية حدها JUI‏ خمسة أمثال حدها السادس » مجموع مربعی حديها الأول والرابع ٥٤٤‏ فما هى المتتابعة ؟ 
ایی 

=£ .7 ۲+و-ه (۰+۲ع) 

(№) siate. ۶٤٤ ع١‎ 4- л 
(0 ٤١16۳ +(+۲ toste: 
to = тл) (Л) А : (Y) فى‎ )١( وبالتعویض من‎ 

۳ +۲۹ د وغ s‏ ۲۶۵ < 4۰۵ 

LE‏ أ وديم 

وبالتعویض فى (۱) عنء = ۳ ۰۱۰ء۱۸۳ 

.'. المتتابعة هی (-۱۸ ۱۵-۰ ۰۱۲-۰ ...( 

وبالتعویض فى (۱) عن ۶ = авл ٣-‏ 

۰" المتتابعة هی (۱۸ ۰ ١۱ء‏ ۱۲ء ...) 


لگا 


Н ош, 


ملاحظتان 

)6+ e ؟‎ ۰ s= N) : مجموع ثلاثة أعداد فى تتابع حسابى يفضل فرضهم على الصورة‎ ple إذا‎ ГҮ] 
: مجموع أربعة أعداد فى تتابع حسابى يفضل فرضهم على الصورة‎ ale إذا‎ [T] 

)۶ی٣۲+۱۱‎ +۱۰۱ ٠-۱ ۱ ۶۲۰-۱ 


фә 

ثلاثة أعداد تكون متتابعة حسابية مجموعھا ۲۱ وحاصل ضربها ۲۳۱ ء أوجد هذه الأعداد. 
۹ الحصل 

بفرض أن الأعداد هی geti‏ » ؟ , st‏ 

yat: ۲١۲٢ دام‎ (s+) +۱+ (s=) А 
۲۳۱ )۶- (۰ WA = (s+) ))۱ ۰ 

٣۳٣< دعا‎ ٣۹... ۲۳۱ = (16 EA) ۷ n : | وبالتعویض عن‎ 

+ л Wahe 

وعندما ۶ = £ .. الأعداد هی : ۳ ۰ ۱۱۰۷ 
وعندما t- = g‏ .. الاعداد هی : ۱۱ ۰ ۳۰۷ 


, الأوساط الحسابية 


الوسط الحسابی لعدد محدود من الاعداد يساوى مجموع تلك الأعداد مقسومًا على عددها. 
فمثلا : الوسط الحسابى للاعداد ٣۲۹۰۷ о‏ هو ле Мл‏ 


+ وبالتالی : الوسط الحسابی للعددین ۲ » ب يساوى أ = أى نصف مجموعهما. 


Ш‏ : الوسط الحسابى للعددين ٩ ۰ ٤‏ يساوى خ3 = ه 
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عددان الفرق بينهما ٣‏ ووسطهما الحسابى ۷,۰ » أوجد العددين. 

٩‏ الل 

نفرض أن العددين هما Y‏ ب حيث ١‏ > ب = )0 
۰ اک a Уо‏ += ۱۵ 0 
وبجمع (Y) » )١(‏ ينتج أن : ۲ ۱۸-۱ ص۹ 

وبالتعويض فی (۱) : .'. ب < 1 .'. العددان هما ٦ء‏ ۹ 

مثال © 

عددان وسطهما الحسابی ۱۳ » حاصل ضربهما ۱٦۸‏ ء أوجد العددين. 

= 

نفرض أن العددین هما سن » wat, оё‏ 

(©) ۱۹۸ = ؛ سن ص‎ )۱ о-- ۲۱-2 ص‎ л, ۲۱ جسن + ص‎ ٠, 

وبالتعویض من (۱) فى (۲) : h‏ سس У)‏ سس) = ۱٦۸‏ 

جل" ۲۷ سس +۱۱۸ = ۰ А‏ (ض - ۱۲) لس - ۱6) = ۰ 

س۱۲ d‏ سن - ۱۶ 

وبالتعویض فی (۱) : ", ص - \ 1ء ص 2 ۱۲ .. العددان هما ۰۱۲ ۱۶ 


إذا كانت ! »ب كميتين معلومتین وأريد (دخال نم‌من الاوساط الحسابية :سن » سیم , حرم » . 
» سر بینهما فإنه ينتج لدينا متتابعة حسابية حدها الأول | وعدد حدودها Y +a‏ وحدها الاخیرت = ر 
وتکون التتابعة على الصورة : )0 6 مس до‏ سپ » ... ۲ سن ر »س) 


أدخل أحد عشر وسطا حسابيًا بین : V- Мо‏ 


الحصل 

بادخال ۱۱ وسطا حسابیًا بين Yo‏ » -۱۱ تحصل على متتابعة حسابية مكونة من ۱۳ حا 

حیث ۲۰-۱ » عم =-\\ 

۲٢ М ۵‏ +۶۱۲ عند إدخال لمن الاوساط الحسابية بين 
t ГАГ‏ 

А‏ ۳۹۲-2۶۱۲ دم ۲ب فان أساس المتتايعة و = ر 


ے ١۱ول‏ = 
г.‏ الاوساط هی (۲۷ ۰ ۱۹ ۱۰ ...۰ (ME‏ ای ان : we‏ 


ЕЗ 


۰ iwan 


| عند إدخال عدة أوساط حسابية بین ! ء ل تکون التتبعة الحسايية هى : 

(۶+۱۰۱ +۲ » ... »ل-۲ع »ل -ع» ل) ویکون : 

| الوسط الأول < م - ۶+۱ ۰ الوسط الثانى = يم < ۲+۱ ۶ وهکذا ... 

| الوسط الأخير - ل -ء © الوسط قبل الأخير = ل - ۶۲ ومگذا ... 

.۰ مجموع أى وسط ونظيره من الطرف الآخر - ! + ل 

ای أن : مجموع الوسطين الأول والأخير = ! + ل ومجموع الوسطين الثانى وقبل الأخير - ! + ل 
Quie‏ 

إذا أدخلت عدة أوساط حسابية بين العددین ۳۵ » ۳ وکانت النسبة بين مجموع الوسطین الأولين إلى مجموع الوسطين 
الأخيرين ۳:۱٦‏ فما عدد هذه الأوساط ؟ 


4 الحصل 
نفرض أن التتابعة (пея Тетте ۰۶۲+ ٣٣ с Yo с Yo)‏ 
.. ۳۵ +و+ +۳٣‏ ۶۲ے تد 2+۷ An‏ 
۴یپ ٣۔٢ ٣‏ و = ыг,‏ \ 
ب ,۲۱ + #А-\\=А‏ ۷ ۱۱۵-۶۵۷ 


ل - ! + (ںہ-١)ء‏ حيث ل الحد الأخير » لمعدد حدود المتتابعة. 
٢+٣ -۳٣ ے٣ s, ۲-۷ (а + ۳۵۳ n‏ 


КОСТУ‏ ,; عدد الأوساط = ۱۷ - ۲ > ۱۵ وسطاء 


٭ إذا كان : )0 » ح) فى تتابع حسابى فان : 
om‏ س + لی »+ ك) فى تتابع حسابى ؛ (! = لت »ب - لع » ح- لع) فی تتابع حسابى Lii‏ 
oim‏ »ساك » حع) فی تتابع حسابى أيضًا. 


وكانت A)‏ سپ » حب » ...) متتابعة حسابیة أساسها (y5)‏ 
فان : )0 اې ٤س‏ +س, »حم +حہ » ...) Да‏ متتابعة حسابية أساسها (ی, +۶,) 


11 من اسئلة الكتاب المدرسی 


اولا . aliwi‏ الاختیار من مد 
اختر الإجابة الصحيحة من بین الإجابات المعطاة : 


تمارین على المتتابعة الحسابية وتعیینها 
СД © *‏ جمیع التتابعات الاتية يمكن أن تکون حسابية ما عدا التتابعة 
(e ۰۱۵۰۱۱۰۷۰ ۳()۱(‏ (ب) (ee ۰ ۲۳-۰۱-۰۱۵۰ М)‏ 
(еМ е 9) РРА)‏ 
F) ©‏ جميع التتابعات الآتية حسابیة عدا ............ 
(е я) (1)‏ (ب) (е) wy- tY)‏ نض (د) wY)‏ 
؟ © 22 التتابعة الحسابية من بين التتابعات الآتية هی ............ 
)20( = )229( (ب) 2„ = Ota)‏ 
(+) )=( 5 (ہ+۴)) (۰) =( ل( 
۶ ©) التتابعة (E)‏ تكون حسابية إذا وفقط إذا كان ............. لكل یہ > ١‏ 
0 
(۱) گنر + عرب = مقدار ثابت (ب) سوت = مقدار эй‏ 
КАШЫК 0609)‏ )وی حیرشت 
© (2) الحد العام للمتتابعة : (۱۰۱+ع » ۲+۱ » ...) هى ..... 


(1 )+ 1-9( (ب)١+يمو‏ (ج)۱+ (م+۶)۱ (د)یہ+(١۔م)‏ 
б) ©‏ التتابعة الحسابية Y)‏ » ۰ ۷۰ء ...) حدها النونی یساوی ۳ 
(۱) الم (ب) ۲ بم+۱ )>( ه بم- ۲ (د) wY‏ 


© © إذا کان :۱+۴۲ ۰ ۱-۲۰ +۴١۰‏ ۲ ثلاثة حدود متتالية من متتابعة حسابية 


فان : == 

o (ب) ۲ (ج) ۲ (د)‎ ۱)١) 
,سس ء ...۰ ۲ سس ۹۰۰) متتابعة حسابیة فإن :سس = و‎ А): إذا كانت‎ © © 

۳۳ (ب) ۳۱ (ج) ۳۲ (د)‎ т.) 


© إذا كانت ۳۱ ۰۱۰ YE‏ »س حدوذا متتالية من متتابعة حسابية . فان :سا وی 


۲۶ (ب) ۱۱ (ج) ۱۸ (د)‎ wa) 
ص +۲ » ....) متتابعة حسابية‎ ۲ Fome س + ص‎ ۲ e ص‎ оз): كانت‎ Ш) 

فان : س - ص = تسس 

للد یہ (ب) -۲ (ج) ۲ мә)‏ 
(бу)‏ عدد حدود التتابعة : VE » ۸ ۰ Y)‏ » ... ء (VA‏ يساوى йык ын‏ 

۱۱ (ب) ۸ (ج) ۱۲ (د)‎ . w) 
حدًا‎ Yo وعدد حدودها‎ o الحد الأخير فی التتابعة الحسابية التی حدها الأول ۲ وأساسها‎ )17( 

يساوى مسبت 

(۱) ۱۱۳ (ب) ۱۱۸ (ج) ۱۲۳ (د) ۱۲۸ 
(р)‏ العاشر فى المتتابعة الحسابية тї)‏ ء ٣۲۷۳۰۱۲۳‏ ...) يساوى ا 

٣۴٤۷ (د)‎ т\т (+) түе түт) 
هی یمور‎ (NYA 6 ... ۰ ۸۰ ۰ ۰ Y) قيمة الحد الاوسط فى التتابعة‎ (GE) 

)1( (ب) ٦٦ (a) ٤٤‏ (د) ٩٩‏ 
(]) فى ا متتابعة الحسابية NY)‏ ۰ء ...) فان رتبة الحد الذى قيمته ۱۰۲ هو سس 

0220 aele ul) Ei) 
7101 ...)هى‎ е YY) رتبة الحد الذى قيمته صفر فى التتابعة الحسابية‎ (0) 

)4 (ب) ۱۰ (ج) ۱۲ (د) ۱۶ 


)0( قيمة ‏ ,, من النهاية فى المتتابعة الحسابية (۱۹ » ۱۵ 6 ۱۱ » ... » (W=‏ تساوى ... 


)1( ^ (ب) o-‏ )#(-\ (د) Yv-‏ 
GA)‏ قيمة الحد العاشر من النهاية فى التتايعة الحسابية (۱۷ ء ۱۹ (EV » ... » ۲۱ ١‏ يساوى جا 
)1( (ب) ۳۱ Ye (a)‏ (د) ۲۷ 
)0( متتابعة حسابية عدد حدودها ۲۰ فان الحد الرابع من النهاية هو الحد ке оаа‏ 
ме (1)‏ (ج) ۱۷ () ۱۸ 
E)‏ رتبة أول حد قيمته أصغر من -۱۸۰ فى المتتابعة الحسابية (ree ۵۸ ۶٦٦ » TE)‏ هی« 
А)‏ (ب) ۸۲ )+( AY‏ (د) ۸٤‏ 
GS)‏ قيمة أول حد قيمته أكبر من ۱۰۰۰ فى حدود التتابعة الحسابية Y)‏ پ+٥‏ هی 2ھ 
(i)‏ ۱۰۰۳ (ب) ۱۰۰6 (a)‏ ۱۰۰۵ (د) ۱۰۰١‏ 


... ء‎ EY- » ٤٤- » ]۸-( رتبة أول حد موجب فى ا متتابعة الحسابية‎ GS) 


ёо)‏ (ب) بو (ج)ا عم 

9© رتبة آخر حد سالب فى التتابعة الحسابية (-1۲ ۰ -۵۷ ء -۵۲ ء ... 
w(i)‏ (ب) ۳۶ ulle)‏ 

)@ رتبة آخر حد موجب فى التتابعة YA)‏ ۰ 6 ...) هی اس 
NE) 200) КАШ)‏ 

... ء ۲۲۷ء‎ ۳۳6 » YEN) أول خد سالب من حدود المتتابعة الحسابیة‎ G) 
۲- (ج)‎ Y- (ب)‎ t-(1) 


(؟) إذا کان عر = (۷ ۰۰ ۸۰ ء ... » (J‏ هى متتابعة حسابیة وكان الحد السابع عشر من 
البداية هو نفسه الحد السابع عشر من النهاية فان : ل = 


)1( (ب) ۹٦‏ '(ج) ۱۱ (د) ٩۰‏ 
9© إذا كانت ( „( متتابعة حسابية فيها ع , V, E-‏ ۰ ع, ۱۱ فإن قيمة أول حد سالب فى 
المتتابعة تساوى ............. 
t- (1)‏ (ب) -۲ )+( Y-‏ (د) -۱ 
)0( رتبة أول حد قيمته تزيد عن ٠٠١‏ فى التتابعة E)‏ رر) = (w o + Y)‏ هی مود 
(۱۹)1 (ب) ۲۰ (ج) ۲۱ (د) ۲۲ 
G)‏ التتابعة الحسابية التی حدها الأول = £ lasag‏ الخامس = ۲۰ هی صن 
(елле) (т)‏ ووم 
(a)‏ )£ ۰۳۰۰۲۰۰ ..( (د) )£ (е EE e YE e‏ 
(F)‏ متتابعة حسابية حدها الأول = о‏ 6 = عر ٣+‏ فإن حدها الخامس 
ха)‏ (ب) ۲۰ (ج) ۱۷ (ہ) 
GY)‏ إذا كان الحد الثالٹ من متتابعة حسابية = ۱۲ وحدها السابع = ۲۶ فإن حدها العاشر = ..... 
اس (ب) ۳۹ т) ۲۰ (a)‏ 
GS)‏ إذا کان ع y‏ من متتابعة حسابية هو ۱۲۹ ۰ E‏ , منها هو ۱۶۱ فان رتبة الحد الذى قيمته ۱٦١‏ 
е) та)‏ (ج) ۱۰ (د) ۱۲ 
T)‏ متتابعة حسابية حدها السادس = ۳۶ » مجموع حديها السابع والتاسع يساوى АА‏ فإن رتبة 
أول حد قیمته آکبر من ۱۰۵ فى هذه التتايعة هی نموه کم 
ча)‏ (ب) ۱۳ (ج)۱۸ DO)‏ 


لت 


BG >‏ 
ө‏ ) إذا كانت (E)‏ متتابعة حسابیة فيها ےہ + كن M=‏ : كىن + کپ جس 

۲۰۶ (ب) ۱۳۰ (ج) ۲۶ (د)‎ ма) 

| )0( من المتتابعة الحسابية (۲۲+ ٥ب‏ ۰ ۸+۲۳ ب ١١ +1 E‏ ساء ...) نجد أن 2., 


То +۲۱۲ (د)‎ ب٣٣‎ +۲۱۱ (a) ۹ب (ب) ۷۱۰+ ۲۰ بب‎ +t (i) 


(© ذا كان : (2ر,) متتابعة حسابية فيها FÉ‏ فان : 


(э) كد‎ 


$ © فى ای منتابعة جسابية O‏ يكون eE‏ گید ۔ 


1۸ 


٤ (ب) ۳ (ج)‎ (i) 
= متتابعة حسابية فيها عر = م » ع = نهفإن أساس التتابعة (و)‎ GÀ) © 
\-(#) ۲ (ب)‎ vaj 


G) ©‏ فى متتابعة حسابية إذا كان yl:‏ < ۷۳ ‹ بي ۱۷ 
فإن رتبة الحد الذى قيمته صفر هى 


0 (ب) ۸٩‏ .۹ (د) ۹۱ 
у ۵‏ إذا کان : (عر) متتابعة حسابية أساسها )5( فان 
27 £ 
её)‏ (ب) مر 2% „-её\+)‏ 


IO)‏ كان : ع رر_, من التتابعة (۱۳ ۰ +۱۶ » + ۰۱۰ ...) یساوی yay yE‏ من التتابعة 
(۱۹ء سے ۰۲۲۰۲۰ ...) فان :یمد 
\ә (1)‏ (ب) ۱۶ (ج) ۱۳ (د) ۱۲ 

з 9 °‏ الأعداد المكونة من ثلاثة أرقام وتقبل القسمة على ۹ هو 


٩۰ )۱(‏ (ب) ۹۸ (ج) ۹٩‏ (د) ۱۰۰ 
E) |‏ إذا كانت قیاسات زوایا شکل خماسی تکون متتا حسابية أساسها ۱۰* 
فإن قياس أكبر زاوية فی الخماسى تساوی . 
"AA (1)‏ (ب) ۱۰۸" "A (a)‏ (د) NYA‏ 
b‏ إذا كان : تتابع حسا е0‏ سرت 
(69) إذا کان : ؟ »ب » ح فى تتابع حسابی F‏ 2 ۳۲ 
(۱)-۱ (ب) ۱ (ج) ۲ (د)ء 
E) ©‏ الحد الشترك العاشر بین التتابعتین N) » )... ۰ ۱۱ ۰۷ » Y)‏ ۱۱۰۱ » ...) يساوى .... 
)1( ۱۹۱ (ب) ۱۹۳ (ج) ۲۱۱ (د) ۲۳۱ 


الهمعاصر (الرياضيات البحتة) م 7 / ثانية ثانوى / التيرم الثانى ]6[ 


۹ 


dalo maie 1}‏ و مستوياتعليا 


(б) ۵‏ متتابعة حسابية فيها عم له ء .گر = م ء حيث م د فان الأساس (ء ) - .... 


wte- (е) + (ب) م‎ 1+0) 


© ) إذا كان (E)‏ متتابعة حسابیة فيها م عم لمكن & wt‏ : كي ررك د. 


(1) صفر (ب)م +م- ١‏ 
(ج) ۱ (د)م - یر 
€8 إذا كانت آطوال أضلاع مثلث قائم الزاوية فى تتابع حسابی فإن الأساس = ............... طول وتر المثلث. 
p \ ү‏ ¥ 1 
то)‏ (ب) т‏ (ج) т‏ )9( = 


©)إذا کان أول حد فى متتابعة حسابية یساوی Y‏ وكان ناتج قسمة الحد السابع على الحد الثالث يساوى 
۲ وباقى القسمة ۸ فإن الحد الرابع عشر هو ..... 


)۷۸۷ (ج) ۲۸ (د) ot‏ 
О E)‏ الوسط الحسابی للعددين ۸ ٠٢‏ هو E‏ 
A(G) |‏ (ب) ۱۲ (ج) ۲۰ (د) ۱۰ 
(23) لع إذا کان الوسط الحسابی للعددین : سس YUe‏ هو ۲۱ فان :سس = نیس اد 
50 (ب) ۱٦‏ )+( (د) ۲۱ 
Ф‏ 69 إذا کان :سس < . » وكان : (۷س ۸۰ 106 - (Y‏ فی تتابع حسابی فان :سس = چب 
y(i)‏ (ب) Y- (+) ٩-‏ (د)-۷ 
GF)‏ الوسط الحسابی للعددين ۴ +س » ۲ -ب يساوى ... 
(i)‏ (ب)اب (د) ۷ات 
| 69 فى أى متتابعة حسابية )&„( يكون 
| هب wll)‏ (د)۲ 
(69)فی أى متتابعة حسابية الوسط الخامس هو الحد 
(1) الخامس, (ب) الرابع. (د) السادس 
Ш) ©‏ كانت : ٩(‏ »۱ »س » ...) فی تتابع حسابی » فا 
(1) +<1 (ب) (a) ۱۲< +< ٦‏ + =1 (د)+ب 2 ۱۲ 
GV) ©‏ فى أى متتابعة حسابية حدها الأول ! وأساسها ء فإن کل مما يأتى صحيح ما عدا .... 
اہ کے S] Y=,‏ کے کی 
(ج)ا عم +€ عن ٤٤ع „E= l+)‏ 


l‏ ® 3 إذا كانت : ؟ e‏ وسطين حسابيين بين س ء ص فان : عد - سن 


t-o 


W) t (ب) ۲ (ج)‎ (1) 


CJ 


)30+ (ب) ۲ )3+( 1+ (د)۲۲+ >" 


((5) الوسط الحسابی بین العددين TEN)‏ » )10-0 هو۔ 


бча)‏ (ب) ۴ +ت (ج)٩‏ + وی 
(G)‏ مجموع الوسطين الحسابیین الأول والأخير بين العددین ۷ ۶ ١؟‏ يساوى 5 
)0( \ (ب) ۳۸ тз)‏ (د) ۱۳ 


9 إذا كانت : N)‏ »ب » ح» ۲۰ » لت » هم » 3( تكون متتابعة حسابیة 
فان : ؟ + ب + ح + اك + قر + و = ..... 


Yaa) ۱۰۰ (ب) ۸۰ (ج)‎ win 
عند إدخال نه وسطًا حسابيًا بين ! » س فإن أساس التتابعة الحسابية هو سن‎ @) 

ج کپچ кө‏ )55—10 
9© عند إدخال عدة أوساط حسابية بين ٢‏ ء ل يكون الوسط الأخير = 

(حيث s‏ أساس المتتابعة الناتجة) : 

s-J(1)‏ (ب)ل (ج)ل-؟ى (د)ل+ى 
)0( عند إدخال ۱۰ أوساط حسابية بين ہ٥‏ ء ۳۸ فإن المتتابعة الناتجة هی Бе‏ 

(FA <... елеу о) а) (TA ее осло) (1) 

(тА с... етедо) (د)‎ (тле. е 11+ A °) (a) 
.... = فان الوسط السابع‎ 0١ ١٤- إذا ادخلت ۱۲ وسطا حسابيًا بين‎ © 

м (1)‏ (ج) ۲۳ (د) ۳۱ 


62 إذا ادخلت عدة أوساط حسابية بين To-‏ » -۱۲۵ فكان الوسط الثانى عشر = -۱۱۳ 


(ج) ۱۶ (د) ۱۰ 


4۰ = فکان مجموع الوسطین الثانی والسادس‎ ۰ ۸ Q 

فإن عدد الأوساط = 

)1( ۱۶ (ب) ۱۳ (ج) ۱۷ (ہ)۱۸ 
G)‏ عددان الفرق بینهما о‏ ووسطهما الحسابی T, о‏ فإن العددین هما 

ریہ (ب)-۱ ٤٤‏ (ج) ۲ ۷۰ (د) ۶۰٩‏ 
(у)‏ عددان يزيد آحدهما عن ضعف الآخر بمقدار Y‏ وكان وسطهما الحسابى ۱۶,۵ 

فإن العددين هما 


۲٢۱٢٢ (ب) ۱۸۰۱۱ (ج) ۲۰۰۹ (ہ)‎ лес) 


dybio таг» 1 }‏ ف مستویات‌علیا 
G) ©‏ عددان النسبة بينهما ۲ : ۱۰ ووسطهما الحسابى ۱۳ فإن العددین ............ 


Yee (د)‎ ۲۰ ۰٩ (ج)‎ ۱۵ ۰٩ (ب)‎ л. ст) 
۲۰ ؟ » ٢ب هو‎ ٤ جا إذا كان الوسط الحسابی بین ‹ هو ۸ والوسط الحسابى بین‎ © é 

E GA‏ سمش 

(Yi) )۱۲۰()۱(‏ (ج) e)‏ ۱۱۰) (د) (۸۰۱۸) 
1 عددان وسطهما الحسابی ۲۳ وحاصل ضربهما 47 فإن العددان هما 5 

۳١٣٣ (1)‏ (ب) ٦٦٢٢٢‏ (ج) ۳١۰٠٢‏ (د) ۲۹ء ۱۷ 
| 9© إذا کان : ؟ »ب وسطين حسابیین بين سس » ص فان : جا 


н) т чә И 

© 9© 3 إذا كانت : (ىى ) متتابعة حسابیة حیث : مر = ٣‏ لم- ٢‏ 
فإن الوسط الحسابی بين , » ۶,, یساوی 
(۸)1 (ب) ۱۹ (ج) ۲۲ (د) ۳۱ 


© () إذا كانت (۱ » سن » (ое‏ فى ыш‏ حسابی وكان : ص۲ = سن » سن چ ص سج ۱ 


فان : ص = ... 
то)‏ (ب) - + (ج) + Fo)‏ 

(И) ©‏ كانت : (س » 4 س +۱ ء س ٢+‏ ص ٠‏ 7 ص + ۲) فى تتابع حسابی 
АГЕН‏ 
۲٢)‏ (ب) -۲ (ج) -۷ (د) ۷ 

© () إذا كان (! »ب » ح »۶ » ...) متتابعة حسابیة وكان : ب = ۸ فإن الوسط الحسابى للأعداد ؟ »ب 
» حیساوی 0220 
чә 30)‏ (ج) ۱ (د) ۲۶ 

= عر‎ Дж о-= E متتابعة حسابية فيها‎ (E) )09( 

۷+ (د)سن‎ чө (ب) ۷س‎ a(i) 


ا بين ای المتتابعات الآتية تكون متتابعة حسابية وأوجد الحد العام للمتتابعة الحسابية : 
(елли 0 (ee (0۴‏ 
(ce ++}: $© | ۳۰۲۰-۰۲۰-۰۱۰ ۱۲۵ ۵ ©‏ 
© (س ‏ سن + ص , سن +۲ ص ۰ (e‏ 0 یم ۷۰۷۰۸۷۰۸۷۸ 


ЕС swa 


: بین أى المتتابعات التية حسابية واذكر أساسها واكتب الحدود الثلاثة الأولى من كل متتابعة حسابية‎ A 


(пав) 02) @‏ جویں۔(خچت) 

(2) 7 (vx = (EO 
: آوجد‎ )۱۳۲- » ... » ог فى المتتابعة الحسابية (٦٦ء 5ه ء‎ CO 

O)‏ قيمة الحد السابع. © عدد حدود المتتابعة. ۹۸ء 
ل .= ۱ء ۰۲۷ ...) а-л.»‏ 
دہ رتبة وقيمة أول حد موجب فی ا تتابعة الحسابية ٥٥- e ]۸- » о\-)‏ ء ...) ۹۸ 
۳ أوجد رتبة وقيمة آخر حد سالب فى التتابعة الحسابیة (-۳۹ ء -58؟ ۲۹-۰ , ...) dih‏ 
0 أوجد عدد الحدود السالبة فی المتتابعة الحسابية (-4۷ » Ao )... » ۳۷-۰ EY-‏ 

أوجد عدد الحدود الموجبة فى التتابعة الحسابية (۷۲ » ۱۳ » 4ه » ...) А‏ 


ت أنه لا يوجد حد قيمته ٠٠١‏ فى المتتابعة الحسابية (۱۳ е ۱۷ е‏ ۲۱ ۰ ...) 
کت كانت (لوس » لوص » لو ع ء ...) متتابعة حسابية فاثبت أن : 
٣‏ ص' = سس ع (حيث سن » ص ‹ كميات موجبة). 
у‏ كانت المتتابعة NY)‏ »سس ء ... » ص ۰ 1( متتابعة حسابية وكان حدها الأخير ثلاثة أمثال حدها 
السادس فأوجد قيمة کل من : س » ص وعدد حدود هذه المتتابعة. ۲۰-۰ N:‏ 
д‏ اکتشف الخطأ : 
(؟) یعرف أساس التتابعة الحسابية بائه الفرق بین كل حد والحد السابق له مباشرة 
أى أن :۶< عر - گر و لکل نہ2 ص* 
)0( تعطی العلاقة بین نہ » عر فی التتابعة الحسابية کالاتی : 
یں = !لم + س حیث ! »ب ثابتان »ب هو أساس التتابعة فى هذه العلاقة. 


А‏ الحسابية التی حدها الثامن ۱۱ » وحدها العاشر هو العکوس الجمعی لحدها 
۶ السابع عشر. YA e YY то)»‏ 4 )» 


CO 8‏ متتابعة حسابية حدها الرابع = ۱۱ء مجموع حدیها الخامس والتاسع يساوى ٠٤‏ 
أوجد التتابعة ثم أوجد رتبة الحد الذى قيمته ۱۵۲ فى هذه المتتابعة. ТҮҮЛ‏ 


[er] 


تفت © تطبیق و مستویات علیا 


آوجد ا متتابعة الحسابية التی مجموع حدیها الثاتی والرابع یساوی ٤‏ ومجموع حدودها السادس والسایع 


бай‏ عن (м) NEY‏ ہہ 


والثامن يساوى етет) ot‏ 
(عر) متتابعة حسابية فیها E‏ < ۲ » حي <۸ آوجد التتابعة ثم آوجد رتبة وقيمة أول حد فیها تزید 
(E)‏ متتابعة حسابية فیها E‏ -ع, = то‏ » عي + گر = ہ۹ أوجد التتابعة ثم آوجد رتبة وقيمة أول 
حد سالب فيها. ۸(۰ ۱۷۷۰۱ ۱۷۰۔) soze‏ 
آوجد المتتابعة الحسابية التى مجموع حديها الخامس والعاشر يساوى ۲۲ » Lasa‏ الثامن يساوى ثلاثة أمثال 
حدها الرابع. «(етее)»‏ 
СД‏ أوجد المتتابعة الحسابية التى حدها السادس = ۲۰ » النسبة بين حديها الرابع والعاشر كنسبة ٤‏ : ۷ 


емее) 


أوجد التتابعة الحسابية التى مجموع حديها الثانى والخامس ٤‏ وحاصل ضرب حديها الثالث والسادس ۷ 


وبين أن هناك متتابعتين. ¢1 e}‏ ¥ بعلل еле лете)‏ 


۵ )2( متتابعة حسابية فيها : ع, + , = EXE » ٤٤‏ = ۲۱۵ أوجد هذه المتتابعة. 
YE ту)‏ ۲۱۰ « 


متتابعة حسابية تزايدية مجموع حدیها الثانی والثالث یساوی ۱۵ ومربع Lasa‏ الخامس يساوى ۲۲۵ 


5 المتتابعة. (a. ¢ e Ve Je‏ 
۱ متتابعة حسابية حدودها موجبة حاصل ضرب حديها الأول والرابع يساوى fo‏ وحاصل ضرب الحدين 


الثالث والعاشر يزيد عن حاصل ضرب الحدین الرابع والسابع بمقدار ۲۶ أوجد التتابعة.۲(۰ ۰ ۱۱۰۷ ۰ .)۰ 


متتابعة حسابية عدد حدودها ۲۱ حدًا وحدها الأوسط يساوى ۳۲ ومجموع حدودها الثلاثة الأخيرة يساوى ۱۷۷ 


أوجد المتتابعة. ۸٦‏ 


أوجد التتابعة الحسابية التى مجموع حديها الثانی والثالث V-‏ ومجموع مربعيهما ۲۹ 


Y= e N) ei (... ¢ ۲-۰۰-۰۸‏ »وه 


أربعة أعداد تكون متتابعة حسابية مجموعها ТУ‏ ومجموع مربعاتها ۳46 أوجد هذه الأعداد. 
ANNAT‏ 
إذا کان مجموع ثلاثة أعداد تكون متتابعة حسابية هو ۳۳ وحاصل ضربھا VAY‏ 
| قما هی الأعداد ؟ tr‏ ۱۸۰۱۱ء 


ot 


@ أوجد عدد الأعداد الصحيخة Fasan‏ بين ۱۱۰ ۔ ده والتی کل منها يقيل القسمة على ۱۱ т.‏ 
0 
CO) (E)‏ متتابعة حسابية حدها الأول = ۲ 0 ا Жз ВРК‏ 

قما قيمة له؟ ثم أوجد المتتابعة: е Мемет‏ 


8 متتابعة حسابية منتهية حدها الأول ۷ وكان ۱ من البداية يساوى E ٣ EV‏ من النهاية يساوى ۲۹۰ 


أوجد E)‏ کر ٹوو 


متتابعة حسابية حدها الأول ۸ ИА‏ رر أوجد المتتابعة. afe e YE ¢ NVa A)»‏ 


& أربعة آعداد فى تتابع حسابی مجموعهم EE‏ وإذا أضفنا ۳ إلى العدد الثانی کونت الاعداد الأول والثانی 
والرابع متتايعة حسابية. أوجد الأعداد الأريعة. Yoe ۵ Ae Ys‏ 


@ إذا كونت (س » ص » ع) متتابعة حسابية 


فاثبت أن : (؟ س ١+‏ , + ص +۲۰۱ ع + )١‏ تكون متتابعة حسابية أ 


إذا كان الوسط الحسابی بین عددین هو ۱۱ » الوسط الحسابى بین مریعیهما هو ۱۲۵ 


فما هما العددان ۱۳۰۹ء 
@@ أدخل ١7‏ وسطًا حسابيًا بین ۲۷ » (=e nne ее) YE-‏ 
یں ا » لو ۱۰۲۶ +( لو ۲ ۰ ۲ لو۲ ۰ ..۰ ٩۰‏ لو ۲)» 


d‏ وع إذا أدخلت عدة آوساط حسابية بين ۱ » ۱۷ وکان الوسط السابع یساوی ثلاثة آمثال الوسط الثانی: 


أوجد عدد هذه الأوساط. v‏ 


CO 0‏ متتابعة حسابية حدها التاسع یسناوی Yo‏ » الوسط الحسابى بين حديها الثالث والخامس هو ۱۰ 


آوجد هذه التتابعة. ۰۷۰۶۰۱ -)* 


O @‏ آوجد التتابعة الحسابية التی فیها الوسط الحسابی بین حدیها الثالث والسابع هو ۱۹ » حدها العاشر 


يزيد عن ضعف حدها الرابع بمقدار ۲ Чот. Ne сур‏ 


ш‏ كان متجموع الوسطين الثاتى والرابع من متتابعة حسابية يساوى ۱۳ » والوسط السابع يزيد عن 


الوسط الثالث بمقدار ٤‏ فما هى التتابعة ؟ (neo te)»‏ 
8 إذا أدخلنا عدة أوساط حسابية بین EV » ٢‏ و كانت النسبة بین الوسط الثانى والوسط الأخير کنسبة W: ٢‏ 
Ї‏ أوجد عدد الأوساط. مہ 


5555555 مے‎ Im 
کے جا‎ і 
۷۸ مستویات علیا‎  قیبطت‎ 6 таз» u 


لا إذا أدخلنا عدة أوساط حسابية بين ٢٢ء‏ ۱۷۰ وكان مجموع الوسطين الخامس عشر والعشرين خمسة أمثال 
الوسط الخامس فما عدد هذه الأوساط ؟ & 


فق إذا أدخلنا عدة أوساط حسابية بین ٤ ٦‏ وکانت نسبة مجموع الوسطين الأولين إلى مجموع الوسطين 
الأخيرين كنسبة Y : ١‏ فما sse‏ هذه الأوساط ؟ 5 
۸ ٹکو ای إذا كان ل » م وسطين حسابين بیس »اص حيث : ل > م 

فالبت أن : ل -م - ل pe-o‏ 


В‏ كان : ؟ »ب » ح فى تتابع حسابی برهن أن :سح جلك عل هی تتارع حسابى ایشا. 


سح 


ثالثا / مسائل تقیس مهارات التفکیر 


لها اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


MOK‏ كان الحد الأخیر من متتابعة حسابية عشرة أمثال حدها الأول وحدها قبل 
К‏ 4 
الأخیر يساوى مجموع حديها الرابع والخامس فإن «жу‏ 


۲ 


(1) ۶۲ (ب) ۲ )>( ۶۲ )40 
© إذا کان : ی ү‏ هو آساس التتابعة الحسابية )0 سن »سس سس اس 

وكان ү:‏ هو أساس التتابعة الحسابية «у‏ ص عضو (сове + б‏ 

فان : گے ... 

о) + Sj к) 


© إذا کان : سن » ص RATE‏ 
| فان : жое ч) (Е ое тот)‏ ع -س) (ع ×زس حاصو دب 
)1( لجن ضوع (ب)س‌ص ع (ج) ۲ س ص ع (د) ) س ص غ 
ШО) 9‏ کان حجم متوازی :ی الستطیلات یساوی ۱۰۵ سم" وآبعاده الثلاثة فى تتابع حسابى ومجموع آبعاده 
یساوی ۱۵ سم فإن آکبر آبعاد التوازی یساوی . سم 
0 (ب)٦‏ (ج) ۷ (د) ۸ 


۱ © کان: асе)‏ ه) متتايغة حسابية فإن : 9 - ات + ٦ے‏ - 6 لے بو 2 تسج 


(1)بس+ح (ب) لے حب (ج) صقر т)‏ 
© © إذا كات : ( لے (С т‏ متتابعة حسابية فإن أى مما یاتی فى تتابع حسابى ایشا 0 
)01 ح٢٢‏ (ب) ا سرشس7 


te te МА) ۲2۰۲۰ (ج)اح؟‎ 


НИС =з». 
» ۱۱۵ متتابعة حسابية حدودها أعداد صحيحة وأساسها ۲ <ء < ۷ إذا کان أحد حدودها يساوى‎ (V) © 
فان أساسها‎ VIT وحد آخر فیها يساوى‎ 


)۲(1 (ب) У) ٥ (>) ٤‏ 
-“٦( ито) А‏ ہ) » لوم )7( فی تتابع حسابى فان : سن = 5 
0 (ب) ۲ (ج)٤‏ (د)ه 
ا 


٭ © إذا کان : یڈ УД‏ رسفا حسابيًا بین ۲ ت فان : -=w‏ 
(۱)-۱ (ب) ۱ Y- (ə)‏ <(د) ضقن 
٭ Ç)‏ عدد الحدود الشتركة فی التتابعتین الحسابیتین : 


... يساوى‎ )۷۰۹ ۰۰۰۱۱۹۰۷ e (EV e a EN суст) 


(1) ۱۶ (ب) ۲۱ (ج) ۲۸ )3( ۳۵ 
ل (E)‏ متتابعة حسابية حیث E‏ ٭ صفر آثبت أن : 
9 


... \ \ 
دص‎ VEE EE EE 


انا ےا 


tet \ + \ 
+ =й. E +2 апо 


تطبيقات على المتتابعة الحسابية 


CO)‏ الربط بالفيزياء : بدا كريم فى قيادة دراجته البخارية من أعلى نقطة فى منحدر فقطع فى الثانية الأولى 
٠‏ سم وفى كل ثانية تالية بعد ذلك كان يقطع مسافة تزيد عن المسافة السابقة لها مباشرة بمقدار ۱۲۰ سم 
أوجد المسافة التی يقطعها فی الثانیة العاشرة. ۶ اسم 
ل 20 الربط بالتجارة : اشترى رجل دراجة بخارية واتفق مع البائع أن يسبد ثمنها على أقساط شهرية تكون متتابعة 
حسابية Lasa‏ النونی هو ۱۲۰ دم+ ۸۰ » فإذا کان القسط الأخير هو ۱6۰۰ جنيه. أوجد عدد هذه الأقساط. ۱۱۷۰ء 
6 الربط بالهندسة : أوجد قياس كل من زوايا SEL‏ الذى قياس إحدى زواياه هو الوسط الحسابى بین قیاسی 
9 
الزاويتين الأخريين والفرق بین قیاسی الزاویتین الصغرى والكبرى يساوى ۸۰* iaa We Wos‏ 


3 الربط بالهندسة : أوجد النسبة بين أطوال أضلاع ۵٢ح‏ القائم الزاوية فى ب والذی فيه ؟ هو الوسط 
الحسابى بین بے » حت dert‏ 


المعاصر (الرياضيات البحتة) ۸۳ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى | OV‏ 


الدرس 


тул 


+ هی المتسلسلة الناتجة من عملية جمع حدود متتابعة حسابية. 


لأى متتابعة حسابية )8 » ۴ +۶ »+ ۶۴ ۴۲+ لو ء ...) 

حدها الأول = وأساسها s=‏ وحدھا العام (النونی) 12 = ۲ + (نه- ١)ء‏ 
تسمى المتسلسلة ؟ + (! +ء) + (! +۲ ء) + (! + ۲۳) + ... متسلسلة حسابية ويكون مجموع liaw‏ من حدود 
لمتتابعة الحسابية = ركد (1+ (م )6)١-‏ 
آوجد л:‏ +ه + كه +۱۳ +...+۳۷ 
الحل 
٥٢ ( ٠.٠‏ ۹۶۰ء۱ ۰ ... » (YV‏ هی متتابعة حسابية حدها الأول ۴ = ۱ 

£ = g وأساسها‎ 
٤ × )١ (نه-‎ +۱ = ء)١‎ а) +۲ = а الحد العام‎ *.' » 


۱+ بم- ٤ے ٤‏ رم ؟ 


نوجد عدد الحدود بوضع л ۳۷ = E‏ ی >٣‏ ۳۷ 
л.‏ لبم ۱۰ .2 عدد حدود ا تتابعة = 
۱ .\ ۱ 
ث ۹+۵+۱ + ۱۲ Z =ту+...‏ (۶ی۲)ع< رک Z -yt‏ ۳ 
Ху‏ كل ту‏ 
۱+۱۸ 
xY t=‏ 2 2۲۰-۲۲۰ ۱۹۰ 


оз 
بدءًا من حدها الخامس.‎ (Y +a Y) = (E) حدود متتالية من امتتابعة‎ ٠١ أوجد مجموع‎ 
ч-н 
الحد النونى للمتتابعة ےر = ۳ ده+ ۲ مقدار جبرى من الدرجة الأولى فى له‎ ٠. 
و‎ = ۲+ )۱( Y= حدها الأول كم‎ » Y= g المتتابعة حسابية وأساسها‎ .'. 
مجموع ۱۰ حدود بدا من حدها الخامس = + كي + ۰۰+ گی‎ ۰. 
3 и м 
)۴+۸۷ رگ (۲ رگ ۲+۸۱ - رگ‎ = 
1 t 
(тле رک ۲+ رک 3س(‎ ( 


ox 


۳۳۹ 
хт) )۱6 x ۲ + ٤ у) = 


) ۲+ 


۳۰۵ = )۸+ Т.) - (A+ ۳۱۵( = 


۱ / مجموع المتتابعة الحسابية بمعلومية حدها الأول )1( وحدها الأخير J)‏ ) 


مجموع متتابعة حسابية حدها الأول | وحدها الاخیر ل وعدد حدودها نہ هو حر = > (! + ل) 
2 کچ و 


نفرض أن المتتابعة هی s+ et):‏ 1+ 7وء Је‏ ۶۲ ءل (Јев‏ 


.*. حر =+ +(sY +t) + (+t)‏ ...+ (ل -۲ع) + (ل -ء) + ل )\( 
وبكتابة الطرف الأيسر فى المعادلة )١(‏ معكوسًا 

.*. حر = ل + (ل -ع) + (ل - ۶۲) + ... + (1 +۲ع) + (اج+ع) +۴ 0( 
ويجمع )١(‏ ۰ (۲) : 

ے ۲ حى < (1 + ل) + (ا + ل) + )8+ (J+) + (J +8) + (J+ (+ ... + (J‏ عم( (J+‏ 

(0+0) = حر‎ л. 


прш / ۲‏ حدا الأولى من متتابعة حسابیة بمعلومية حدها الأول )1( وأساسها (ء) 


مجموع лл‏ الأولى من متتابعة حسابية حدها الأول ! » أساسها ء هو : حر = 2 [۲ ؟ + (ده- ۱)ء] 


| 
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4 استنتاج القانون 

а=. (\) ۶)۱ (+= 7‏ )+@ 0( 
وبالتعویض من (۱) فی (۲) : 

۰ حر - +4 [۲+۲+ (مہ- )ئ л‏ حى = ]11+ )50-2 


| يمكن استنتاج القانون حى = ج +t Y]‏ (ده- ۶)۱] باستخدام الرمز LSZ‏ يلى : 
٠."‏ الحد العام (النونی) للمتتابعة الحسابية E‏ < ۱ + (نه- ١)ء‏ 
.2 مجموع aw‏ الأولى متها حر = کے (1+(س -۱)ء) = s+) kg‏ -ع) 
حرق ее)‏ درد 
(\+ађа‏ 
¥ 


[( +a) s+ (۱-ع)‎ 1] = ×+ 0) = 


]و-۔ہںو+۲٢[‎ 2 - ]عبسو+و؟-1١1[2-‎ 


-[۱۲+(م- ١)ى]‏ 


ند 


آوجد مجموع حدود المتتابعة الحسابية التی حدها الأول ۳ وحدها الأخير ۲۱ وعدد حدودها ۱۰ 
uand‏ 

Yat‏ لے مد .۱ = (1+ل) 

۱ E = جب‎ 

ө 

ف المتسلسلة الحسابية : ТЕ)‏ + ۲۱ + ۱۸ + ...) أوجد مجموع А‏ حدود الأولى منها. 
۹س 

=f‏ ¢ 2۶ ۲-۶۲-۲۱ ‹ ہے۸ 

حر - + [۲۲+(مہ- ۱)ع] 

۱۰۸۶۲۷ x ٤> ]۲۱- :۸[ ٤> +۷×ت]‎ YE x ٢[ $ - حر‎ 


اد الجموع حر يلزم معرفة عدد الحدود لوان لم تكن معلومة نوجدها من القانون 
'یجاد الجموع ЛЫ‏ من حد معين نوجد قيمة هذا aall‏ ونعوض عنه بدلاً من ۴ فی القانون. 
اح -حوعع., e‏ دحب دكن ‹ ... وهكذا 

ای أن : حر - حى_, = عر لكل لم > ١‏ 

عدد الحدود التى تجعل المجموع أكبر ما يمكن = عدد الحدود (الوجبة أو غير سالبة). 

عدد الحدود التى تجعل الجموع أصغر ما يمكن = عدد الحدود (السالبة أو غير موجبة). 
یجاد sse‏ الحدود التی تجعل المجموع موجبًا نضع [ حر > ] 

CEA) لإيجاد عدد الحدود التى تجعل المجموع سالبًا نضع‎ [F] 

[А]‏ مجموع عدد )4( la‏ من متتابعة حسابية هو دالة من الدرجة الثانية فى نہ 


о 
)۱۳۹۰ ... ۳۱ء‎ ۰ ۲۲ » NY) أوجد مجموع حدود المتتابعة الحسابية‎ 


4 الل 


۱۳۹۶۱ e ٩2۱۳-۲۲-۶ ¢ ١۱١۳۲ 


نوجد عدد الحدود ۰,۰ ل =+ (نہ-١)یء‏ ۰ ۱۳۱۳۹ + (а‏ ×۹ 


۱۵ sw n ۱۶ 2۱ ےے له‎ (۱-a) ٩2 ۱ ۰ 
له‎ 

We )۱۳۹+۱۲( 3۶ < بح‎ @+)  - حر‎ ти 

ماد ھا 


آوجد مجموع الخمسة عشر حدًا الأولى من امتتابعة (Y -w 0) = (E)‏ 

4 الین 

یں = ه دہ- Y‏ مقدار من الدرجة الاولی فى نہ .. تتابعة حسابية وأساسها = ٥‏ 
ار اع Y=Y-\xos‏ ¢« وعه \ozw e‏ 


." حر = [۱۲+ (م- ١)ى]‏ 


ого = [о хле + ух] 4\2 = کی‎ 


| 
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оо 

أوجد مجموع عشرة حدود من المتتابعة الحسابیة V ‹ Y)‏ ۰ ۱۱ » ...) ابتداء من الحد الٹامن۔ 

4 الحل 

۲۱۷۲۲۶۶۷۲۱ l 

٤۹۰ = ]٤× ۹+۲۱ × Y] o = ]۹+ EY] E = ابتداء من عم‎ ж. 

бәз 

كم حدّا يلزم أخذه من حدود المتتابعة الحسابية Yo)‏ ‹ ۳۰ ‹ ۲۵ ء ...) ابتداءً من حدها الأول ليكون مجموعها 
مساويًا ۱۳۰ ؟ ثم Ше‏ وجود جوابين. 


and 

[50-а +11] حر = ۱۲۰ خی‎ » о-=; ۴۲ء‎ 
[o +u e-v] $= wo у. ]2- x (а) + Fo x ¥] $ = ۰ 
یه و بر‎ ۷۵ = ۲۷۰ г. [ve - ديم [ه/‎ ۲۷۰ ۰ 

. ؤه د‎ +0 ws ۲۷۰ +a Vo - ло л, 

۰ (یہ- ۹) (یہ- )٦‏ = . .'. »بر ۹ 


أى أن مجموع الستة حدود الأولى = مجموع التسعة حدود الأولى. 
liag‏ يعنى أن مجموع الحدود ابتداءً من , إلى , = صفر 


مادھ 


أوجد المتتابعة الحسابية التى فيها م, ۱١١‏ » گی ۷۸ » حى - ۱۰۳۵ حيث لمعدد حدودها. 


Ји 4 
Wats = E 
VA=J л АА 
کی 5+۴ 2+ عورا‎ 
يل کی رہ ہہ‎ ]۷۸+ ۱۷[ n 
„a ۲۳ = عدد حدود المتتابعة‎ Г. ۲۳ ہے‎ л. 
۷۸۶٢٢ +۲ گب <۷۸2 ےت‎ 
Nagy л ۷۸-۲۲ +۲ с. 
(VA ... ۱۸۰۱۰ М) : التتابعة الحسابية هی‎ у, وت ا‎ 


w 


>الدرس الرايق رر 
ga‏ 
أوجد أكبر مجموع للمتتابعة الحسابية ٤١ » о)‏ » ۲۷ء ...) 
4الحصل 
٠.‏ أكبر مجموع للمتتابعة = مجموع الحدود الوجية فقط 
ШЫ‏ نوجد عدد الحدود الوجبة بوضع ٠ > pE‏ 


۰ +(لم-۱)ء > 6-х (а) + 60 л‏ که رل Во‏ - ہے 
وک وب اف wow.‏ 
Wew.‏ .*. عدد الحدود الموجبة ۱۲ حدًا. 
л.‏ أكبر مجموع للمتتابعة = حب, = © [۲ хуу = ]1-× ۱۱+ ٤٤ x‏ 
Qui‏ 
أوجد أصغر عدد من الحدود يمكن أخذه من المتتابعة الحسابية о)‏ ۲۲ ۰ ۱۹ ء ...) ابتداءً من الحد الأول ليكون 
المجموع سالبًا. 
4 الجل 


Y-=5 ۰ لكل‎ 


لإيجاد أصغر عدد من الحدود يلزم أخذها ليكون المجموع Шш‏ نضع حر < ٠‏ 
۰ ۱۲+ (له-۱)ء] < . г.‏ + )> 
л >т х )۱ а) + ۲۵ ۷ ۲‏ ۵۰ ۲+۲ < . 


oY <от, مج‎ ۲ - ۵۴ и, 


\А= wcu. 

. أصغر عدد من الحدود یلزم أخذها ابتداءُ من الحد الأول ليكون المجموع سالبًا = ۱۸ حدًا‎ л. 
مناد چم‎ 

متتابعة حسابية مجموع حديها الثانى والثالث = ۱۳ ء مجموع العشرين حدًا الأولى منها 7۱۰ 
أوجد المتتابعة واحسب عدد الحدود التى يلزم أخذها ابتداءً من حدها الأول ليكون مجموعها ه١١‏ 
سد 


۱۳ (т ۱+ (s+) .. ۱۳+ بت‎ 


۱۳ 2۶۳ +۲۲ д, 


(» 
w 


| 
1} 


wsp] л Mne 


ے 1۱-۶۱۲ 0 
ويطرع (۱) من ٠٠ : (Y)‏ ۱۱و Tass EAS‏ 
وبالتعویض فی (۱) : .۰ ۲-۱ .'. المتتابعة هی (Асос)‏ 


4 لے 
با حى - 2 [۲ ۱+ л. ]۶)۱ а)‏ ۱۵0 = ۲ + (له- ۱) [r x‏ 
a+ л‏ ۳۱۰ < . 


г.‏ مت 1۱۰» رود Ө E‏ ص* (مرفوض) 


D دنه[ م‎ тхл s 
۰ = (7) + Y) )۱۰ (نہ-‎ л 
عدد الحدود الذی یجعل الجموع مساويًا ۱۵۵ هو ۱۰ حدود.‎ .. 


Quie 
УЛА أوجد المتتابعة الحسابية التى مجموع الحدود العشرة الأولى منها ۱۲۰ ومجموع الحدود الستة التالية لھا‎ 


اس 
, الأولى = ۱۲۰ 7 [ел] х‏ = ۱۲۰ 
۰ 2+۲۲ ۲ )\( 
6 حم ۱۲۰۶ +۱۱۸ ۲۸ 7 دد ]۲+ [ло‏ = ۲۸۸ 
0( 


۳۱ 2۶۱۵+ ۲ 


وبطرح )١(‏ من ٣۶٠ 15-557 ۰۰ : (Y)‏ 
وبالتعویض فى (۱) : ۰ ۳۱ .'. المتتابعة هی (۳ ۰ ۰ ۰ ۰۷ ...) 
до‏ 

آوجد مجموع الأعداد الصحيحة المحصورة بين ٠١‏ ء ۱۰۰ والتى لا تقبل القسمة على V‏ 

4 الحصل 

لإيجاد مجموع الأعداد الصحيحة المحصورة بين ٠١‏ ء ٠٠١‏ والتى لا تقبل القسمة على ۷ نتبع الآتى : 
[ү]‏ نحسب مجموع جميع الأعداد الصحيحة المحصورة بين ۱۰ء ۱۰۰ 


وهی (۱۱ ۰ ۰۱۲ ۰۱۳ ...۰ ۹۹) متتابعة حسابية فيها : = ۱۱ 
(y-a) + ۱۱۹۹ ۰‏ × ۱ 


۹٩ =] e ۱-۶ ۰ 


۶)۱ ل !+ (لم-‎ ۰ 
Mw n Mtwa ۰ 
٣۸۸۰ = )۹۹+۱۱( А = حمر‎ .. 


حر - (۱+) 


ЫЗ 


> سرس سبع ШШШЩ‏ 


[F]‏ نحسب مجموع جميع الأعداد الصحيحة المحصورة ن ٠٠١ » ٠١‏ والتى تقبل القسمة 
على ۷ وهی VE)‏ ۲۱۰ ۲۸۰ ۰ ...۹۸۰) متتابعة حسابية فیها := ۱۶ e‏ ۷<۶ ۰ ل-18 


٠‏ ل ؟ + (а)‏ ۰ ۹۸ = ۱۶ + (هم- ۱) EA Ух‏ مود ۷+ ۷یہ 


مك ۱۳ 


حب = گے ۸+۱۵ ۷۲۸ 


.'. مجموع الأعداد الصحيحة الحصورة بين ۱۰ » ۱۰۰ 

والتی لا تقبل القسمة على ۷ = ENW = VYA - ٦۸۹۰‏ 

ماد 

إذا كان مجموع دمحا الأولى من متتابعة حسابية يعطى بالقانون :=„ = له (алт)‏ 
فأوجد المتتابعة ثم أوجد حدها التاسع. 

94—14 


(ў + جر = نه (؟‎ ٠ 


» بوضع لمح ۱ بح ۷۱( ۲+۱۷)عه ٥=).‏ 
» بوضع x ۳( у= Ysw‏ +( 112 

М=о- = E. ۱۸-6 سی‎ 

» بوضع ده = ۳ حم ×۳٣‏ (۳ ۲ +۲) = ۲۳ 
RSE ERE.‏ ولکن کر +۱ ۱۷۱-۲۳۳۶۰ 
л‏ التتابعة هی (ه ۰ ۰۱۱ ۱۷ء ...) م د Y=IxAto=sA+‏ 

عل آفر : 


۰ لكل لہ >۱ نجد أن : كن حر -حی, عله(۳ له+ (а) (т‏ (۳ (نه-۱) +۲) 
= ٣ں‏ + ۲ یه (نه- ۱) ат)‏ ۳ +۲) 

от =‏ +۲ له (نه- ۱) (۳ نم -۱) 

= ٣ں‏ + ۲ یم ابيا + ؛ نم ۱ = ۱-۹ 

T = а" с 


(e We We (ہ‎ = )١ ал) = (2) ے المتتابعة فى‎ 


تح حم = ۹ (۴+۹×۳)-۸ >)٢+۸×۳(‏ ۵۲ 


المعاصر (الرياضيات (бй‏ ۹۰ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى ) Ло‏ 
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مثال ھا ۱ 
وفر رجل فى نهاية سنة ما مبلغ ۷۵۰۰ جنيه ثم أخذ يزيد ما يوفره فى كل سنة بمقدار ۱۵۰۰ аде‏ عن السنة 
السابقة لها. أوجد : 
[M]‏ مقدار ما يوفره الرجل فى السنة السابعة عشر. [F]‏ جملة ما يوقره الرجل فى „Úle W‏ 
4 الحل 
المبالغ التى یوفرها الرجل فى تهاية كل سنة تکون التتابعة الحسابية 
(۷۵۰۰ ۰ ۰۹۰۰۰ ۰۱۰۵۰۰ ...) التی حدها الأول = ۷۵۰۰ وأساسها = ۱۵۰۰ 
[Гү]‏ یوفره الرجل قى السنة السابعة үү = уде‏ من هذه التتابعة = ۴ + ۶۱1 
= ۷۵۰۰ +۱۱ × ۱۵۰۰ = ۳۱۵۰۰ جنیه, 
[F]‏ جملة ما یوفرہ الرجل فى ۱۷ Ше‏ = مجموع ۱۷ حدًا الاولی من هذه التتابعة 
(J+) 2 -‏ حيث ل = ع < ۲۱۵۰۰ جنیه 
= ا (۷۵۰۰ + ۳۱۵۰۰) = W‏ × ۲۹۰۰۰ ۳۲۱۵۰۰ جنيه. 
Quie‏ 
فى مسابقة لإحدى شركات ا یاہ الغازية وضعت ۲۶ زجاجة على خط مستقيم واحد وا مسافة بين کل زجاجة وأخرى 
٥‏ أمتار ووضع صندوق مجاور للزجاجة الأولى» فإذا قام متسابق بجمع هذه الزجاجات واحدة تلو الأخرى ثم وضعها 
فى الصندوق دون تحريكه فأوجد المسافة التى قطعها المتسابق حتى أتم جمع الزجاجات كلها. 


ИИИ 
0 9 ۳ 0 те 


المتسابق يضع الزجاجة الأولى فى الصندوق دون قطع أى مسافة لأنها مجاورة للصندوق ثم يمشى о‏ أمتار حتى 
يصل إلى الزجاجة الثانية ويعود نفس السافة ليضعها فى الصندوق ثم يمشى عشرة أمتار حتى يصل إلى الزجاجة 
الثالثة ويعود نفس المسافة ليضعها فى الصندوق وهگذا... 

مجموع السافات التى يمشيها < ۲ × ه ٢+‏ × ۱۰ +۲ × ۱۵ + ... إلى ۲۳ حدًا 


(Үт إلى‎ ... + ۱١ + ٠١+ (ه‎ ٢< 


۹ الحصل 


в وأساسها‎ ٥ من متتابعة حسابية حدها الأول‎ lia ۲۳ مجموع‎ × ۲ = 
)۱۱۰+۱۰( YF = [o x ۲۲+ ۵ ۲[ E x= 


Лр ۲۷۱۰ = ۲۰ хт = 
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Ё مستویات علیا‎ ٠ من أسئلة الكتاب المدرسى «فهم » تطبیق‎ C 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


0 © 3ع قيمة المتسلسلة الحسابية )١ + ух) Š,‏ تساوى 
Ya (1)‏ (ب) ۲۰ )>( Yo‏ (د) ۶۰ 


© © قيمة التسلسلة الحسابية Җ‏ (۲-۲ م) تساوی .. 
ту‏ 


۳۸۰ (د)‎ т\.- (a) 1۰۰ (ب)‎ 4۰۰ (i) 
.. باستخدام رمز التجمیع هی‎ )١ (ه ىہ-‎ + ... + ١5 + ٩ + 6 : قيمة التسلسلة‎ 03 © © 
буо), (ب)‎ б-ге), (1) 
we m 
КЕМ E (ә) )۱- م‎ о) (ج) رگ‎ 
باستخدام رمز التجمیع هی‎ YY + ۱۷ + ۱۲ + ۷ : قيمة المتسلسلة‎ 63 © $ 
1 1 
(ту) رک (۰ ۷ *۲) (ب) رگ‎ )1( 
Н 
(+ Ж) КА 
ابتداء من حدها الأول‎ ))١ алт) e ... ۷6 Y) مجموع حدود التتابعة الحسابية‎ 63 © $ 
یساوی ری رخ‎ 
)۴٢+ (1)م(م+۱) (ب) نہ (نہ‎ 
(т +a) (د) نہ (نه+ ؟)‎ (о + نہ (نه‎ (+) 


© (5) متتابعة حسابية مجموع حدیها الأول والأخير EV‏ ومجموع حدودها ۳۶۵ 


فان عدد حدودها = 


Yo (1)‏ (ب) ۱۵ (ج) ۲۳ (د) ۲۲ 
(ү) ©‏ متتابعة حسابية حدها الأول = ۱۲ ء وحدها الأخیر = YI-‏ ومجموع حدودها 

يساوى -۱:۰ » فإن التتابعة هی .... 

)۲-۰ ۰۰۱۰۹۰۱۷ (ب)‎ ۳۰۰۰۰۰۸۰ У) (т) 

(Te... еле л. e NY) (3) (Te. ¢ ۰۰۰۱۲ (ج)‎ 


. من المتسلسلة : ۲ +۸ +۱۸ + ۳۲ + ... يساوى‎ aw مجموع‎ A) 


So‏ ما СЫ‏ ر 
)8( مجموع حدود المتسلسلة الحسابیة : ۸٩‏ + هم + ۸۱ + ...+ 77 - .... 

)1( ۹.۰ (ب) ٩۱۰‏ (ج) ۸۹۰ (د) ۹۱۰ 
Ç)‏ مجموع حدود المتسلسلة الحسابية : ل + 2 + + ...+ كل = ее‏ 

)1( ۲۳,۰ (ب) ۲۶,۰ )+( ۲۰ (د) ۲۲,۵ 
CO (0)‏ مجموع حدود المتسلسلة الحسابية : ۲ + ه +۸ + ... + ۷ے مود 

٦۷٦ (د)‎ ٦٦٦ (ج)‎ w. 0 ٦٦٦ )1( 
= حدود‎ АШ مجموع التسلسلة : + 4+ + ب.‎ (бї) 

Ho 20)‏ (ج) ۱ то‏ 
Ш ©‏ مجموع ۲۰ حدًا الأولى من التتابعة E)‏ ں) حیث @„= ۲ ده+ ۲ هو سو 

)1( ۱۰۰۰ (ب) ۱۰۲۶ (a)‏ ۱۰۳۰ (د) ۱۰۱۰ 
(GE)‏ مجموع أول ۱۰ آعداد زوجية فی مجموعة الاعداد الطبيعية يساوى . 

٩۰ هه (د)‎ (a) to (ب)‎ ۲۰)۱( 


)9( مجموع لہ حدًا الاولی من متتابعة الاعداد الطبيعية الفردية هو .. 


wi) эх)‏ سا رم سا 
© 63 مجموع الأعداد الطبيعية التى تقبل القسمة على ۳ ومحصورة بين ۳۰ » ۵۰ يساوى .... 

(۸۱)۱ (ب) ۲۶۲ YEY (a)‏ (د) о\‏ 
(V)‏ مجموع الاعداد الصحيحة المحصورة بين ۱۰۰ » ۱۷۰ والتى لا يقبل کل منها القسمة على ۳ 

يساوى 19 

ovo. (1)‏ (ب) ۷۱۲۰ W- (a)‏ (د) ٦٦٦٦‏ 
C A‏ مجموع الأعداد الطبيعية الفردية التى هى أکبر من ۰ وأقل من ۲۰ يساوى 

ve. (1)‏ (ب) ۱۵۰ (ج) ۲۰۰ )3( ۲۵۰ 
бї)‏ مجموع الأعداد الصحيحة من ۱ إلى ٠٠١‏ والتى تقبل القسمة على ۲ أو ٥‏ يساوى .... 

(۱) ۳۰۰۰ (ب) ۳۰۱۰ (ج) ۳۱۵۰ )3( ۳۲۰۵۰ 
F)‏ مجموع کل الاعداد الفردية المكونة من رقمين يساوى ‚кр‏ 

)1( ۲۸۷۰ (ب) ۲۵۲۰ ٦۹۰٤ (a)‏ (د) ۵۰4٩‏ 
) @ 62 إذا كان -w ۲( ۰۰۰ + ۵ + ۳ + ۱< у:‏ \( لكل قیم رہ3 ص* فإن : مم تکون .... 

(1) عدد زوجی. ‏ . (ب) مکعپ كامل. (ج) عدد فردی. (د) مربع کامل, 


حرس ری 4 


7 ((۲) مجموع ٠١‏ حدًا متتالية من المتتابعة (۲ له- )١‏ ابتداءً من عي هو 


)1( ۱۳۳۰ (ب) ۱۷:۰ )+( ۱٦۷٢‏ (د) ۱۷۲۰ 
GT) |‏ مجموع الثمانية حدود الأولى من المتتابعة الحسابية التى حدها الرابع Y‏ وحدها السابع + 
سا 
wo)‏ (ب) ۱۲ (ج) ۱۳۴ (د) +۱۳ 
)@ أى المتتابعات الحسابية الآتية مجموع العشرين حدًا الأولى منها ۸۲۰ ؟ 
(eee ۱۰۰۰ ۲()۱( 1‏ 00005 6 


(ج) (сует)‏ (د) )£ ۰۱۲۰۸۰ 


ہی جر سس E‏ يساوى ۸٦٦‏ ومجموع حدیها الثالث والرابع 
يزيد عن حدها السادس بمقدار ٥‏ فان المتتابعة ھی ۹ 


۰۱۰۹ TENT (е леле 6) (1) 


(ج) )° ۰۹۰ ۱۳ (есле) (2) („е‏ 
CO @ ) ۱‏ متتابعة حسابية حدها الثانی = ۱۳ » ومجموع العشرة حدود الأول منها = ۲۳۵ 
فإن التتابعة هی .......... 
(Т)‏ ۱۸۰۱۳۰۸ ¢( (ب) (۹ء ۱۳ ۱۷۰ ۰ ..) 
(е ۱۱۰ ۱۳ ۱۰( (a) (oe ۰۱۶۰ W ۰۱۲( (+)‏ 
9 إذا کان : (E)‏ متتابعة حسابية فیها ےر = ۸۱ -۲ دم فان :حہ, الاولی = ٠‏ 


(1) صفر (ب) ۸۱ )+( -۸۱ (د) -۱۱۲ 
ÇÀ)‏ متتابعة حسابية حدها الأول = ۷ ومجموع ۱۰ حدود الأولی منها ‏ ۲۵۰ فإن : € = 
АУ (1)‏ (ب) ۸۳ )+( ۸٦‏ (د) ٩۱‏ 
)9( متتابعة حسابية مكونة من ۲۷ حدًا وحدها الأوسط ١١٤‏ فان مجموع حدود هذه المتتابعة = 


٦۸ (ب) ۱۱۰۷ (ج) ۲۲۱۶ (د)‎ оої,о(1) 


فان مجموع المتتابعة 


(1) ۴ (ج) م له 
(FX)‏ مجموع الحدود الزوجية الرتبة من حدود المتتابعة الحسابية ٩۰۷ » о)‏ » ... 
әү. (1)‏ (ب) ۵۳۰ (ج) ۰۲۰ 


9 مجموع النصف الأخیر من حدود المتتابعة الحسابية Canc Ai NY)‏ 


Ao- (1)‏ (ب) -۸۰ Vo- (a)‏ 
مجموع الربع الأخير من حدود المتتابعة الحسابية (۷ء ۱۱ » (VAY » ... Ло‏ يساوى ... 
)1( ۱۵۰۰ (ب) ۱۶۲۰ (a) ۱۶۵۰ (a)‏ ۱6۳۰ 


(F) |‏ متتايعة حسابية عدد حدودها نہ حدًا حيث دم عدد فردی والحد الاوسط منها = م 


ليكون مجموع هذه الحدود مساويًا ٠٠٤‏ هو 29 .. 


(۱۸)1 (ب) ۲۱ (ج) ۲۰ (د) ۱۹ 
(۵؟) CO‏ عدد الحدود اللازم أخذها من المتتابعة YV)‏ ۰۶ء » ...) ابتداء من الحد الأول لیتلاشی 

المجموع هو  .‏ 

۲۱ (ب) ۱۹ )= (د)‎ ма) 


Ш)‏ كان مجموع العشرين حدًا الأولى من متتابعة حسابية يساوى ۱۹۰ » مجموع العشرة حدود 
التالية لها ۳۹۰ فان : ع = 
12-0 (ب) -+ه (ج) +۲ )+ 

€9 إذا کان (كى ) متتابعة حسابية عدد حدودها (Аў)‏ فيها ع, = с W= E ‹ ٠۲‏ حر ۱۰۲٣‏ 


(ب) ۱۸ (ج) ۲۱ (د) ۲6 
ن : عم ٥=‏ »رم = ۹۵ وکان مجموع نهحدًا الاولی متها یساوی ۱۰۰۰ 


)1( (ب) ۱۲ Уе)‏ (د) ۲۰ 
эы‏ الع احيرا ٤ء‏ .)بای حد تیدا الجموعلیکون مجموع عشرة حدود متالية 
يساوى ۰۰ 
КА в)‏ (جاغۓ м2(9)‏ 
(Е)‏ إذا کان حر هو مجموع لهحدًا الأولى من حدود متتابعة حسابية حدها الأول =۴ » وأساسها =# 
فان :حر - ۲ حور + حرم = n‏ 
чә жа)‏ (جاء )10+ 
)@( © أكبر عدد من الحدود يمكن أخذه من التتابعة )2( = YY)‏ ۶۰ ٤ء‏ ..) ابتداء من الحد 
الأول ليكون المجموع موجب هو سد اک 
)1( (ب) ۱۷ )4(8 (ہ) ۲۰ 
ES)‏ أكبر مجموع لحدود التتابعة الحسابية التی فيها aY- ٤ ١١ = E‏ ا 
)1( ۱۷۲ (ب) ۱۷١‏ (ج) ۱۷۹ (د) ۱۸۲ 
)0 آکبر مجموع لحدود التتابعة الحسابیة YY)‏ » ۲۱ ۲۹۰ » ...) يساوى Енн‏ 
)1( ۲۸۰ (ب) ۲۹۸ (ج) ۲۹۰ (د) ۲۸۹ 
(EE)‏ أصغر مجموع للمتتابعة الحسابية YE)‏ » -۲۰ ۱۲-۰ » ...) يساوى ... 


Айа) At- (>) ^\- صقر (ب)‎ (1) 


CJ 


CO E)‏ أصغر عدد من الحدود يمكن أخذه من المتتابعة ۸٩(‏ ۰ ۲ء ...) ابتداء من الحد الأول 


ليكون الجموع Ш‏ هو ............. حداء 
х (1)‏ (ب) ۲۶ )+( (ہ) ۲۳ 
@ مر من الحزود гены‏ ارو( ۶ء ...) ابتداء من الحد الأول ليكون 
المجموع موجبًا هى ............... حدًا. 
(i)‏ (ب) ۱۶ (ج) ۱۳ (د) ۱۱ 
@ إذا کان مجموع о.‏ سپابی بن عددين يتاي ۰ Oli‏ مجموع ٠٥‏ وسط حسابى بين نفس 
العددين = 5 
w(i)‏ (ب) ٦٦١‏ 
(ج) Е 16١‏ )3( لا شی مما سبق. 
@ 63 عند إدخال ۲۸ وسطا حسابيًا بين £ » فان مجموع حدود التتابعة الحسابية الناتجة 
)1( ۱۲۲۵ (ب) ۱۳۱۵ (a)‏ ۱۶۲۵ (د) ۱۵۲۵ 

E)‏ عند إدخال ١‏ وسطًا حسابيًا بين! »ب » فإن مجموع حدود المتتابعة المتولدة يساوى لح کا 
(л (+0۸0)‏ (ج) ١0۱+ے)‏ (۱۸)۰ +`( 
(E)‏ عند إدخال ean‏ وسطا حسابيًا بین ۲ » ۰۱ فإن مجموع المتتابعة الحسابية الناتجة يساوى لس 
awi)‏ (ب) ۲۷ (م-۱) (ج) ۲۷ (та) MA) O +a)‏ 

G)‏ التتابعة الحسابية التى مجموع العشرین حدًا الاولی منها = ۸۲۰ والوسط الحسابی لحدیها آلرابع 

ЕРА‏ ای سب 
(лусу ст) (1)‏ (ب) )£ ۰۱۲۰۸۰ .) 


(ee e We Ve Y) (د)‎ (ee Ae Ve ۰( (а) 
: ).. 6 ۱۱۰ ۸۰ 0) 3ع فى التتابعة الحسابیة‎ ©9 
.... = أولًا: مجموع ۲۰ حدًا الاولی منها‎ 


Ww. (1)‏ (ب) ۸۲۰ оо (a)‏ (د) ٦٦۹۰‏ 
t GG‏ مجموع ٠١‏ حدود من حدودها ابتداءُ من الحد السابع = مال 

)1( ۳۷۰ (ب) ۳۸۵ (ج) ۳۵۵ (د) ۲۹۵ 
йй‏ : مجموع حدود المتتابعة بدمًا من ع., إلى عم = амы‏ 

оү. (3) oW (a) ۵١۰ (ب)‎ ۰۱۳ )1( 


(69) متتابعة حسابیة حدها الثانى < ۲۳ ааль‏ الأغير 3۷ وج وها ۽ ۰ فان : 
آولا ме:‏ حدود ا لمتتابعة = 
)۳۸۸۱ (ب) EY (>) ٤٥٤‏ (د) ۶۳ 


(V-A e... ¢ YA € YY ¢ 1۸) (ب)‎ (3A e aaa e Ve YY (۱۹ء‎ (G) 
(VY ea EVE Fe Ye) (o) (4а с... e ۲۰۰۲۳ ¢ Y) (+) 


шесдышо& ФнЫо mase 11‏ 
ше 69 |‏ كان مجموع له حدًا الأولى من متتابعة حسابية يتعين بالقانون : حر = ۲ له (/ w-‏ فان : 


ولا : ع <... 
)1( -№\ (ب) -۱۲ (a)‏ -۱۶ (د) -۱۱ 
08 : عدد الحدود اللازم أخذها من المتتابعة ابتداء من الحد الأول حتى يكون المجموع مساويًا ۲:۰ 
سم للا 
00 (ب) ۱۷ (ج) ۱۶ (د) ۱۲ 
69 متتابعة حسابیة فيها حر - حم = ۲۰ » Ауд‏ فان ې = 


1٩ (1)‏ (ب) ۹۸ (a)‏ ۱۵۵ (د) ۱۰۸ 
G)‏ متتابعة حسابية حدها الأول = ۳ » وحدها الاخیر = ۳۹ ومجموع حدودها = ۲۱۰ 

فان عدد حدودها =- 

)۸(1 (ب) ۱۰ (ج) ۱۲ (د) \ 


о = متتابعة حسابية مجموع الخمسة حدود الأولى منها = ۱۰ » ومجموع العشرة حدود الأولى متها‎ GV) 
............. = الأولى‎ lia فان مجموع الخمسة عشرة‎ | 
о. (د)‎ ۰۰ (a) vo- (+) \ә (1) 
ع = م وکان :حر = صفر‎ ١ ٭ کم =سں‎ ۱۰ = E متتابعة حسابية فيها‎ @) 
.: فإن : بم<‎ 
۲۱ سن +م (ب) سس -م )>( ۲۰ (د)‎ )1( 
: کن مجو دمحا الول م متي مورك فإن‎ 60 | 
۷۲ (د)‎ Vo (ب) ۸۰ (ج)‎ м) 
кү? ТЕЛА 
«чавр а ыы +۱۱+ ۸+۰ : کان‎ 0 
٠٤ (د)‎ ٥٦ (ب)‎ е (1) 
حدًا من متتابعة حسابية‎ Vo إلى‎ ... + ٠١ + 1+۲ ® 
متسلسلة حسابية‎ YAV +... + ٠١ + ۹ +۴۳ | 
زع‎ +0 то) 
ه + ... إلى نهحدًا من متتابعة حسابية‎ + 5+ ١ 9 
"7 إلى لهحدا من متتابعة حسابية‎ + ... + 5+ ۶+ ۲ 
۱+4 ۳71 ۱+ ТЫ 
12560) 12500 а) ای‎ 
متتابعة حسابية فيها 2 ۲۶ » النسبة بين مجموع الخمسة حدود الأولى منها إلى مجموع‎ O 00 ۹ 


الخمسة حدود التالية لها كنسية ۱ : ۲ ء فإن هذه المتتابعة هى ...... 
(۱۸(۸۱ ۰۲۲۰۲۰۰ ..) (ب) (۱۵ « ...( 
(ее е е М) (a)‏ (د) ела ۰ ۱۶ ۶ ٩(‏ 


$ 


۱ 


jl 


| 


Т 


| 


| 


G sw 


)ما عدد الدقات التى تدقها ساعة الحائط فى الیوم إذا علم أنها تدق مرة واحدة عند الساعة الواحدة ثم 
مرتين عند الساعة الثانية وهکذا ؟ 
(1) ۱۵۱ (ب) ۱۳۲ (ج) ۱۲۰ (د) УА‏ 
)%( إذا کان حر هو مجموع له حدًا الاولی من متتابعة حسابية وکان :حم <1 » حي = ۱۰۵ 
حر 


٣ > لكل دم‎ .... 
۳ Y+ 
7250) TZ 5—0) 7250) 
5 5 РА m 
minene mJ فان‎ ۱۰۵۰ Y ا کا‎ ККФ лл إذا کان ؛ نگ‎ © 
о (د)‎ ٤ (a) ٣ (ب)‎ (i) 


© إذا كانت : (۰ ۰ ۳۰۲۰۱ ...) متتابعة حسابية حيث حم مجموع أول م lia‏ من الحدود الفردية 


الرتبة » حر مجموع أول لهحدًا من الحدود الزوجية لرتبة .فان : گے ہہ 


(б\+е) 5 ۱-1‏ 35 
Eto p‏ 1 زجع 
л‏ به »%-\ wtw‏ 
@ عدد حدود متتابعة حسابية (۲ له + )١‏ فإن النسبة بین مجموع الحدود الفردية الرتبة إلى مجموع 

الحدود الزوجية الرتبة ھی . 
۱ 5 +۱ 
Ме 0‏ 20 ر ا 


A)‏ فى متتابعة حسابية مكونة من ۹۹ حد » مجموع الحدود الفردية الرتبة يساوى ۲۵۵۰ ؛ وعلى ذلك 
يكون مجموع جميع حدودها يسباوى ............٠‏ 
сї. (6) ۵۰۵۰ (y) ۵۰8۹ (i)‏ (د) ۵6۰٩‏ 


۰.۰ = متتابعة حسابية مكونة من ١ه حدًا » مجموع الحدود الفردية الرتبة : مجموع حدود المتتابعة‎ (V) 
۰۱: ۲۱ (د)‎ о\: Yo (a) YN: ۲۵ (ب)‎ o\: o. (1) 

GY)‏ إذا أخطاً طالب فى حساب أساس متتابعة حسابية (معلوم حدها الأول) فكان -۲ بدلا من ۲ فوجد أن 
مجموع الخمسة حدود الأولى من التتابعة o=‏ فان المجموع الصحيح للخمسة حدود الأولى = ٠٠‏ 


)1( ۲۰ (ب) Yo- (a) Yo-‏ (د) ۳۵ 
9 ذا کان :ح= رک б+у)‏ ‹ رھت (۲ م) می فإن 

(1)حن>م (ب) << م 

(ج) حدم (د) لا یمکن القارنة بينهما. 


9 فى أحد السارح تم تنظیم القاعد بحيث یحتوی الصف الأخير على ٥٤‏ مقعد ثم ینقص کل 
صف تالى بمقدار ۲ مقعد عن الصف السابق » فإذا كان عدد مقاعد المسرح ۵۲۰ مقعد 


۲۳ (ب) ۲۱ )+( ۲۱۰۲۲۰ (د)‎ э) 


الهمعاصر (الرياضيات البحتة) م ٠١‏ / ثانية ثانوى / التیرم الثاتى | ۷۳ 


لات © تطبیق ‏ » مستویات علیا 
A‏ 9 طریق مستقيم طوله ۱۱۰ كم. بدأت سيارتان الحركة а‏ من نهايتيه فى اتجاهين متضادين فإذا 


قطعت إحداها فى الساعة الأولى ۸ کم ثم قطعت فى كل ساعة تالية مسافة تقل ل كم عن الساعة 
السابقة لها وقطعت السيارة الأخرى خلال الساعة الأولى ٤‏ کم ثم قطعت قى کل ساعة تالية مسافة 
تزيد ١‏ كم عن الساعة السابقة لھا » فإن الزمن اللازم لتتقابل السيارتان هو .............. ساعة 
١) ^(+) e (i)‏ (د) ۱۲ 
© 63 مجموع حدود التتابعة الحسابية Y)‏ » ۰ ۸۰ ء ... » ۸۰) КЕЛ‏ 
)1( مجموع الأعداد الصحيحة المحصورة بین ۳ » ۱۰۰۰ وکل منها يقبل القسمة على ДАП V‏ 
CO ©‏ مجموع الحدود الفردية الرتبة من حدود التتابعة الحسابية Y)‏ » ۵ 4 ء ... (Ve ١‏ كلل 
(E)‏ مجموع النصف الأخير من حدود التتابعة الحسابية NE » ۱۱ » A)‏ ء ...۷۱۰) مكلت 
)2( مجموع ЫШ!‏ الأخير من حدود التتابعة الحسابیة Yo)‏ ء ۲۱ ۱۷ء ... , -۱۲۷) TAs‏ 


كم حدًا يلزم أخذه من التتابعة الحسابية ( ٤۰‏ » ۳۱ »۳۲ » ...) ابتداء من حدها الأول ليكون مجموعها 1۲۰۸ 
فسر معنى الجوابين. N CA‏ 


فى المتتابعة الحسابیة (-۱۱۵ » -۱۰۹ء  ۱۰۳-‏ ...) آوجد : 


©) رتبة أول حد موجب. 
© أقل عدد من حدودها ابتداءٌ من الحد الأول يعطى مجموعًا موجبًا. «ст»‏ 
ل CO‏ أوجد رتبة آول حد سالب من حدود المتتابعة (۱۵۲ - ٩‏ لم) » 
T‏ ثم أوجد أكبر مجموع يمكن الحصول عليه من حدود هذه المتتابعة. ۰۰۷۸ء 
(] أوجد المتتابعة الحسابية التى فيها : 
[0 = مہ ‹ »= «(Але ету Уе т)»‏ 
©ي ۷ ‹ عر =- с‏ حر =-۸ه (Soe. e Ve е лу),‏ 


в‏ أدخل W‏ وسطا حسابيًا بین EY‏ » -۱۲ ثم أوجد رتبة أول حد سالب ومجموع حدود التتابعة, ٠١١‏ » :۲۸ء 


أوجد التتابعة الحسابية التى مجموع حديها الثالث والخامس YY‏ وينقص حدها الرابع عن حدها السابع 
بمقدار ۹ ثم أوجد مجموع ۲۵ حدًا الأولى منها. ۹۵۰۰۷۰12۶۸۱۰۲۷ 


» ٦1۸ ومجموع حدودها‎ » ۲٩ متتابعة حسابية مجموع حديها الأول والأخير‎ CO 
9 
afee ¢ Vo € VA е AF) ٢٢ فأوجد التتابعة.‎ EV أوجد عدد حدودها وإذا کان خدها العاشر يساوى‎ | 


м) 


سد یڈ 
الگا متتابعة حسا E+, Цы‏ ,= ۲۲۲ ومجموع العشرة حدود الأولى منها ۱۰۳۰ 
؟ أوجد المتتابعة ثم أوجد آقل عدد من الحدود یلزم أخذه ابتداء من الحد الأول ليكون الجموع سالبًا . 
e (ee ۱۰۸۰۱۱۰ с)‏ ۰۱۱۶ 
متتابعة حسابية Lasa‏ الأول ۲۹ وحدها الثانی یساوی خمسة آمثال حدها السابع 
أوجد التتابعة ثم آوجد عدد الحدود التى يجب آخذها بدا من حدها الأول 
حتى يكون المجموع أكبر ما يمكن. «Ae (n. ¢ YN е Yo е ХА),‏ 
متتابعة حسابیة حدها العشرون يساوى ١٤‏ ء ويزيد مجموع حديها الثالث والسادس عن حدها التاسع 
بمقدار الوحدة. أوجد التتابعة وعدد الحدود اللازم أخذها منها ابتداء من الحد الأول ليكون المجموع ۶4۰ 
ите (е ۷۰۵ ۲(۰‏ 
CO‏ متتابعة حسابية حدها الاول يزيد عن ضعف Lasa‏ الخامس بمقدار ۲ والوسط الحسابی لحدیها 
الثالث والسادس یساوی ۱٦١‏ » فما هی التتابعة ؟ وکم حدًا يلزم آخذها ابتداء من الحد الأول ليكون 
الجموع مساويًا الصقر ؟ We TVET.)‏ )۰۱۱ 
متتابعة حسابية حدودها موجبة » مجموع УШ!‏ حدود الأولى منها يساوى ۲۰ » وحاصل ضرب حديها | 
الثالث والرابع يساوى ۲۰۰ » أوجد هذه التتابعة » ثم أوجد مجموع الخمسة عشر حدًا الأولى منها. 
eles . +9٦‏ 
@ إذا کان مجموع الأحد عشر حدًا الأولى من متتابعة حسابية ۳۰۸ وحاصل ضرب حديها الثانى والسادس 
٤‏ أوجد المتتابعة. ali ۱۸۶٢(۰‏ 
مجموع الحدين الثالث والخامس من متتابعة حسابية تزايدية يساوى ۲6 ومربع حدها السادس يساوى 
٤‏ أوجد التتابعة » ثم أوجد مجموع العشرين حدًا الأولى منها. ل( sWe ehe Aa‏ 
CO‏ متتابعة حسابية فيها ع = ۰ » إذا كان مجموع لهحدًا الأولى منها = ضعف مجموع الخمسة حدود 
الأولى منها ء أوجد قيمة نہ le el We‏ 
a‏ إذا أدخل له وسطًا حسابيًا بين ١‏ » ۳۱ وكانت نسبة الوسط السابع إلى الوسط الأخير كنسبة + 
فما عدد الأوساط ؟ وما مجموع ا تتابعة ؟ «оул‏ 
متتابعة حسابية مجموع السبعة حدود الأولى منها = ۲۶۵ ومجموع السبعة حدود التالية لها = ۹۸ 


(тА с Е е 8)» أوجد المتتابعة.‎ 


متتابعة حسابية أساسها ۲ ومجموع jan‏ حدودها الأولى ۳۲۰ » مجموع ۲ لممن حدودها الأولى ۱۱۵۲ أوجد 
المتتابعة وأوجد عدد الحدود اللازم أخذها ابتداء من الحد الأول ليكون المجموع ۷۲۵ о),‏ ۹۶۷۰ء ..) «Хес‏ 


كم حدًا يلزم أخذه ابتداء من الحد الأول للمتتابعة (ع ر ) = )£ دم + (Y‏ حتى يكون مجموع ЫШ‏ الأخير منها 
1 مساويًا أربعة أمثال مجموع الث الأول ؟ йл‏ 


maie 11‏ ٭ تطبیق + مستویات علیا 

(Y‏ متتابعة حسابية مكونة من 77 lia‏ » مجموع الأحد عشر حدًا الأولى منها يساوى YVE‏ ومجموع الأحد 

عشر حدًا الآخيرة منها يساوى ۳۳۰ » أوجد مجموع حدود التتابعة ثم أوجد مجموع الخمسة حدود 

الوسطى منها. ۰۸۱۰۷ ۱۳ء 

| 0 اكتشف الخطأ : 

O‏ لإيجاد أكبر مجموع للمتتابعة الحسابية نوجد عدد حدودها الوجبة Шу‏ بوضع حر > ۰ لإيجاد قيمة 
له » ومن ثم نوجد أكبر مجموع. 

(۲) لإيجاد أصغر مجموع للعتتابعة الحسابية نوجد عدد حدودها السالبة وذلك بوضع حر < ۰ لإيجاد 
قيمة دم ومن ثم نوجد أصغر مجموع. 

© لإيجاد عدد حدود المتتابعة الحسابية الذى يتلاشى عنده المجموع نضع حر = ۰ 
فیکون !+ (نه- ۱) ۶ = ۰ [حيث دم ] ومن ذلك نوجد عدد الحدود. 

© إذا كان مجموع بمحدًا الأولى من حدود متتابعة حسابية یعطی بالعلاقة حر = ® (о алт)‏ 

уда: à‏ خر 


ل انا مان تقيس مارات انم 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
$ إذا أدخلت نہ من الأوساط الحسابية بین عددين ! » س فإن مجموع هذه الأوساط يسباوى .... 


Hry =!) 


© إذا كانت E)‏ ) متتابعة حسابية فيها ме Et, 2 + , 2 + E:‏ 
| فإن مجموع ٠١‏ حدًا الأولى = 
)1۲۰(1 (ب) ۱۸۰ (ج) ۲6۰ (د) ۴٦٢‏ 


(جاہ(١۔ے)‏ (د) 2 م 


© إذا کان : حر = حم فى متتابعة حسابية حيث نہ م فان : حر 


5 
(1)م+لہ (ب) - (م +س) (ج) صفر wl)‏ 
٭ © إذا كانت قياسات الزوایا الداخلة للمضلع فى تتابع حسابی وكان قياس أصغر زاوية فيه = ۱۲۰" وكان 
أساس التتابعة = و" فإن عدد أضلاع الضلع = ........ 55 


(۱) ۱۳ء۹ (ب) ۶ ۰ ۱۱ ٤١۱٣ (a)‏ (د) ۰٩‏ ۱۰ 
تتابعة r‏ ا قات 
| )@ متتابعة ан‏ حيث م دہ فإن : 
еф‏ -۱ ۱-۲ 
E‏ م- رم یت 
5 © إذا كانت E)‏ ) متتابعة حسابية فان المقدار : 
2-2 +ع[ -ع] + ےم + + گا وب - ر ) يساوى 
аы) was-ie) wawi)‏ (د) حا حير 


۴[ 


EG سس‎ 


٭ () إذا کان حر مجموع (алу‏ الأولى من متتابعة حسابیة وكان : حم ر = ۲ حر 


فان لخب انك 


0ت3 (ب) 1 (ج)۸ (د) ۱۰ 
۶ © 2 ,, من حدود المتسلسلة ۲ + ۳٣+ ۲۳ + ۱٤٤۷‏ + ... هو .... 


)1( ۹۹۹۹ (ب) ۹۹۹۸ 


Tivi‏ (د) لا شىء مما سبق. 


>) 


60 إذا كانت (لوس ء لوس ص » لوس ص" ء ...) متتابعة حسابیة وکان سس = ۱۲۰ » ص = }+ 


لق ولح کک 
)0^ (ب) ٩‏ لو ۲۵ (a)‏ ۲۵ لو ۱۰ (د)۱۸ ۱۱۵ 
9 إذا كانت , = ه فی التتابعة )0( E-E‏ <۲ دم+ ۲ لكل نہک EY‏ 
فإن : ع. орн‏ 
(i)‏ ۲۷۰۰ (ب) ۲۷۰۲ (a)‏ ۲۷۰ (د) ۲۷۰ 


تطییقات عملية على المتتابعة الحسابية 


CO‏ مسرح به Yo‏ صفًا من الکراسی » یحتوی الصف الأول على ۲۰ كرسيًا » ویحتوی الصف الثانی على 
۲ كرسيًا ویحتوی الصف الثالث على YE‏ كرسيًا وهکذا » آوجد عدد الکراسی فى جميع صفوف السرح. 
۱۱۰-۶ کرسیه 
63 ادخار : يدخر زياد من عمله اليومى ۱۵ جنيهًاء فإذا كان يدخر فى كل یوم Шз‏ يزيد بمقدار جنیهین عن 
الیوم السابق له مباشرة. فأوجد مجموع ما يدخره خلال ۱۵ يومًا. ۰ جنیفاه 
CO‏ الربط بالتجارة : اقترض رجل مبلقًا من ا مال » واتفق على أن یقوم بسداده على ۱۰ قساط » يبدأ 
القسط الأول بمبلغ ٠٠٥‏ جنیه » وكل قسط تال يزيد عن القسط السابق له مباشرة ب ۲۰۰ جنیه » فعا 
قيمة القرض ؟ ۱6۰-۰۰ чш»‏ 
شخص مدين بمبلغ ٥۸۰۰۰‏ جنيه قرر أن یسدد دينه على عشرين سا سنويًا تکون متتابعة حسابیة وبعد أن 
دفع о‏ أقساط توفی وعليه É‏ الدین فكم کان مقدار القسط الأول ؟ «Ф ма‏ 


5.8 aa 


فى إحدى السابقات الدرسية وضعت ۲۱ ثمرة على خط مستقیم واحد والسافة بین كل ثمرة وأخرى متران 
ووضع صندوق مجاور للثمرة الأولی فإذا قام متسابق بجمع هذه УШШ!‏ واحدة تلو الأخرى ثم وضعها فی 
الصندوق دون تحريك الصندوق فأوجد السافة التی قطعها التسابق حتی أتم جمع УШШ‏ کلها .۸۶۰۰ =[ 


Ф фо maie 11‏ مستوياتعليا 
الگا CO‏ الربط بالرياضة : يستعد كريم لسباق السافات الطويلة » فقرر أن يتدرب على الجرى مسافة ٤‏ كيلومترات 
فى اليوم الأول ثم يقوم بزيادة المسافة بمقدار نصف كيلومتر واحد يوميًا. 
(у)‏ أوجد المسافة التى يقطعها كريم فى اليوم السابع. 
)0( أوجد مجموع المسافات التى يقطعها كريم فى الأسبوع الأول (الأسبوع سبعة أيام). 
E)‏ إذا استمر کریم فى التدريب على هذا النمط دون انقطاع قما عدد الأيام التی يقطع خلالها مسافة 
۸۱ كيلومترًا ؟ ۷۰ کم » 584 کم » ۱۲ يومّاء 
ГГ‏ الربط بالفيزياء : سقط جسم من ارتفاع дь ٦۹۰‏ تحت تاثیر الجاذبية الارضية » وبفرض إھمال مقاومة 
الهواء فإنه يقطع مسافة ٤,۹‏ أمتار فى الثانية الأولى » ۱۶,۷ متر فى الثانية الثانية » ۲۶,۵ متر فى الثانية 
الثالثة وهكذا ء أوجد : 
G)‏ المسافة التی یقطعھا الجسم فى الثانية السادسة. 
(؟) مجموع المسافات القطوعة فى الثوانى الثمان الأولى. 
(F)‏ متى يصل الجسم إلى سطح الأرض. АШТАП‏ 


| يودع رجل GG Шы‏ فى بداية كل شهر فى بنك يعطى فائذة بسيطة قدرها ٠١‏ فى السنة وفی نهاية العام 
حسب له البنك الفوائد فكانت ۱۱۷ Gaia‏ فكم المبلغ الذى کان езы‏ الرجل شهريًا ؟ «4де,‏ 
اشترى رجل شقة تمليك بمبلغ ١7٠٠٠‏ جنيه ودفع من ثمنها فورًا 18٠٠١‏ جنيه واتفق مع البائع على أن 
يدفع له باقى الثمن على أقساط شهرية تكون متتابعة حسابية حدها النونى يساوى ٠٠٤‏ لم+ 1.۰ 

أوجد عدد الأقساط. т‏ 
CA‏ يمتلك كريم محلا تجاريًا للسلع الغذائية ويقوم بترتيب علب التونة فى صفوف بحيث يضع فى الصف 

السفلی ۱۲ علبة والصف الذى يليه ١١‏ علبة والصف الذى يليه ٠١‏ علب وهكذا 


الصف الثالٹ سه 


(؟) فى أى صف تكون علب التونة ۲ علب ؟ 
(©) أوجد عدد علب التونة بدا من الصف الأول وحتى الصف الأخير الذى يحتوى على علبة واحدة. ٦٦ء‏ ۰۷۸۰۱۰ 


m 


4 


(ÉG Glai)‏ لكل Bw‏ ص* 


о 


بين أى المتتابعات الآتية تکون متتابعة هندسية وأوجد أساسها : 


| لاض - »هه ') . )2( = (ат)‏ 
| 


| 
1} 


Сухт) لو ۳ + لو ۲“> لو‎ >٢ گر = لو ۲ + رہ لو‎ ۰. [їй] 
: руа и Я 5 1 
لخد “برب سے مقدار ثابت.‎ E 


(oE) А‏ = (لو Y‏ + لہ لو (Y‏ ليست متتابعة هندسية. 


التمثيل البيانى للمتتابعة الهندسية 


ө 
متتابعة هندسية ثم أوجد الستة حدود الأولى متها ومثلها بيانيًا.‎ (“Y × ( = (7) : أثبت أن المتتابعة‎ 
9 Ў 9—14 
ا ینم‎ 
+ لوا وج یی‎ LENE AR 
یش کن الع ۷ مقار ثابت.‎ Я 
Y= متتابعة هندسية وأساسها د‎ (Ух х1.) = المتتابعة (عر)‎ л. 


ہر رر رہ شوہ 

.". الحدود الستة الأولى من التتابعة الهندسية يمثلها Gilo‏ النقط : 
е) (с)‏ )۰۰۰/۲۰۰۰۲۰ ۸۰(۰) 
وهی نقط لا تقع على استقامة واحدة كما فى التتابعة الحسابية. 


لاحظ гай‏ 
سرت ہے سس = Газ‏ 

يمكن إيجاد كل حد من حدود المتتابعة بدا من حدها الثانى بضرب أساس التتابعة د فى الحد السابق له 

مباشرة ففى الثال السابق : ع, = ل » د ۲ 

نو رر گر = رر رر ۰ 6 == وهگذا... 


التتابعة الهندسية التی حدها الأول = | وأساسها = ر حيث د ۰ تكون : 
8 تزايدية إذا كان در > ۱ »۴> . أو . <ر <۱ ->te‏ 
فمقلا : Ш о‏ کان : ۳۱ 2 Y=3‏ 
فإن التتابعة الهندسية Y)‏ ۰ ۱ ۰ ۱۲ ۰ ۲۶ » ...) تزايدية. 
Шо‏ كان Y=:‏ » رع 
فان التتابعة الهندسية (-1 » ۲ یں 


> الدرس الخامس 


| تناقصية إذا كان : . <ر <۱۰۱> . اود >۱ ۱۰< ۰ 
فمثلا : إذا کان :۲۱ e‏ رع + 
فان المتتابعة الهندسية ١ Y)‏ » ل » + » ...) تناقصية. 
٭ إذا کان : ۲-۱ ء т=з‏ 
فإن المتتابعة الهندسية (-؟ ء -٦ء of- e VA-‏ ء ...) تناقصية. 
متناوبة الإشارة (تذبذبية) إذا كان :د < . 


فمثلا : إذا کان : ۳۱ ۰ د<-۲ 
فإن التتابعة الهندسية (۳ » -1 ۰ ۱۲ ۰  ۲:-‏ ...) هتناوية الإشارة. 


ابثة إذا کان : ر 


فمثلا : إذا كان : ؟ - ه » د١‏ فان التتابعة (ه » ه ۵۰0۰ » ...) ثابتة. 


م الحد العام (النونى) للمتتابعة الهندسية 


إذا كانت (E)‏ متتابعة هندسية حدها الأول =۴ » أساسها = د 


فإن حدها العام يكون على الصورة ى = ۱۳۵ | حيث بہرتیة الحد. 


بوضع دم< ١۱‏ ٢٣٢٣ء‏ ... فى القانون السابق نحصل على الصورة العامة للمتتابعة الهندسية 

) RE ٢ د٢‎ ١( |: وهی‎ 

حيث نلاحظ أن tE 2 ۲۵ E:‏ ,= 

أى أن : أس د فى أى حد من حدود التتابعة الهندسية يقل بمقدار الواحد الصحیح عن رتبة 
هذا الحد (أى ترتيبه) 


إذا كانت المتتابعة الهندسية منتهية وعدد حدودها = له 


فإنه يرمز لحدها الآخير بالرمز ل حيث إل = [MEE‏ حیث له عدد الحدود 


وتكون الصورة العامة للمتتابعة الهندسية فى هذه الحالة على الصورة : 
шг (tee teste)‏ لی لك ونع 
2 


alegi‏ (الرياضيات البحتة) م ۱۱ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى 


۸ 


| 
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مثاد و6 

أوجد E » E‏ , من المتتابعة الهندسية (٦ء‏ ۱۲ ۰ ۲ ۰ ...) 

4 ااصل 

Yas «¢ 2۱‏ الم دار دايا = ¢ Z‏ ۲۰۷۲-۱۲۰۹۱ 
ادق 


إذا کان بل هو أحد حدود المتتابعة الهندسية YV)‏ ۶ء ء ...) فما رتبة هذا الحد ؟ 


4الل 

+=ф=- « ۲۷-۱ 

кү. ا‎ ۷ (۷-۰ е 
\= 

معد رج تلا( سس 

zw..‏ .. الحد الذى قيمته چپ هو ع, 


تعیین المتتابعة الهند 


تتعين المتتابعة الهندسية متى علم حدها الأول )0( وأساسها (د) 
شاد 


متتابعة هندسية حدها الثالث يساوى ۱۲ وحدها الثامن يساوى ۳۸۶ أوجد المتتابعة. 
الکل 

ےئ ورك < ۱۲ )\( 

‹ ۲۸۵ ویر ۳82 وم 

وبقسمة )( على )١(‏ :گج 4 

ينا ات 


=۲ » وبالتعويض فى (۱) : .. ۳۱ л‏ المتتابعة ھی (5 ۰۱۲۰۰ ...) 
سس 

رصح خی 

للا فرق بین مريعين : ۱ - د" = (۱ -د) (۱+د) 

ا فرق بين مکعبین : ۱ - ر" = (۱ -د) (۱ + ر +د) 

8 مجموع المكعبين : ۱+ ر" = ١(‏ +ر) )\ -3+ | 


8+ ر" + ر = (١-ر+د')‏ )\ + ر+دا) 1 
شاط 
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ө‏ 


متتابعة هندسية مجموع حديها الأول والثاق ۷۲ ومجموع حديها الثالث والرابع А‏ » أوجد المتتابعة. 


ржу 
0) ۷۷۲ (+د)ً-‎ ٠. ۷۲ 2+۱ = E+E 
(х) A=( +) А عه اد +ادا<ه۸‎ +۰ 


Ма с бииир 

i peN .. : )١( بقسمة (۲) على‎ 

بالتعويض فی )١(‏ عن د = : ۰۰ ۱(۲+ 2) = 
وبالتعويض فى (۱) عن د = -: .. ۱(۴ - + 
л‏ المتتابعة هی o£)‏ ء۸٦٦٦ء‏ ..) ¢ ۰۱۲۰۳-۱۰۸ ) 

©з 

متتابعة هندسية حدودها موجبة » حدها الخامس يزيد عن حدها الرابع بمقدار ۲۷ ء حدها الرابع يزيد عن حدها 
الثانى بمقدار ۲۰ ء أوجد هذه المتتابعة. 


4—14 

(\) тү= (ә) ۲۷ ۲-۲ л Nags رت‎ 
۳۰۶ )۱- د("‎ А پر مر رس‎ АКА 

.*. د (د -۱) (د +۱) ۳۰۶ 0 

۲ (د-۱ ۲ 

Ў “у ی - ب‎ А 

24 رب ے ۹-۲۱۰ ر-‎ OA 

б=(т+әв)(т-ә) у.‏ دح چ 1ء د = (مرفوض) 

وبالتعويض فی (۱) عن د = ata E‏ لكا )١- F)‏ = ۲۷ 

)... ۰ ۳۹۰ YE + NI) المتتابعة هی ؛‎ л. 121 

مثاں )6 

متتابعة هندسية مجموع خدها الخامس وضعف حدها السادس يساوى عشرة أمثال حدها الرابع ء حدها الثالث = ٤١‏ 
» أوجد المتتابعة. 
4—14 

بح +۲ = ۱۰ع PSS Yt‏ ويقسمة الطرفین على اد" 

+2۲ .۱ ۲و بر 2۱ ے (۷در+ہ) (د-۲)<. 
Yasdan‏ ما = f=,‏ 


Gr) 


| 
11 


وبالتعویض عن ر = : . ۱» ۶ Я к=‏ کید 

)... ۰4۰ ۰۱-۰ التتابعة هی ( كي‎ л 

» وبالتعويض عن ر < ۲ : ., ٤×٢‏ = .4 ثت ۰-2٢‏ 

)... ۰4۰ ۰۲۰ ۰ ۱۰( المتتابعة هی‎ л 

ند 

موظف راتبه الشهری ۱۲۰۰ جنیه ویحصل على علاوة سنوية ثابتة بنسبة ×٦‏ زيادة عن راتب السنة السابقة مباشرة 

فکم يكون راتبه بالجنیه بعد مرور ٦‏ سنوات ؟ 

4 الل 

بعد مرور ۱ سنة یکون الرتب = ۱۲۰۰ + ۱۲۰۰ ٦×‏ /ز 2 ۱۲۰۰ ۱٢۰۰۶ ).,۰٦+ ١(‏ × )№( 

بعد مرور ۲ سنة یکون المرتب = ۱۲۰۰ × (۱,۰) + ۱۲۰۰ × (а, ۰۹(۱۲۰۰ е (А, л)‏ [۱ +1 /] 
۱۲۰۰ ۲,۰۱ 

۰ الرتبات بعد الزيادة تکون متتابعة هندسية هی 

(луле (Ал) хл.)‏ | متتابعة الرتبات بعد الزيادة 

ارد ۱۲۰۰ ۱,۰۹۷ ا مرتب بعد مرور ہسنة 


هو = 
حیث ؟ هو الرتب بعد آول زيدة. 


»رك ۱+۱( ۱,۰۱ 


.2 المرتب بعد مرور ٦‏ ستوات [] المتتابعة الهندسية فى الحل الثانى هی 
= (مق التتابعة + و مثتابعة تشمل الرتب الاصلی والرتبات 
بعد الزيادة فيكون المرتب بعد مرور 
له‌ستة هو ٤ی‏ ار 
حيث ! هو ا مرتب قبل أى زيادة. 


“)۱,۰٦( x (А, ол) ۱۳۰ 

Ал) × ۱۲۰۰ =‏ ۱۷۰۲ جنيه 
عل آثر: المرتب الاصلی وا مرتبات بعد الزيادة تكون متتابعة هندسية 
هی (۱۲۰۰ › ۱۲۰۰ (ел) ۱۲۰۰ А о‏ 
Mess ‹ Westel‏ 
ويكون ا مرتب بعد مرور ٦‏ سنوات = 2( (من المتتابعة السابقة) =۲ ر = ۱۲۰۰ × Ут)‏ جنیه, 


۸٤ 
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فمثلا : 

۸۶ = ٤ ±= ۲۲۲۶ - ۳۲ » ۲ الوسط الھندسی الکمیتین‎ o 

۰ الوسط الهندسی ы, „ыш‏ - ۱۳۶ آب × ابآ - س۷٤‏ 232 ۵ ۱سا 
٭ لا يوجد وسط هندسی للعددین -) ۰ ٩‏ لانهما مختلفان فى الاشارة. 


. ملاحظة _ (الوسط الهندسی لعدة کمیات) 
| یعرف الوسط الهندسی لعدة کمیات موجبة عددها fu)‏ بأنه الجذر النونى الوچب لحاصل ضرب هذه 
الكميات جميعًا. $ 


вда‏ : الوسط الهندسى للكميات الوجية ! وب ء ح - ٣‏ ب حى 
والوسط الهندسى للأعداد الستة ٢‏ ۷٤۰٠ء‏ ال A= oY‏ 


ند 
عددان موجبان وسطهما الحسابي = ۰۰ » وسطهماالهندسی = ۶۰ ء آوجد العددین. 
4 الحل 
نفرض أن العددین هما : سس » ص 
٭' الوسط الحسابى = ۵۰ سپ = .و 
л‏ یں + ص = ۱۰۰ л‏ ص = ۱.۰ سن )\( 
e‏ ۰۰ الوسط الهندسى = ٤١‏ اس ص = . 
л‏ س ص = Ve‏ 0 
وبالتعويض من (۱) فی (۲) : 2 
s‏ یس (۱۰۰ -س) = ۱۱۰۰ ТУЕ‏ ا یں 
г.‏ (س -۲۰) о)‏ ۸۰) = ۰ میں = ۲۰ e‏ سس = ۸۰ 
ص = ۸۰ 1» ص = ۲۰ у,‏ العددان هما : ۲۰ e‏ ۸۰ 


Ао 


۱ 
11 
Фә 


إذاعلم آن :۲-۱ ‹ ١-۲‏ ۰ ۰-۱۲ ثلاثة حدود متتالية من متتابعة هندسية فما قيمة ١‏ ؟ 


Jai 
ء ۱-۱ ء 0-17 حدود متتالية فی متتابعة هندسية.‎ ٢-۰ 

(ет) -N= .. 9-۳ وسط هندسى ب٢٢ ء‎ ١-٢ 
الس انو واس‎ г; +۲۱-۲٣۳ ۱+۲۲-۲ء‎ 


۱۱۲-۸ (7-0) (7-1) ۰ 


الوسط الحسابى لعددين حقيقيين موجبين مختلفين أكبر من وسطهما الهندسی. 
الإثبات : نفرض أن العددین هما ؟ » ب وأن ع وسطهما الحسابى  »‏ وسطهما الهندسی الموجب 
+ 


е‏ چ ,و <اب 


(1-1) тунун = 
( А ) 1 رد نا تو‎ ie E о-в 5 


> ۰ (موجب) 
۰ ع > 2 وحيث إن الوسط الهندسى الوجب أكبر من الوسط الھندسی السالب. 
л‏ الوسط الحسابى لعددین حقيقيين موجبين مختلفين أكبر من وسطهما الهندسى. (وهو المطلوب) 


بفرض ! »ب » ح ثلاثة أعداد حقيقية موجبة : 

[у]‏ كانت ؟ ٤ب‏ » ح ثلاثة حدود متتالية فى متتايعة حسابية فان الوسط الحسابى بين ! » ح هوس 
» والوسط الهندسى بين ؟ ء ح هو "|۴ ح وحسب النظرية السابقة یکون س > |؟ ح 

Ш)‏ كانت ؟ »س » ح ثلاثة حدود متتالية فى متتابعة هندسية فإن الوسط الحسابى بین ! » ح 


هو لب ء والوسط الهندسى بين ؟ » ح هوب وحسب النظرية السابقة يكون ا يي 


[۴] لأى عددين حقیقیین موجبين متسئاويين يكون الوسط الحسابى للعددین буша‏ لوسطهما الهندسى الموجب. 


ای افه : إذا كان : اب إن : لج ۲۳ بت 


+ح 
۴ 


۸٦ 
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Duie 


إذا كانت ؟ »ب » ح » ۶ أربع كميات موجبة متتالية من متتابعة هندسية فأثبت أن : 


i]‏ ۱+ >+ (۲ اب + او جوج > ۲بح 
е uad‏ 
4 جح 
ب وسط هندسى بين ؟ » ح والوسط الحسابى بين ؟ » ح هو а‏ 
ایب T‏ سے ات )0 
ب + و 


» حوسط هندسی بین ب ٤ء‏ والوسط الحسایی بین ب »۶ هو کچ 


5 
(©) <+ = < = ٠ 


ويجمع (۱) ‹ ЧАТА нна А (Y)‏ (المطلوب أولا) 
وبضرب (۱) فی (Y)‏ .'. (۱+ح) (ب +ع) ۲ب ۲ ح 


اب + + ساح دوج > É‏ سا 


(GG (الطلوب‎ حس٣‎ Анн л 


إذا كانت ؟ » س كميتين معلومتين وأدخلنا بينهما نه وسطا هندسيًا فإننا نحصل على متتابعة هندسية حدها 
الأول ؟ وعدد حدودها نه+ ۲ وحدها الأخيرب 


фо 


أدخل ۳ أوساط هندسية بین ٢ء‏ ۳۲ 


“الل 


٠."‏ عدد الأوساط = ше. ٣‏ حدود المتتابعة = ۳ + ۲ = o‏ حدود 


a CA TA‏ یت 


و 2۶ ۲ عند إدخال لہ وسط هندسى 
بین العددين ؟ »بت 
© عندما د ۲ л‏ الأوساط هی : 5 ۱۱۰۸ 


| إن وه 


۱۲-۰۸۰ 5-: الأوساط هی‎ л. Y- lasie o 


۱ 
11 


Quie 


إذا أدخلت أربعة أوساط هندسية بین عددين وكان مجموع الوسطين الأول والرابع یساوی ۹۰ ومجموع الوسطين 
الثانى والثالث يساوى ٠٦‏ فما هما العددان ؟ 


4 احپل 

г‏ عدد الاوساط = £ Г.‏ عدد حدود المتتابعة = ٦< ۲ + ٤‏ حدود. 
ویفرض أن العدد الأول = ؟ .. الوسطین الأول والرابع هما , » ع, 
=н. “= E+E‏ 

(» ٩. < (+ of 
٩: هما ع, ٤2ء ال جار" ع‎ Ыш, الوسطين الٹانی‎ ٠." » 

~“) 1 vape 
ر٣‎ =+ hY рО...) على‎ )١( بقسعة‎ 

۰= (د-۲) (۲ د-۱)‎ л +o 


+ ر=‎ А ۷۵ 

15. e والعددان هما ؟ »۴ ر" أى ه‎ o >۲ .", : ۲ > عن د‎ (Y) وبالتعویض فى‎ o 

о عن د = لد ۳ = 1۰ ۱۲۰-2۲۰ والعددان هما ۴ ۲۰ر أی‎ (Y) وبالتعويض فى‎ o 
фә 


ثلاثة أعداد فى تتابع ylar‏ مجموعها ۱۵ وإذا طرح من أولها واحد ومن ثانيها واحد وأضيف لٹالٹھا واحد کونت ثلائة 
حدود متتالية من متتابعة هندسية » أوجد الأعداد الثلاثة. 


4—14 

نفرض أن الأعداد الثلاثة هی !-ء ‹ ۲ء ۲+و 

۶ مجموعها = ۱۵ ۰ )5-1( ++ )6+0( = ۱۵ 

o=f ۱۵-۲۲ л 

۰ الأعداد الثلاثة هی : (ه -ع) » (sto) ‹ o‏ )0 


л‏ الاعداد кено ۱-۵ » ۱-۶- o‏ فى تتابع هندسی 
أى ۶+٦٦ ٤٤ ۶- ٤‏ فی تتابع هندسی ۰ ؟ وسط هندسی оз‏ ۰ جو 


۰ )£( = (؛ -ع) )++( ш.‏ ٦۱ء‏ ۲-۲-۲۶ 

t-=5 ۱ء‎ Yass .<)۲-۶( (£ +5) л سم‎ +s 
۷ الأعداد الثلاثة هی : ٣ء ه‎ .. ۲ = soe )١( ٭ وبالتعویض فى‎ 

۱۰ ۰ ۰٩ : الأعداد الثلاثة هی‎ л. t- = وبالتعویض فى (۱) عن و‎ ө 


^^ 
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Фо 


ثلاثة أعداد فى تتابع هندسى مجموعها ۲۱ وإذا أضيف لثانيها لچ١‏ كانت النواتج فى تتابع حسایی. 
أوجد الأعداد الثلاثة الأصلية. 
4 الل 
نفرض أن الأعداد الثلاثة ھی :۱ 9 لے وڈ 
٠‏ مجموفها > ۲۱ .+ ر + ار" ۲۱2 ۰ ا(۱+ر+ی) ۴۱۶ )\( 
۰رد + ج ۰دآ فی تتابع حسابی. 
.. اد + سے وسط حسابى بين ؟ 2 1د" .)+ ( оет‏ 
۷ ۲ +۲ <۱+ار؟ پر کو رد 
т )۱+ ۲ (٩‏ 0( 
بقسمة )١(‏ على (؟) ٤-٢۷ у. үт.‏ در +۷ =۱ +ر جرا 
EAE PETEAREN‏ كر"-ور+؟ع. 
SO TOSI‏ د1ء + 
o‏ بالتعويض فی (۱) عن ر =a ۲۱2۷ .. ٢‏ 
وتكون الأعداد هی : ۳ ۱۲۰۰ 
o‏ وبالتعويض فى (۱) عن د - + л‏ ۲۱-۱ ی ۱۲-۱ 
وتكون الأعداد ھی : ۱۲ ۳٣٣‏ 


٭ إذا كان : (! »ب » ح » ...) متتابعة هندسية أساسها (ر) » (س ء ص » ع » ...) متتابعة هندسية 
أساسها (م) فإن : 
[ү]‏ (اس + ص ,جع » ...) تكون متتابعة هندسية أساسها (ر (P‏ 


٠ كت » ہے ء ...) تكون متتابعة هندسية أساسها (ر) حیث ك ٭‎ » Г] 
P3) ساك ء حت ء ...) تکون متتابعة هندسية آساسها‎ Фу 

٭ إذا کان : (2, ٤2پ‏ ٤٤ب ٠‏ » رر_, (Ee‏ متتابعة هندسية 
فان АСААНА АКАН‏ >„ 


المعاصر (لریاضیات البحتة) م ۱۲ / ثانية ثانوى / التيرم الثاني 


ГГ]‏ من Айы]‏ الكتاب المدرسى maie‏ ۰ تطبیق ٠‏ مستویات علیا 
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اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
تمارین على تعریف المتتابعة الهندسية وحدها العام وتعیین المتتابعة الهندسية 


СД (0) ©‏ الحد الخامس من المتتابعة )4( رم = Y‏ × (۱۳)۳ يساوى اتا 


(۸۸)1 (ب) ۱٦١‏ )+( ۳۲۶ (د) YEY‏ 
© © الحد الرابع فى التتابعة الهندسية ( FY‏ ء ۱۰۳۴ » ...) هو 

Wo ү" Wo 
= ۱۷۸۰ء ... » -۱۰) فان الحد الرايع من النهاية‎ e тоу) = فى المتتابعة الهندسية (عر,)‎ © © 

۸۰ (ب) -+£ (ج) ۸۰ (د)‎ ۶۰ (i) 
أى مما یأتی یکون متتابعة هندسية ؟‎ )© 9 

(e Fee TF e Y) (ب)‎ (ee We Ac oe ут) 

(етеде) а) (аео د‎ (4) 


СД © ©‏ جميع ا متتابعات الآتية هندسية ما عدا المتتابعة .... 


)... e (ب) (لو؟ » لوم" ء لو؟۲ » لو‎ (ee ۰۲-۰ WY e T= ¢ Y) (1) 
КАЈ — 
б.т) ъф) 


ا C‏ المتتابعة الهندسية من بين المتتابعات الآتية هی ............... 

(w £) = (12) (1)‏ لكل نہ ک ۱ 

(ب) )00( عن - + „б‏ لكل لهك ۲ ۰ ع, ١2‏ 

(ج) (o2)‏ = (۷*-۱) لكل نہک ١‏ 

(د) )4( = (لى Y)‏ × ۳۲)) لكل نہک ١‏ 

© © 0© متتابعة هندسية أساسها = ل Lasag‏ الثالث ۲۶ فان التتابعة هى 


). ¢ ۲:۰ 1۲ ء٦( (ب)‎ (Лс ТЕ с РА) (1) 


(...< ۲:۰۸۰ #) )د(‎ (e © YE € EA € ۹٦( (+) 


سس نس چا 


..... وحدها السادس 15 فإن المتتابعة هی‎ Y متتابعة هندسية حدها الأول‎ )۸( © 
).. ۰۸۰6۰۲ (ب)‎ (ee Ae Y) (т) 
(елеует) (د)‎ (e e Ae t-e Y) (+) 


(1) هندسية وأساسها > ٢‏ (ب) هندسية وأساسها = 
тү‏ 
(ج) حسابية وأساسها = ١‏ (د) حسابية وأساسها =E‏ 
тү‏ 
ло) ааш) 4‏ » ه » ج ء...) هی متتايعة ‏ 
(1) حسابية وأساسها o=‏ (ب) هندسية وأساسها ٣‏ 
(ج) حسابية وأساسها о‏ (د) هندسية وأساسها ۳۳ 
١‏ © سرچ چو سی می متابعة 
)١(‏ منتهية. (Y)‏ تزايدية. (۲) تذبذبية. )£( هندسية وأساسها Y-‏ 
)1( (۱) فقط. (ب) (۱) » (Y)‏ فقط. 
(ج) (؟) » )£( فقط. (د) (۱) ۰ (Y)‏ » )£( فقط. 
(т)‏ الحد النونى للمتتابعة الهندسية Y)‏ » -1 » ۱۲ » ...) هو 


А) (5) (+) “9 ۲ (ب)‎ (ҮП 
شاوی د‎ (е 3 +“ الحد النونى للمتتابعة الهندسية ات‎ (у) | 
له له‎ 052 05 
(+90) (+) (+) (900 
..... الحد النونى فی المتتابعة الهندسية لس" » سن ,سن ء ...) هو‎ )18( | 


(ы) с) |‏ (ج)اس * ( )سس۱ 
9)إذا كانت (-۱ » ۱٢٢-٢١ ۲۵- e o=‏ ء ...) متتابعة هندسية فإن алена‏ 
м2 =„Ё (1)‏ (ب) رہ <- м6‏ 
٠١۴ (а)‏ گیب 20س ےھ 
© )0 الحد التالى فى التتابعة الهندسية (۸ ٦٦ء‏ + ء للك ...) هو .... 
к жа)‏ (ج) + о)‏ 
© © وع إذا كانت :سن > ۰ فإن أساس المتتابعة الهندسية E)‏ »سن - ۳ ۲۰ سس +۰ » ...) 
فقوت 
)1(1 (ب) o‏ (ج) ۲ (د) ۲۶ 


d gabo тазе 11‏ مستویات علیا 


| که 5 هندسية أساشها (7) (е) ор‏ 


تمثل متتابعة هندسية أساسها 
0و (ب) ل TO‏ 
اوھ وت وو جن ہس فان : چ .... 
Ži тө о)‏ )$ 
(Т)‏ المتتابعة الهندسية التی حدها الأول t=‏ وأساسها = د تكون تزايدية إذا کان : 
| (۰>۱)۱ 4 -<ر<. (ب)۰>۱ 2 ۰<ر<۱ 
(ج)!<. » -۲<ر<. (د)!<. ء .<ر<١‏ 
© (€ التتابعة الهندسية التی حدها الأول = وأساسها = ر تکون تناقصية إذا کان 
)< ۰ -۱<ر<. (ب) ۰>۱‏ .<ر<١‏ 
(ج) .<۱‏ -۱<ر<. (د)!<. » ۰<ر<۱ 
G)‏ التتابعة الهندسية التى حدها الأول = ! وأساسها = تکون غير متناوبة الاشارة إذا كان .... 
e .>٩)۱( |‏ 5>-\ (ب)۰>۱ » -۱۲<ر<, 
(ج)۰>۱ © \>ә>.‏ ()؟<. » -۱<رد<. 
9© الشکل القابل یمثل متتابعة هندسية 
حدها العام من = 5 
(x (1‏ (ب) 9(“ 
(ج)۲ × А)‏ (د) (۲3)* 


ate м. 


(ب)د= چ (ج)د - 2 (د) د < ۳ 


بت 


٤ب‏ » ح آعداد حقيقية موجبة فى تتابع هندسی فإن : (لو ! » لوب » لوح) 


)1( متتابعة هندسية أساسها ع (ب) متتابعة هندسية أساسها لو ع 
(ج) متتابعة حسابية أساسها )—-@ (د) متتابعة حسابية أساسها لو ع 


1 )@ رتبة الحد الذى бай‏ سل من المتتابعة الهندسية AN)‏ ۰ ۹ ۰ ) تساوی .... 
)1(° (ب) ۷ ٩ (a)‏ (د) ۱۰ 
GY) |‏ رتبة أول حد أصغر من الواحد الصحيح فى التتابعة الهندسية (۱۰۲۶ (ee Tole олу е‏ 


۱۶ (ب) ۱۰ (ج) ۱۲ (د)‎ ym) 


دس سس وڈ 


.... حدود هو‎ ٥ فإن حاصل ضرب أول‎ ٤ = فی متتابعة هندسية‎ ЫШ کان الحد‎ IA е 


7 3) KS) "٤ (ب)‎ ча) 
.... حاصل ضرب الحد رقم دمن البداية فی الحد رقم ندمن النهاية من متتابعة هندسية يساوى‎ @ А 
الحد الأخير. (ب) الحد الأول.‎ )1( 
(ج) حاصل ضرب الحد الأول والأخير. (د) لا شیء مما سبق.‎ 
۸ < كان الحد الثالث من متتابعة هندسية يساوى مربع حدها الأول وحدها الثانی‎ MOR 
٠ = فان حدها السادس‎ 
۱۲۶ (ب)‎ ۱(1) 
... ء ۲۷ء‎ ۸۱۰ YEY) عدد حدود المتتابعة الهندسية‎ )۳(( 
ч») ۸ (ب) ۷ (ج)‎ w0) 
()رتبة الحد الذى قيمته < ۰۲ ۰ فى التتابعة الهندسية ( + » + ۹ 6 | هی اه‎ © 
۱۱ (ب) ۱۶ (ج) ۱۲ (د)‎ ха) 
.... تكون رتبة أول حد تزيد قيمته عن ۲۰۰ هو‎ )... ۰ ۲۶ Ате Y فى المتتابعة الهندسية‎ © 
٩ (د)‎ Wa) ۸ (ب)‎ ۷۸۷۱) 
-ع, ۳۹۳ نا یی ہد‎ 2٤ مندسية جميع حدودهاموجبة‎ Шш 4 
киинин АШ оја 
). ۰۸۰۳۲۰ E) (Мету ем) (т) 
(¢ of e ۲۱۰ (د)(۲۶‎ (... ۰۷۲۰۸۰ YY) (+) 
wsi ورس وش‎ EER iE RAST 
فان التتابعة هی ہد‎ 
۰۸۰۱۰ YE) (ب)‎ (ee ۲۰۰۱۰۰ ۲()1( 
(e e Ye eNe e o) (а) (е Vo e ло eY) (+) 
۷۰۲ ومجموع الحدود الثلاثة التالية لها‎ YI متتابعة هندسية مجموع الحدود الثلاثة الأولى فيها‎ (S) 
.. فان المتتابعة هی‎ 
لکد‎ Ng (елеует) (1) 


(ج) e YY‏ .) (ہ) ۱۸۰۱۰۲ +( 
9© متتابعة هندسية حدها الثالث يزيد عن الحد الثانی بمقدار ۳ ومجموع مربعی الحدین الثانی والثالث Eo‏ 
والحد الأول موجب فان التتابعة هى ..... 
(лете) (елет) (т)‏ 
(елеу) (2) (лете)‏ 


maie 11‏ تطبیق d‏ مستویات علیا 


© (۲۸) متتابعة هندسية عدد حدودها نہ وحدها الأول = ؟ وحدها الآخير = ل 


فان حاصل ضرب حدودها = .... 

و (ب) (۱ ل٢“‏ )+ Fuxe)‏ 
0 )9 منتابعة هندسية فيها E‏ × ےر = عر × ےی فان : شلك .. 

Y- (د)‎ ١ (ә) ۲ (ب)‎ y(i) 


E) ٦‏ كانت (؟ »س » ح) متتابعة هندسية جميع حدودها موجبة 
فان даш‏ : ص = سس" + س سن + ی 


(1) يمس محور السينات. (ب) يقطع محور السينات فى نقطتين مختلفتين. 
(ج) يقع باکمله فوق محور السينات. (د) يقع باکمله تحت محور السينات. 
(б) ©‏ كانت : ؟ »ب » ح فى تتابع هندسى » فان ..... 
(1 )>= (ب) اب =" (ج)س؟ اج (د) !سح ۱ 
ES) ү‏ الوسط الهندسی للعددین УУ » ٤‏ هو ............. 
э)‏ (ب) ٦٤‏ (ج) ۸ (د) ۸۶ 


| ) @ إذا کان : ۳ ء سن » ۹ فى تتابع هندسی ‏ فان :س = 


тү-0) ۳۳۲۶ (ج)‎ түтел 1±(1) 


© )@( إذا كان الوسط الهندسى للعددین ٩‏ ء ص هو ۱۵ قإن : ص = ...... 

)1(1 (ب) o‏ (ہ)۹ 
| 9) الوسط الحسابی لعددين حقيقيين موجبين مختلفين ... 

)1(= (ب)< (ج) > 30 
© !ذا كانت : (عر) متتابعة هندسية `T) × ۷ = е‏ فان الوسط الھندسی بين عم ‹&‚ 

238 

)1(+ ۵۷۰ (ب) + 07۷ (د) + ot.‏ 
$ © إذا كانت (۱ » م » ؛ م - £( متتابعة هندسية 

t- (3) ۲- (ب)‎ (i) 
٩۱-۰ ٩ : أى مما يأتى وسط هندسى للکمیتین‎ EA © 

Меч)‏ (ب) ا )+( (د) اد 
E) ©‏ الوسط الهندسی للأعداد : ۲ ۶٤ء ١١06 ٠١6‏ يساوى 

)۰۳۰ (ب) ۲۰ (ج) ۸ (د) ۱۰ 


3 


ШШШ азыл 


ف Ime)‏ كانت لس ء صن ٤ع)‏ ثلاثة أعداد حقيقية موجية مختلفة فى تتابع هندسى فإن +۰ 


(۲)۱ ص <س + ع (ب) ص >سوع 
(ج) ص سس ع (د) ص o=‏ ع 
© (6 فى أى متتابعة هندسية يكون E‏ ع, = 
)1( )2(" (ب) 2" )+( )2(" (د) ۵" 
© 6 إذا كان (E)‏ متتابعة هندسية حدها الأول = ؟ وأساسها = ؟ فإن حدها الخامس هو ... 
ча)‏ (ب) ٩‏ (ج) * чо)‏ 
© 6 إذا کان الحد الال نی کا سیا ھت موجبة يساوى ا معکوس الضربی للحد الأول 
فإن الحد الثانى = ... 


(1) صفر (ب) -۱ (ج)١ ч)‏ 
@ إذا کان الوسط الحسابى بین ! »س یساوی ۹ » والوسط الحسابی بين + » ل یساوی + 
فان الوسط الهندسی الوجب بين ! »ب يساوى .... 


)1( (ب) ۳ (د) ^ 
$ 69 إذا كانت : سن ۱ء سن +۲ + ٣س‏ فی تتابع gada‏ فإن :سے 
(1) + ۶-۰ (ب) - ٤٤٤‏ (ج) + t-i t- (3) ٤‏ 
1 6 إذا كانت ч)‏ »سس ص » (Y‏ متتابعة аа‏ فإ 
)0+ (ب) ۳ (ج) ٩‏ (د) ۲۷ 
(6 إذا كانت (! »س ۰ ح) فی تتابع حسابی وأيضًا هندسی فإن ... 
| (1) = سح (ب) ا چب = (ج) عو س ےوح 
©إذاعان ( علج ء .2( ثلاث حدود متتالية فى متتايعة هندسية „улай‏ 
та) |‏ زک T‏ 
69) إذا كانت (۷ ‹ لع ء لع 23 (У e‏ متتابعة هندسية فإن : لے = ... 
то)‏ (ب) + (ج) + (د) ¥ 
1 9إا كأن ؟  »‏ عددین حقیقیین موجبين وأدخلت ۳ أوساط هندسية موجبة بین ! » ب لتكون متتابعة 
هندسبية آساسها га ашыт A)‏ نري او 
آساسها (y)‏ فان :سس 
wuli)‏ (ب) (ص,)" - м)‏ 
«Хи‏ )305 =( 


© ()إذا كانت Y)‏ »س ء ح » ...) متتابعة هندسية 
متتابعة حسابية فإن أساس المتتابعة الهندسية 
)1( (ب) ۲ 


(сасе е ۳( وکانت‎ 


e (د)‎ £ (a 


maie 1 ۲‏ ٭ تطبیقِ ث مستوياتعليا 
бу) ©‏ عددان tobas‏ »ب فإذا كان أول ثلاثة حدود فى التتابعة )£ ۰-۰ ۱۲( تکون فى تتابع 
هندسى وآخر ثلاثة حدود فى تتابع حسابی فان :ب-۴ 
ИШ‏ (ب) ۲ (ج) +۲ то)‏ 
© 69 إذا كانت :ع, ٤۶ر‏ 74 من متتابعة حسابية غير ثابتة تكون متتابعة هندسية 
» فإن أساس المتتابعة الهندسية 
| $0 (ب) ۳ (ج) ۲ )0+ 
9 إذا كانت ! » ب ٤ح‏ ثلاثة أعداد حقيقية مختلفة فى تتابع حسابی ومجموعهم = ۱۰۳۰ ح »ب 
فى تتابع هندسى » فان أكبر هذه الأعداد يساوى . 
vo)‏ (ب) ۶۰ (ج) ۱۰ 0 
© (58) إذا كانت (! »ب »ح ‹ ...) متتابعة هندسية وكانت : (1 ۶ ۱+ب »۴ + ح » ...) متتابعة حسابية 


فان : :ب :ح=. 
)۹:۳:۱۳ (ب) ٣:٤٤٢‏ (ج) نوكا (ہ) ٦:٤٤١١‏ 
G)‏ ثلاث أعداد ! » ب » ح أى منها لايساوى الصفر فی تتابع حسابی وإذا أضيف ۱ إلى العدد ؟ أو ٢‏ 


)6 (ب) ۱۲ (ج) ۱۶ )№ 
0 إذا کان : ۴ »ب » ح فى تتابع حسابی Mtoe, e VA, , ۰۶۱, : м‏ 
حيث سس # ٠‏ فى .... 
(1) تتابع حسابى. (ب) تتابع هندسى فقط عندما سس > . 
| )+( تتابع هندسی Ый‏ عندما سس > ٠‏ (د) تتابع هندسی لكل قيم سس 
CA‏ الحد الرابع من المتتابعة الهندسية (س ء ۲ س ج٢‏ ء ٣س‏ + ٣۳ء‏ .. 
)1( (ب) کے )>( Y-‏ 
GY |‏ إذا كان الحد الرابع والحد السابع والحد العاشر من متتابعة هندسية هما سس » ص ».ع على الترتيب 


(ب) ص" <س ع 


( د )جس ص ع + سن ص - ١‏ = 


Ш (у) 5‏ كان ؟ »س وسطين حسابیین بين سس » ص وكان ل » م وسطين هندسيين بين سس » ص 


+ ص vo‏ 
لا سیب те‏ 


G) ۵‏ إذا آدخلت عدة أوساط هندسية بین Y‏ ء VECA‏ وكانت النسبة بین مجموع الوسطين الأولين إلى 
مجموع الوسطين الأخيرين هی ۱ : ۲۷ е‏ فان عدد تلك الأوساط = و 


(۶)1 (ب) ۰ (ج) ۷ о)‏ 
(()) عددان وسطهما الحسابی (م) ووسطهما الهندسی (АЎ)‏ فان مجموع مربعیهما = ..............۔ 
(۱) ۷۲-۲۵6 یپا + (ج) ۷-۲۸۲ чац)‏ 


بين أى المتتابعات АЛУ!‏ هندسية واذکر آساسها واکتب الحدود الثلائة الأولى من کل متتابعة هندسية : 


(x)= (€) 6‏ 6 و) دو ن) 
лон ( 0) 0۵ ©‏ مہف × ع ‹ م>۱ 
وع أثبت أن التتابعة )12( حيث عر = ۲ × “٣‏ * متتابعة هندسية وأوجد حدها السابع. ۸۰ء 


Д‏ بين أن المتتابعة )0( حيث ع = 1 )1( “ھی متتابعة هندسية ثم أوجد Lasa‏ الثامن » رتبة الحد 
الذى قيمته ٠ УЛА‏ ۰۱۱۶۹۲۰ 
وع أوجد الحدود الأربعة التالية فى كل من المتتابعتین الهندسيتين الآتيتين ثم مثل الحدود السبعة الأولى بيانيًا : 
CETE TENIO] ТОТО)‏ 


فى كل مما يأق أوجد : 
)1( متتابعة هندسية مجموع الحدين الأول والثانى منها ۲ ومجموع الحدین الأول والرابع 7۳ 
ем ٤٢٢ (еее)‏ 
(F)‏ متتابعة هندسية حدها الثانى = ۸ ومجموع حدیها الأول والثالث يساوى ۲۰ 
Ee Ae Ууу,‏ عمل )£ afe e Ne A‏ 


CO ©‏ متتابعة هندسية جميع حدودها موجبة » وحدها الأول يساوى أربعة أمثال حدها الثالث 


» ومجموع حديها الثانى والخامس = «(стус м), ۳٣‏ 
)©( متتابعة هندسية حدها الثالث يساوى العکوس الضربى لحدها الأول وحدها الخامس يساوى ل 
أثبت أن هناك حلين. лсо) теуел e‏ 


() متتابعة هندسية حدودها موجبة فيها E:‏ +£ = ۲۰ ‹ ]۷9 
(ласу т)»‏ 
(F)‏ متتابعة هندسية تزايدية فيها الحد الثالث يزيد عن مجموع الحدين الأولين بمقدار ۱۰ والحد الثانى ینقص 
عن مجموع الحدین الأول والثالث بمقدار ۱۶ лететь‏ 


الهمعاصر (الرياضيات البحتة) +۱۳ / ثانية ثانوى / التیرم الثانى | ٩۷‏ 


()متتابعة هندسية ثلاثة أمثال مجموع حديها الأول والثالث یساوی مجموع حدیها الثانى والرابع » وحدها 


الخامس يزيد غن ضعف مجموع حدودها الأربعة الأولی بمقدار ۲ е +٦ т)»‏ 
(A)‏ متتايعة هندسية حدودها موجبة ومجموع الحدود الخمسة الأولى منها يساوى YEY‏ وحدها الرابع 
يساوى Lasa‏ الثالث مضافًا إليه ستة أمثال حدها الثانى. АЛЛ‏ 


A= 2م‎ +12 ۰ o=, 2+ , متتابعة هندسية فيها : ل‎ (0) 
ale € Ye Ee А) Et (o € Ve ٠٥٤۸(۰ 


CO (\:)‏ متتابعة هندسية مجموع حديها الثانى والثالث يساوى ١7‏ ء حاصل ضرب حدیها الأول والرابع 
یساوی ۲۷ ۰/۰ eif‏ ۲۹۲۷ .)۰ 


ثلاثة آعداد من متتابعة هندسية مجموعها ۲۱ وحاصل ضريها 14 فما هی الاعداد الثلاثة ؟ ١١‏ ۰ ۶ ۱۱۰+ 


مجموع ثلاثة أعداد متتالية موجبة من متتابعة هندسية یساوی ۱6 وحاصل ضرب مربعات هذه الأعداد 


يساوى ٦۰۹٤‏ فما هى تلك الأعداد ؟ ۲٢۱٢٢٢۸٢‏ 
ثلاثة أعداد موجبة تكون متتابعة هندسية مجموعها YA‏ ومجموع مقلوياتها Y‏ 
أوجد هذه الأعداد. елеу‏ 


مجموع الثلاثة حدود الأولى من متتابعة هندسية تساوى ۷ ومجموع مربعاتها تساوى ۲۱ 
أوجد هذه الاعداد. 1 ۱۱٢۷١‏ 


متتابعة هندسية أساسها „Дф E WoS, pyl » о:‏ + = ۲۵ أوجد المتتابعة. 

фон еа г)» 
فأوجد قيمة له‎ тү = متتابعة هندسية فيها := » ےرہ = ج ۰ 2,ى_,‎ 
af Ae Ve YY) ¢ e ثم أوجد المتتابعة.‎ 
: اكتشف الخطأ‎ 62 
تمثل حدود التتابعة الهندسية بمجموعة من النقاط المنفصلة التى تقع على استقامة واحدة.‎ (\) 
)۱ نهک‎ JSI) هندسية إذا کان 5 يساوى مقدارًا ثابثًا يعرف بأساس المتتابعة‎ (E) (])تسمى التتابعة‎ 
[٠ » ۱-] 3 0)تکون ا تتابعة الهندسية تناقصیة إذا کان أساسها د‎ 


عددان موجبان الفرق بينهما ٠٦‏ » وسطهما الهندسى ۱۱ فما العددان ؟ +1 
65 أوجد العددين اللذين وسطهما الحسابی ٥‏ ووسطهما الهندسی Ne Y‏ 


ویقل عن الآخر بمقدار Aet ٣‏ 


٢ الهندسى الموجب يزيد عن أحدهما بمقدار‎ шшс 


الوسط الحسابى لعددین يساوى È‏ وسطهما الهندسى وأصغر العددين يساوى ۹ 
أوجد العدد الآخر. ehis‏ 


عددان وسطھما الهندسى يزيد ٦‏ عن أصغر العددین ووسطهما الحسابى ينقص ۹ عن أكبر العددين 

أوجد العددين. Ee‏ 
CQ‏ أدخل ستة أوساط هندسية بین + » ۳۲ 

60 أوجد الأوساط الهندسية فى التتابعة : )8 » ... (TUT ¢ cs ۰۰۰۰۰ ۰۰ ٦‏ 


إذا كان الوسط الهندسى بين : سن + ۲ » ص - 5 هو о‏ والوسط الحسابى بين سس » ص هو ۷ 
فأوجد قيمة کل من :سس ‹ ص сть‏ 


إذا كانت : ٩‏ »ب » ح كميات موجبة فی تتابع هندسى فاثبت أن ٤٤‏ ب < ٢+۴‏ ح 


= كانت : سس ء ص ء ع » ل كميات موجبة فى تتابع هندسی. فاثبت أن :سس + ل > ص + ع 


أدخلت عدة أوساط هندسية موجبة بین العددين ۲ » EAT‏ فإذا کان مجموع الوسطين الأخيرين يساوى 
تسعة أمثال مجموع الوسطين الأولين فأوجد عدد هذه الأوساط. 5 


إذا أدخلنا عدة أوساط هندسية بین ۳۸٣ » Y‏ كان حاصل ضرب الوسطين الثانى والأخير يساوى ۲۴۰۶ 
أوجد عدد الأوساط. ^ 
إذا كان : (۱ »سس » ص) فى تتابع حسابى ء (۱ » ص » س) فى تتابع هندسی 

فاحسب قيمة کل من : سس » ص حيث : س # ص عو ep ١‏ 
إذا كانت ٤٤‏ »ب » ح فى تتابع حسابى » وكانت ۲ »س + ۳ ؛ ه ح فى تتابع هندسی 


فأوجد قيمة کل من :س » حى су‏ 


ثلاثة أعداد فى تتابع حسابى مجموعها ۱۵ lils‏ طرح من أولها واحد ومن ثانيها واحد وأضيف لثالثها 
واحد كونت ثلاثة حدود متتالیة من متتابعة هندسية أوجد الأعداد الثلاثة. مقع كل موعلا 


مجموع ثلاثة أعداد فى تتايع هندسى يساوى ۷۰ وإذا ضرب الأول فى ٤‏ والثانی فى ٥‏ والثالث فى ٤‏ 
کونت النواتج حدود متتابعة حسابیة فما ھی الأعداد الثلاثة ؟ “стс‏ 


ثلاثة آعداد موجبة فى تتابع هندسى حاصل ضربهم = lily А‏ طرح ١‏ من العدد الأكبر أصبحت فى تتابع 
1 خسابی۔ أوجد الأعداد۔ ketiw‏ 


53 


2| 


فاثبت آن +t):‏ ۲ ح) (ب +۲ء) > ۱۲ بح 
إذا كانت : (اب »بح ء حو ۶۰ھ) کمیات موجبة فى تتابع حسابی, فاثبت أن :ح' > ١‏ م 


إذا كانت : (لو ! » لوب » لوح) فی تتابع حسابی. فاثبت أن ٩:‏ »ب ؛ ح فى تتابع هندسی, 


1 كانت : ؟ » ٢ب‏ » ٣ھ‏ » ٤ء‏ کمیات موجبة فى تتابع هندسی. 
Г‏ 
ї‏ 


إذا كانت :٤٤ء‏ ٣ب‏ » ۲ ح ٦٦‏ أعدادًا حقيقية موجبة مختلفة تکون متتابعة حسابية. 
أثبت أن : (0) سح > او ۲۹6 ٤+‏ حا > +۱۸ بو 
0 اكتشف الخطأ : 

| © تعرف الاوساط الهندسية باٹھا الحدود الواقعة بين حدين غير متتاليين من متتابعة مندسیة ويمكن 
إيجادها متى علم قيمة هذين الحدين. 

Q)‏ الوسط الحسابى لعددين حقيقيين مختلفين أكبر من وسطهما الهندسى. 

تفكير إبداعى : 

© 63 إذا كان : ؟ + ب + << ۱ حيث ؟ »س » ح كميات موجبة ومختلفة. 
آثبت أن : (۱ - 0 (۱ -س) (а л)‏ > ۲۸ح 

© وع إذا كانت :س 5 ع* » س ۱۶ آثبت أن :سس + ل > ۲ 

© إذا کان : !اب ح۶ = ١‏ حيث ! »س » ح »۶ كميات موجبة ومختلفة 
أثبت أن : )0+ )١‏ ك + )١‏ (ح + ١١ > )١ + 9 )١‏ 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


5 © !ذا كانت (y E) » (yE)‏ متتابعتین هندسيتين فأى مما Ду‏ يمثل متتابعة هندسية ؟ 


)280( (ب) (ك ®„( (ج) )2.,2„( (د) كل ما سبق. 
® إذا كانت : (٤ءب‏ » ح) متتابعة حسابية أساسها (م) فإن : (۳ ء ۳۳ ء (PY‏ تكون 
| (1) متتابعة حسابية أساسها > ٣‏ (ب) متتابعة هندسية أساسها > ٣‏ 
(ج) متتابعة حسابية أساسها = ۳ (د) متتابعة هندسية أساسها = ٣‏ 


4 ©)إذا کان : (۱ءب » ح) فى تتابع حسابى وکان (س ء ص (È ٤‏ فى تتابع هندسی 


سنہ سرخ یہ 


فإن :سس ое‏ 


(1)س ص ع (ب) ١‏ (م)س+ص+ع atott)‏ 


> الدرس انخامس ۲ 


© © إذا كان الوسط الحسابى والوسط الهندسى لجذرى مغادلة تربيعية هنا 4 » ۵ على الترتيب 


=. (ب) سس" -۸ سن + هد . 


٦٦ 10-006)‏ سن + ۲۵ = ۰ (ی)س؟ +۱۱ س - ۲۵ < . 
А‏ (2) |ذا كانت ارتفاعات مثلث اب ح الرسومة من رژوسه ۱ »ب » ح على الترتیب فی تتابع حسابی 
ol‏ 
е 1)‏ حفی تتابع حسابى. (ب) ۴ ء بے ء حت فى ый‏ هندسی. 
(ج) آس ,}> سح فى تتابع حسابى. (د) آس »یج »< فى تتابع هندسى. 


# © إذا كانت : (1»س ء حء ....) م .هر وكان : 079 سا" دح 


یک 
е‏ 
ےگ 
6 


على 1 


الگ سيارة ثمنها ۱۰۰ الف جنيه فإذا كان ثمن السيارة يتناقص سنوي بنسبة 1۱۰ 

فكم يكون ثمن السيارة بعد ٤‏ سنوات ؟ ۰ «ш»‏ 
موظف راتبه الشهرى ۱۲۰۰ جنيه ويحصل على علاوة سنوية ثابتة بنسبة ۱۰/ زيادة عن راتبه فى السنة 
السابقة مباشرة. فكم يكون راتبه بالجنيه بعد مرور É‏ سنوات ؟ ۳۰ جنیه؛ 
CO‏ يصب الاء فى خزان بمعدل ضعف اليوم السابق له مباشرة » فإذا صب فى اليوم الأول ۱۲ لترًا فبعد 
كم Цы‏ يصب فيه ۱٥١١‏ لترّا ؟ «шл‏ 
ل СО‏ إذا كان عدد الطلاب القبولین بالمرحلة الثانوية فى إحدى الإدارات التعليمية يزداد بمعدل 18 سنويًا » 
6 

وكان عدد الطلاب حاليا ۲۶۰۰ طالب. فكم من المتوقع أن يكون عددهم بعد ٦‏ سنوات ؟ ÚW т-ту,‏ 


الگا 0 تسقط كرة من المطاط من ارتفاع ۲۶۰ متا فوق سطح الأرض » فإذا كانت الكرة ترتد إلى ارتفاع 
© 
قدره $ ارتفاعها السابق مباشرة » فكم يكون ارتفاعها بعد الاصطدا چالسابع ؟ ۰ مترّاء 


الدرس 


А 


هى مجموع حدود التتابعة الهندسية. 


yv 


أى إذا كانت (! ۰!د ١٠ر"‏ » ٠٠‏ , ر ) متتابعة هندسية 


7 
فان :۲+۴ ر +ارا + ...+9ر*<١-‏ گی إ ر۷۔' | (حیث نہ عدد حدود التتابعة) 

5 
فمثلا المتسلسلة : ۳ + 1 + ۱۲ + уа (Ч) Т € , - 41+ 484+ ۲٢‏ مجموع حدود التتابعة الهندسية 
ДИ (AVe ۸۰ ۲٤٢٠٢ ء٦٦ Y)‏ حدها الأول ؟ = ۳ ء وأساسها ر < ٢‏ 
وحدها العام : 8 ر“'' = ۲ У(Х)‏ وعدد حدودها ٦<‏ حدود. 


۲) >) هندسية‎ аш 3 مجه‎ Д 


/ ایجاد مجموع بحذا من متسلسلة هندسية بمعلومية حدها الأول )0( واساسھا )2( : 


لأى متسلسلة هندسية حدها الأول > { » وأساسها = يكون : حر 


وبضرب الطرفين فى د : .'. ر حر = ار + را + ارآ + ...+ مر“ 
وبطرح (۲) من (۱) : .. جر - د حر <؟- رل“ ت حر (۱-د) -2-1(1) 


_ ۱(۲-د) 
7 1 


va: 


ШЕШШ оошо, 


ЕТЕТ 


)۱-*(۲ 


۱ 
کے »رع 


[[] يمكن كتابة قانون الجموع على الصورة حر = 


pA ۳‏ 
[F]‏ إذا كانت : د ١‏ فان : حر <۱+۱+۱+ ۰۰+ (ban)‏ = بہ! ای أن : حر - I‏ ۱-۱ 
CEN M 95‏ 
8 حر - رق اد“ = حيث رغ ١‏ 


: )۱( لد ۴د“ وبالتعویض فى‎ л 


ويمكن استخدام القانون على الصورة 


УТА = EAT + ۱۸+ ۹+ ۲ ;, 


ماد 

i 
ү до اوجد‎ 
الحصل‎ ۹ 


B 


У-уу, 


о =۴ دع معي + تلع من متتايعة هندسية حدها الآول‎ 17701) х 
٠,٤ إلى‎ E وأساسها د = ۲ بدا من‎ 


ВЛЕ АСАД ЕРАЧИ 
ری ۔لد‎ 


وبوضع 21 4۰ » لے ۲۵۲۰ ۰ د<۲ 


3 
= .۸.و رگ 2۱۳۷6۰ ۰۰۸۰ 

٭ لاحظ أنه : فى ا مثال السابق يمكن إيجاد عدد الحدود المطلوب جمعھا : 

ہے ٤-٠١‏ +۷۶۱ حدود. 


۲-۱4۰ _ 0200 


1 ۳۹ = = 
واستخدام القانون : حر = فیکون حم < سپس 


KA 00‏ ۵ ْ بج ں- 4 ۷)٥‏ ' وهی مجموع حدود متتابعة هندسية 
حدھا الأول = ۱۲۵ وأساسها ر = бу}‏ من ع | و 


C-e ی‎ А 
۵۱ 109" رک ار‎ 


٠ e NT 
ө 
متتابعة هندسية وأوجد مجموع الحدود الثمانية الأولى منها.‎ (\ -*)5-( ۲( = ),.٤( أثبت أن المتتابعة‎ 
الل‎ 4 
772یا‎ 


بال eme‏ = مقدار ثابت هو أساس التتابعة. 
.. المتتابعة هندسية أساسها (ر) = Y-‏ 
тар КЕЛТЕ)‏ 

4) ۲-( -۲ ونم‎ - (۲ 
Po- : ت۸‎ Пара 


a n 


> الدرس السادس ٠‏ 


ол 


كم حدًا يلزم أخذه من المتتابعة الهندسية (۱, ۰ ۱,٦٦ .,٤-٤‏ ء ...) ابتداءً من الحد الأول ليكون المجموع FAN, A=‏ 


K-11. 


+ 


= А\,4- л. 


“(t-)- ١۶۱٢< ۸۸,۱۹۰ ٠. 

٦ہ‎ г, (-ع)‎ = ٥۰۹٤ = (E) n 

л‏ عدد الحدود اللازم أخذها ٦<‏ حدود. 

مثاد @ 

آوجد أقل عدد من حدود امتتابعة الهندسية У)‏ » ۱۶ » ۲۸ ء ...) يؤخذ ابتداءً من الحد الأول ليكون ا مجموع أكبر 
من ۷۰۰۰ 


۱(۱-") یم رای 
сн...‏ حر سے دہ کے OIN‏ 


ويكون جر > ۷۰۰۰ إذا کان ۷ (۱-۲) > ۷۰۰۰ 
۹۰۰۰۱۰۱-۷ ب <Y‏ 
وبأخذ لوغاريتم الطرفين : л.‏ نہ لو ۲ > لو ۱۰۰۱ 

> ان 
ے ہد نكال لكل كلايد ". أقل عدد من الحدود یمکن أخذه هو ۱۰ حدود. 
©з‏ 

إذا کان مجموع الخمسة حدود الأولی من متتابعة هندسية يساوى ۳۱ ومجموع الخمسة حدود التالية يساوى ۹۹۲ 
فأوجد المتتابعة وأوجد حاصل ضرب حدودها العشرة الأولى. 


ل ویاستخدام الآلة الحاسية نہ > ٩۱۹۱۷۲۲۹۲۰۹‏ 


4 لعل 
ون C‏ ۷ 
ہے ح, الأولى = ۳۱ + ۹۹۲ = ۱۰۲۳ ےت ۱۰۷۴ сн.‏ پچڑے 0 )( 
=T, ea‏ لے ламе‏ (١۔د)‏ (۱+د) 
لاك كم تن “зү a‏ 


الهمعاصر (الرياضيات البحتة) م ٠١‏ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى | ۱۰۵ 
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122 ٭٢ کے راے ۴۷ے‎ ۲۳-۹۱ л 
: )۱( وبالتعویض فى‎ 
7 3 ۲۲-۶ К 
haw وریہ إذا كان : حم = مجموع‎ 
سو‎ : ۱ 
من "حدود متابفة هندسیة‎ Д ۱۳۱-۰ 


» حم = مجموع دحا التالية لها 


> 
ہی ضعي 
فان :و ”== 


۰ التتابعة هی (вете Л)‏ 
» حاصل ضرب الحدود العشرة الاولی × ٠‏ ر × рф‏ × ... ×۴ ر؟ 


=( ۲۱۱ ... إلى ۱۰ عوامل) × (د × ر × ر × (ох...‏ 


ے۱۷ рал t+‏ ولارءة 

درو : ۲۳ у.‏ حاصل ضرب الحدود العشرة الأولى = toy = **۲( x (л)‏ 
حل آثر 

:حم الأولى < ۳۱ ےت ++ + N= f+‏ 

۴ ( + ر +ر' +ر؟ جر) ۳۲۱ №( 
٠٠‏ حر التالية = ۹۹۲ Y= f+‏ 

اد* (۱ + ر + ر + ر" + = ۹۹۲ ~ 


وبقسمة (Y)‏ على )١(‏ : .× د*< ۲۶۳۲ т=з.‏ 
وبالتعويض فی (۱) : ۰ ؟ ٢+ ١(‏ + 4 +۸ +15) ۳۱ 


o‏ ۳۱-۰۲۳۱ ا 


л‏ التتابعة هی (۱ ۰ ۲ ۰ E‏ » ...) ثم یکمل الحل. 


إذا کان : حر هو مجموع حدود التتابعة бз‏ من E‏ إلى رم 


р 


فمثلا : م دجم م ‹ <حم-حم وهكزا. 


لهذا 


> درس السادس 177777 
Ф‏ 


إذا كان مجموع ىہ حدًا الأولى من متتابعة هندسية يعطى بالقانون حر = ۲۵۲ - 0-49 


فأوجد المتتابعة وأوجد كذلك حدها السابع. 
4 الحل 
کن = ۲۵ - a‏ 
٭ بوضع لمح ١‏ ,/ جح = ۲۵ - ۲ = тоу‏ ۱۲۸2۱۲۸ ۰ ع۱۲۸۶ 
+ بوضع لہ= n, ٢‏ جح = ۲۷-۲۵ ۱۹۲-٦٢١ - ۲٥٢‏ 
ا عع ۱۹۲۴ М = ۱۲۸-۱۹۲ E‏ 
ж‏ بوضع لم< ۲ л‏ حم ۲۵۱ = ۲۵۷ - ۲۲ < ۲۲ 


۳۲ ۱۹۲ - ٢٢٢ < ۰ ИБИД 

(... € YY e VE ۰ NYA) المتتابعة ھی‎ .*. 

Y= YoY = Yot = [у - o1] - [Y-t] e ۰ اي‎ ‹ 
Quie 

صھریج مياه سعته ۰ لا كان فارعًا ثم «ЦЫ G‏ بواسطة صنبور يصب فى الساعة الأولى ۱۲۸ لا » ويصب فى 
كل ساعة تالية مرة ونصف مرة قدر ما صبه فى الساعة السابقة. 


بعد كم ساعة يمتلئ الصهريج ؟ 
4 العل 
مقدار ما صبه فى الساعة الأولی = ۱۲۸ .*. ما يصب فى الساعة الثانية = ۱۲۸ )+( 
» ما يصب فى الساعة шш‏ = ۱۲۸ () × > ۱۲۸ )+( وهكذا .. 
.*. ما يصب فى الصهريج فى الساعات المتتالية يكون متتابعة هندسية هی : 
(e (F) a (F) rae va)‏ 


وعندما يمتلئ الصهريج يكون مجموع لهحدًا من هذه المتتابعة = سعة الصهريج أى ۱۳۰۵ 


Г) а ЯА А C к. 
سے 7 کت‎ 
E سرد :ا نے‎ 
1 ¥)= د‎ Ay ) ع با‎ =) 
الصهريج سک بعد ۸ ساعات.‎ л л=мг, 


المتسلسلة الهندسية غير المنتهية هى التى لها عدد لا نهائى من الحدود. 
o‏ وإذا كان مجموعها يقترب من عدد حقيقى (أى يساوى تقريبًا عددًا حقیقیًا) فإنها تكون متقاربة (تقاربية) 
٭ وإذا كان لیس لها مجموع فإنها تكون غير متقاربة (تباعدية) 


أى أن : المتسلسلة الهندسية : !+ ٦ر‏ + ارآ + + %-\+ سح رک ؟ دل ١‏ متسلسلة غير منتهية. 
وتكون : (1) متقاربة (يمكن إيجاد مجموعها) إذا كان : 
ادا ١<‏ أى أن : -۱ <د<١‏ 
(5) غير متقاربة Y)‏ يمكن إيجاد مجموعها) إذا كان : 


ادا ١>‏ ای أن :د A ١>‏ ›>-\ 


ىر مجموع المتتابعة الهند 5 غير المنتهية 


-5)t 


'.' مجموع التتابعة الهندسية يعطى بالقانون : حر = 


2-\ 


وعندما بده оо‏ |ر | ١<‏ فإن : ر“ سه صفر 


حينئذ يصبح مجموع عدد لا نهائى من حدود التتابعة الهندسية 


سل 
بين أى من ابلتسلسلات الهندسية الآتية هكن جمع عدد لا GW‏ من حدودها وأوجد هذا ا مجموع إن أمكن : 
Л |‏ ۲۷-۰ +۲۰۹ | 18 6-۲ -۸-.. 


كارك )77( 


F 
التسلسلة تقاربية ويمكن جمع عدد لا نهائى من حدودها.‎ .'. 
۰۰ھ۸۸۸‎ 


۲ 

s ۲ £=“ 8‏ |دا۱>۲۱۲۱ 
л‏ التسلسلة غير تقاربية ولا يمكن جمع عدد لا نهاتی من حدودها. 

А 


л‏ المتسلسلة تقاربية ويمكن 


ده 


مجموع عدد غیر منته من حدود متتابعة هندسية یساوی ٤‏ وحدها الثانی -۲ أوجد المتتابعة. 


جمع عدد لا نهائى من حدودها. 


الحل 
Ej‏ = )0 
(Хх) ۲- A‏ 


ویقسمة (Y)‏ على (۱) : ,۰ !د × 


Esp-a 


1 -۲()۳۰ د +۱)< ۰ 
7 را َ یں А.‏ (۷د-۳) ۲ د+۱) 


= (مرفوض) ei‏ ز- -ل وبالتعویض فى (۲) : 


رھ ۰ المتتابعة هی (ет сл)‏ 


مثال 

شس ТОК ОЦА‏ اک 
Jid‏ 

نفرض أن التتابعة هی N):‏ » 9د ٢٢د"‏ ۰...) 


t 
\ ме E 
о) лә» f= 


e‏ رك P+‏ یاج عم 


وهذه متتابعة هندسية غير منتهية حدها الأول = ۲۲ » آساسها د" چ ۸۱ (х)‏ 


وبتکعیب (۱) والقسمة على (۲) : ۰۰ سس 


(۱ -د) (۱+د+د) 
لكا 
,; ۴+۳ ر٣‏ ردا - ربر 


4 7 له 
٢-۹ 7‏ ر+ر؟ 


ے ٢ر‏ ج+و و +۲ <. 


"۰ (د +۲) (۷ د+۱)<‎ ВА 


| 
1 


ا د-۲ (مرفوض) 1( دعس( وبالتعويض فى (۱) : пел‏ 
Ж‏ 


۲2 
Gui 

متتابعة هندسية أى حد من حدودها يساوى ضعف مجموع الحدود التالية له إلى ده من الحدود أوجد أساسهاء واذا 
كان حدها الثالث = А‏ فأوجد المتتابعة. 

4 الحل 


.. التقابعة هی : ( لج سے 2 ...) 


نفرض أن التتايعة هی M)‏ »اد ۰ ۱د؟ ء...) 


 »‏ أى حد من حدودها = ضعف مجموع الحدود التالية له إلى مه 


күш; (е а а) ел‏ اد 


[لاحظ أن المتتابعة (؟ر ‏ ۱ر؟ » د" ‹ ...) متتابعة هندسية حدها الأول ! د وأساسها د] 


.*. ؟(1 د) =۲ د وبالقسمة على Jio ١‏ 
tasn ۱2۵۲‏ 
ل ييل ؟ر۲ ٩‏ 
Waja = (۰‏ 


)... e A e ۲۷ А) : التتابعة هی‎ .'. 


عد © 

الشكل المقابل يبين ستة مربعات فى متتابعة لا نهائية فيها كل مربع أصغر مكون 
من توصيل منتصفات أضلاع المربع الاکبر منه مباشرة فإذا كانت مساحة الربع 
الأكبر 17 وحدة مربعة. أوجد مجموع مساحات هذه المريعات إلى مه 


sand 


٠.“‏ مساحة الربع الناتج من توصيل منتصفات أضلاع مربع تساوى ل مساحة الربع الاکبر 
.. مجموع مساحات الریعات إلى со‏ يكون متسلسلة هندسية لا نهائية حدها الأول 17 وأساسها ل 


سو کت 


P м 
وحدة مربعة.‎ ۲۲ = > 
Е ў 


> الدررس سدس 177777 


ات الكسر الاعتيادى لل إلى کسر عشری فا نجری عملية القسمة كما هو متبع حيث نلاحظ أن عملية القسمة 
لا تنتهى وان الرقم Y‏ فى خارج القسمة يظل متكررًا. أى أن 

}= .... ۰,۳۳۲ ونختصر هذا الناتج بان نكتب ل = 
الذى يتكرر وتقرأ ٠,۳‏ دائر. 

وبا مئل 2 = ۰ ۰,۵۵۵۵ = هر < = ۰,۱2۰,۱11 


7 يق = ,= ۰,۱۵ ؛ 2 ... AUN‏ ۶٦۱۲ء‏ 


ونلاحظ أن وضع الخط فوق رقم أو رقمين أو ثلاث ... معناه استمرار تكرار هذا الرقم أو الرقمين أو الثلاثة 
أرقام ... بنفس الترتيب. 

وإذا کان العكس هو المطلوب أى تحويل الكسر العشرى الداثر إلى کسر اعتيادى فإننا نضع الكسر العشرى الدائر 
على صورة مجموع حدود متتابعة هندسية غير منتهية كما يتضح من المثال الآتى : 


Dui 

ضع SS‏ من الکسور العشرية الدائرية الآتية على صورة کسر اعتيادى : 

r. „ч У@ 
الحل‎ 4 


"متسلسلة هندسية حدها الاول ۰,۷ وأساسها بر = ۰,۱* 


PE هه یه‎ E EE E 6: 


JA 


۳۱۲۱۲۱۲۳۰۰ ٣,٣٢ 


w 


[] من أسئلة الكتاب المدرسى газе‏ ه تطبیق 4ھ مستویات علیا 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
تمارين على المتسلسلة الهندسية ومجموع lia v‏ الأولى من متسلسلة هندسية 
© )0( مجموع التتابعة الهندسية التى فيها }= ل ء ر = -۲ » له- ٠١‏ يساوى .... 
(1) ۱۷۰,۵۰ (ب) ۱۵۸ Vtt- (3) ٦٦١ (a)‏ 
4 ©) التابعة الهندسية التی حدها الأول ۲۶٢‏ » وأساسها د < ۱ 


)0 (ب) ۲ (ج) ۱۰ (د) ۱۰۲۶ 
CO (Т) ©‏ مجموع التتابعة الهندسية التی فيها }= ٩‏ ء ر = ۳ ء ل = ٥٥٦٦‏ هى.......... 

)1( ۲۹۵۲۶ (ب) ۹۸۳۷ ۲۹۰٢ (a)‏ (د) ۸۹۲۷ 
° )0( مجموع ۸ حدود الأولى من المتسلسلة الهندسية : ++ + ١‏ +۲ + ... 

٦٤ (ب) ۳۲ (ج) ۳۱۴ (د)‎ ү) 
مجموع التتابعة الهندسية (۱ » -+ ء + ء ... إلى 4 حدود) يساوى . سس‎ )2( © 

TRO) ЕА) 4 (ب)‎ “ү 


9 @ +1 ++ +۱۹۷ ےت 


)1( ۱۹۲ (ب) ۳۸۱ )=( ۱۸۹ )3( У\№‏ 
O © ©‏ مجموع التتابعة الهندسية А » Y)‏ ۱۲ء ... 6 (УЗА‏ یساوی .........۔ 

aa- (1)‏ (ب) Yit-‏ (ج) 1۹۸ (د) ۵۱۳ 
© © مجموع الثمانية حدود الأولى من المتتابعة الهندسية )0( ع < ۲ VAN)‏ 

يساوى 


٦۹۰۰ (3) Mi ١۸۰۹۰ (ب)‎ ۵1۰۱6 (i) 


۱۰۵۶ (2) ۹۹۸ (a) ۲۰۱۳ (ب)‎ ۱۰۸۹ (1) 
Мг 


© )\( مجموع ٥‏ حدود من المتتابعة الهندسية (۰۱ ۳ » ٩‏ » ...) ابتداءٌ من حدها الثالث يساوى ............... 


تروس می وس e Y=‏ آساسها د 


5 (ب) پچ‎ та) 
„= (17% ۷ 5&0 
۲۱۷۸ (ب) ۱۶۵۸ (ج) ۷۳۸ (د)‎ ۲۶۲ (i) 
- ۱*۳ = متتابعة مجموع ده حذا الأولى منها يعطى بالعلاقة : حر‎ CO (7) 
فان الحد الثالث منها يساوى سار‎ 
۷۷ (د)‎ ot (a) ۲۳ (ب)‎ (i) 
ابتداء من حدها الاول‎ )... . » ۱۲ + ۱ e V) عدد الحدود الذى یلزم أخذها من المتتابعة الهندسية‎ СП © 
: لیکون مجموع هذه الحدود = ۳۸۱ هو اد و‎ 
vo (ب)1 (ج)۹‎ ۸(1) 
ابتداء من حدها الثانی‎ )... ۰ © ۱۸ ۰3 ۰ Y) عدد الحدود التى يجب أخذها من المتتابعة الهندسية‎ @) 
e لیکون مجموع هذه الحدود مساويًا 1۵0۸ هو سس‎ 
۱۰ (ب)۸ (ج)۹ (د)‎ ۷(1) 


CQ (0)‏ التتابعة الهندسية التى Lasa‏ الأول = YEY‏ » حدها الأخير = ١‏ 
» مجموع حدودها ۳٦٣‏ هی ЖИ л!‏ 


)۱۰۰. ۰ YEY ۰۷۲۹( (ب)‎ (ете Ve ل‎ (т) 
(леа. Ne, Мо ¢ VYN, ос YEY) (3) (Ve a ¢ AV € YEY) (a) 
:... المتتابعة الهندسية التی مجموعها ۳ » وحدها الاخیر ۷۲۹ وأساسها ۳ هي‎ [Т] )( 
(VYA « ... ЛА елет) (ب)‎ )۷۲۹۰۱۰...۶۹۰۴۰۱۱()١( 
(VA с... € YV- (د) ( ۱۱۲۴ء‎ (VYA e... € V+ A c Y) (a) 
ء ...) يلزم أخذه ابتداء من حدها الأول ليكون‎ Бо » ۱۵ » о) عدد من حدود التتابعة الهندسية‎ Jäi бу) 
был هو‎ ٠٤٦٦٦ المجموع أكبر من‎ 
۸ (ب) 1 (ج) ۷ (د)‎ ۰)1( 
السنة سعد الاي متها 1۷۵ ,۷ ومجموع الخمسة حدود‎ мы متتابعة مندندية‎ @ 
007 التالية لها < ۲۶۸ فإن التتابعة هی‎ 


ТО) 
۰۸۰۰ (ج)‎ 


۲۶۰ = متتابعة هندسية مجموع حدیها الرابع والسادس = ۰ ومجموع حدیها الخامس والسابع‎ (GA) 
فإن مجموع ۱۰ حدود الأولى منها = مد‎ 
WA (د)‎ ۳۰۱۹ (a) ۱۰۲۳ (ب)‎ ۷۲۰ (1) 


الومعاصر (الرياضيات (бый‏ +۱۰ / ثانيةثانوى / التبم الثاني [ME]‏ 


(F)‏ متتابعة هندسية حدودها موجبة » مجموع الأثنى عشر حدًا الأولى منها يساوى ۲۷۳ مرة قدر مجموع 
الاريعة حدود الأولى منها فان أساس المتتابعة = ... 


0 (ب)۲ (ج) ۱۷ Ие)‏ 
)0( متتابعة هندسية عدد حدودها Y)‏ له) وأساسها () فان النسبة بین مجموع حدودها القردية الرتبة 
إلى مجموع حدودها الزوجية الرتبة تساوی . 
Zi) у 69 50)‏ 
(П)‏ متتابعة هندسية عدد حدودها (۲ نم) وكان مجموع كل حدود المتتابعة يساوى خمسة آمثال مجموع 
الحدود الفردية الرتبة فإن أساس المتتابعة = ہہ 
чә wo)‏ (ج) 4 (د) ۰ 


Жы)‏ إيجاد مجموع عدد غير منته من حدود متتابعة هندسية إذا وفقط إذا كان 


(1)د<۱ (ب) د >۱ (+)ادا<۱ (د)ادا>۱ 
GE)‏ مجموع حدود التتابعة الهندسية : ٩۰ ۲۷ АЛ)‏ » ...) يساوى . 

رن كيد (ب) ۱۱۷ (ج) ۱۱۸ Wia)‏ 
(۲۵) مجموع التتابعة الهندسية Yo)‏ ء -۵ ۱۰ » ...) إلى مه يساوى . 


۲۱ (ب) ۲۱ (ج) +۲۰ (د)‎ wo) 
إلى مه يساوى سڈ‎ )... » ۱۰ ۳۷۰ Y) مجموع المتتابعة الهندسية‎ 0 @ 
ممم‎ E ۱۳۳۵۸۵ کا مدرو‎ 


AG)‏ (ب) ۶ (ج) +؛ (د)۲ 
л-ра 3‏ 
© سر 
۱ )1( ۰۰ (ب) ۶۰ (ج) ۲۰ (ہ) ۱۰ 
7 3ے 
3O‏ ۲(۷) ات 
(i) |‏ ۶۰ (ب) А\‏ (ج) ۲۹ (د) A‏ 


we 


......... المتسلسلة الهندسية : ۶۸ + ۲۶ + ۱۲ + ... باستخدام رمز التجمیع تساوی‎ G) 


“уч ری رک‎ КАТ 

ENA Жо) КАА 
т) ө 
۴ (د)‎ ۴ (+) 

7۳ * = е^ б-де (1) 


© هع اذا كان مجموع عدد غير Gia‏ من حدود متتابعة هندسية أساسها ل هو +۱۳ 

فإن حدها الأول يساوى ESN‏ 

۱۲ (ب) 4۸ (ج) ۹ (د)‎ wi) 
۹٦ إذا کان مجموع عبد غير منته من حدود ا متتابعة الهندسية التى حدها الأول ۱۲ هو‎ 63 


20 (ب) ¥ اك РО)‏ 
مجموع عدد لا نهائى من حدود التتابعة الهندسية )2( التى حدها الأول 

بھی٣‏ ۹ہ رہ ہیں بساوی кам;‏ 

ЫЎ ә (1)‏ (ج)۲ t)‏ 
)@ مجموع مریعات حدود متتابعة هندسية غير منتهية حدها الأول = ١‏ وأساسها 


۱ نی 6 
و 09 )520 
© مجموع المتسلسلة (۱ + لن + سلح + ) یساوی مك ад‏ اسب | >۱) 
\ سں 
)520 2—00 ارچ (د) سب 
E)‏ 0 متتابعة هندسية حدها الأول يساوى مجموع الحدود التالية إلى ما لا نهاية 
فإن أساس هذه المتتابعة يساوى ..... 
+.в(1)‏ (ب) ۲۳۳+ (a)‏ ۰,۲۵ (ہ) ۰,11۱ 


5 


maie 11‏ ©تطبيق ‏ ث مستوياتعليا 
е‏ إذا كان الحد ышы йаа‏ التالية له 
فإن أساس التتابعة = - 

< (ب) ۲ (ج) + (د)‎ ч) 
»سس » ص » ع ٦٦ء .) هی متتابعة هندسية حدودها موجبة‎ ۹٦( : إذا كانت‎ ) 

فإن مجموع عدد غير منته من حدودها = = 

)1( ۱۸۰ (ب) ۱۹۲ )>( ТАЕ‏ (د) ۷۱۸ 
۶ €9 متتابعة هندسية فيها ع, = ۲۶۰ » E‏ = ۳۰ فان مجموع عدد غير منته من حدودها = ... 
)1( ۱۹۲۰ (ب) tA- (>) ۹٦۰‏ (د) ۳۹۰ 


.... مجموع عدد غير منته من حدود متتابعة هندسية = 4ه وحدها الأول < ۱۸ فإن التتابعة هی‎ (E3) 
(CEE (ب) (۱۱۱۷۸ء‎ (ee Ye VeA) (1) 
(ee ۰۸۰۱۲۰۱۸ (3) (e A (ج) (۱۳۰۰۰۱۸ء‎ 


» ۳۰ يزيد حدها الأول عن حدها الثانی بمقدار‎ » оа аьаа 
х 


ومجموع عدد غير منته من حدودها يساوى إن هذه المتتابعة هی ..... 
(ee e 5 (сос No e £0) (1)‏ 
(ج) ۲۰۰۰۰۰ ۰..) )5( (ee етет)‏ 

۱۹۲ پساوی‎ со ومجموع مکعبات حدودها إلى‎ ٤ یساوی‎ оо متتابعة هندسية مجموع حدودها إلى‎ (EV) 
۳ . فان التتابعة هى‎ 
(ев ۰۱۰ ۸( (ب)‎ (+ Fere) 
(eefe (+ ете л) (>) 


ан) Ф‏ حد من حدودها يساوى نصف مجموع الحدود التالية له مباشرة إلى مه فإذا کان 
مجموع حديها الثانى والرابع ج ۸ فان التتابعة هى 
اده (efe‏ 


ее) ы 
(еер (د)(۰۱‎ (e Ee Tesa) 


© (69) متتابعة هندسية حدودها موجبة » مجموع حديها الثانى والثالٹ يساوى ۲۰ ومجموع حدودها الثلاثة 
الأولى يساوى ٠٦‏ فإن مجموع حدودها إلى ما لا نهاية يساوى .... 
)1( 1۲,۵ (ب) ٦۷,٦‏ (ج) ۷۸,۵ (د) ۱۷۰ 


(6) إذا كان مجموع أول حدین من متتابعة هندسية لا ت 
مجموع الحدود ШШ‏ له فان الحد الأول = 


È‏ يساوى ١‏ وكان کل حد یساوی ضعف 


+) т К] +0) 
... قيمة المتسلسلة :)\+ ++ =( تساوی‎ G) 
то) $ (e) е) (1) 


> الدرس السادس ڈو 


« 69 إذا كان مجموع متتابعة هندسية إلى ما لا نهاية ثلاثة أمثال مجموع أول حدين فيها 
فان الأساس = 


y 
3 ЕА کا‎ Wio) 
۱< ۱۱| оо + ۴+۴+۱ = : إذا کان‎ 68 + 


: ...هه :|ب|<١ فان‎ н \ <٣ 


ادي 
)+ رب اد = =з)‏ 
لہ ( متتابعة هندسية لا نهائية حدها الٹانی يساوى ۲ ومجموع عدد لانهائى من حدودها يساوى A‏ 
فإن أساسها > - 
)0 + (جا (د) + 
ث 69 قيمة المتسلسلة : (۱ +„ D‏ + ما" ھ + ) تسا حيث م ‏ لہ حيث 30 صہ 
(1) ما" م (ب) کا ھ (د) فا 2 
ON‏ كان : (۱ + متا 6 + ما 0 + ا" 9 +..) ۲۳-۲2 
فإن : 8 ٭.... حیث 0 3 ]۰ » 7[ 
= 
т žo)‏ )0 
збо 4‏ 
(۳)1 (ب) 1 (ج) ٩‏ (د)۱ 


& 68 إذا کان حر هو مجموع aw‏ الأولى من التسلسلة الهندسية الغير منتهية ۱ + + + 2 + 
وكان حي - حر < ل فان أقل قيمة للعدد له ..- 
(۸)۱ (ب) ۹ (ج) ۱۰ (د) ۱۱ 


تمارین على المتسلسلة الهندسية ومجموع ىہ حدًا الأولی من متسلسلة هندسية - 
آوجد مجموع کل من المتسلسلتین الهندسیتین الآتيتين : 


© وع ۳+۱ ۹۶+ + $ee- ۲۰66 | мм‏ 
أوجد مجموع کل من المتتابعتين الهندسيتين اللتين فيهما : 

O |‏ بے معد | -tO‏ رپ لع 
أوجد 

۱-70۲ رک‎ mo | (8) х, oT 

„ту 5 ту | 


ات 1 
@ د آثبت أن : التتابعة (عرر ) = (۱۰ × (7Y‏ هى متتابعة هندسية é‏ وأوجد عدد الحدود ابتدا من الحد 
الأول التى يجب أخذها من المتتابعة ليكون مجموعها Yooo‏ كلفد 


тазе‏ © تطبیق ‏ ف مستوياتعليا 


متتابعة هندسية حدها الأول ۲ وحدها الرابع ۵۶ أوجد أقل عدد من حدودها یلزم أخذه ابتداء من الحد الأول 
لیکون مجموعها أكبر من N ٠٠٥٠٥‏ 


متتابعة هندسية حدها الرابع يساوى A‏ وحدها السابع يساوى ٠١‏ أوجد المتتابعة ومجموع العشرة حدود 


الأولى منها. لي 20 Nee‏ 
2 )2( متتابعة هندسية حدودها موجبة فيها : گی =1 » كي - ع = أوجد هذه المتتابعة 
ومجموع الاثنی عشر حدًا الاولی منها. Y)‏ ۱۲۲۸۵۰۰۱۲۰۱۸ 
متتابعة هندسية حدودها موجبة وحدها الأول یساوی أربعة أمثال حدها الثالث ومجموع حديها الثانی 
والخامس = ۳٦‏ أوجد التتابعة ومجموع العشرة حدود الأولى منها. елет ем)‏ ۰۱۲۷۰ 
متتابعة هندسية جمیع حدودها موجبة فإذا كان : ل + +ع =1 ۰ یپ۲۲۰۵ 

أوجد التتابعة ثم آوجد مجموع الثمانية حدود الاولی منها. ٭(ہ ۲۰۰۱۰۰ (pe a‏ ¢ ۰۱۲۷۵ 
متتابعة هندسية مجموع حدودها الثلائة الأولی یساوی ۱۳ء مجموع حدودها الثلاثة التالية لها يساوى ۳۵۱ 
» أوجد التتابعة ومجموع الحدود العشرة الأولی منها. е (счете)‏ ۲۹۵۲6 
متتابعة هندسية مجموع الأربعة حدود الأولى منها يساوى ٠٦‏ ومجموع الحدود الأربعة التالية يساوى ۱۱ 
مرة مجموع الحدود الأربعة الأولى. أوجد المتتابعة. ٭( Чо ¢ A= YE e Y=) ei (е VU Ac‏ 
إذا کان مجموع ىہ حدًا الأولى من متتابعة يعطى بالقائون : حر = ل -٣+۷/۳[‏ ۹] 

أثبت أن المتتابعة هندسية ثم أوجدها. а)‏ لاك alee ¢ AN e‏ 
عند إدخال دم من الأوساط الهندسية بین ۸۱ » چپ كان مجموع الوسطين الأولين ٦٢‏ ء ومجموع الوسطين 


و شش 


الاخیرین чє‏ » أوجد مجموع هذه الأوساط الهندسية. بت 


إذا كان مجموع التسعة حدود الاولی من متتابعة هندسية یساوی ل » ومجموع التسعة 


حدود التالية لها یساوی م » فاثبت أن : أساس التتابعة = 


بين أى المتسلسلات الهندسية الآتية يمكن جمع عدد لا نهائی من حدودها ء وأوجد هذا المجموع إن آمکن : 
MO .. + ۳ + ۲۱+ ۷ OOD‏ ۷۰ + مع + ۲۷ + .. 
دوبع + (8) 9ع ۹۱ -۸: + ۲۶ - ۱۲ + 


بين أى المتتابعات الهندسية الآنية يمكن إيجاد مجموعها إلى -ه من الحدود وأوجد هذا المجموع إن أمكن : 
YE) AO‏ لح هو ۰۱۲۰-۰۲ 
OOED = (£) ©‏ © ل و = )1 (7o x‏ 


ضع SS‏ من الكسور العشرية الدائرية الآنية على صورة کسر اعتيادى : 


ғо‏ 3 |۸6 ا 
WO‏ .. حك !| .+ 
أوجد : 

ی۔١‎ > v- > 
کر‎ 0 KAO] | этч, $a 0 


6 إذا كان الحد الأول من متتابعة هندسية عدد حدودها غير منته = ۱۸ » الحد الرابع منها = لا 

؛ فما مجموعها ؟ st‏ 
CO‏ متتابعة هندسية مجموع عدد لا نهائى من حدودها ابتداء من حدها الأول يساوى ۱۰۸ » ويزيد حدها الأول 
عن حدها الثانى بمقدار ۱۲ » أوجد المتتابعة ومجموع حدودها السبعة الأولى. 


Атту 
те бест) 


]6 أوجد المتتابعة الهندسية التى مجموع حديها الأول والثانى ٠١‏ ء ومجموع عدد غير منته من حدودها = ۲۵ 
۲ چاه 


[Г]‏ متتابعة هندسية غير منتهية » Lasa‏ الأول = مجموع الحدود التالية له إلى ما لا نهاية 
» مجموع حديها الأول والثانى = ٩‏ ء أوجد هذه المتتابعة. рете),‏ 
متتابعة هندسية حدودها موجبة وکل حد من حدودها يساوى ضعف مجموع الحدود التالية له مباشرة إلى оо‏ 


من الحدود فإذا كان حدها الثالث يساوى المعكوس الضربى لحدها الخامس فأوجد المتتابعة ومجموع الخمسة 
حدود الأولى منها. ту),‏ ۹ 


متتابعة هندسنية كل حد من حدودها یساوی V‏ أمثال مجموع الحدود ЫШ!‏ له مباشرة إلى مه 
فاذا کان حدها الثالث يساوى ‏ فأوجد التتابعة. Tara чь‏ ۰ 
| اوی K‏ ب 7 


CO)‏ إذا کان مجموع متتابعة هندسية غير منتهية 2إ ء مجموع حديها الأول والثانى یساوی ۹۰ » فأثبت 
أنه توجد متتابعتان وأوجدهما. т, о) ei (ете лос уг),‏ سی «(Eo‏ 


(E) ۵‏ متتابعة هندسية فيها : عي - كي = ٤٤‏ » حم الأولى = ۱۸۰ » آوجد التتابعة » وبين أنه يمكن 
| جمع عدد لا نهائى من حدودها وأوجد هذا المجموع. ٭(٦۹ TE e EA‏ .)۱۱۹۲۰ 


m 


| 
1 


A 


| 
1 


paie 1‏ © تطبيق | هھ مستویات‌علیا 

متتابعة هندسية حدودها موجبة » مجموع حدیها الأول والثانى يساوى ۱۰۸ ومجموع حديها الثالث والرابع 

يساوى ۱۲ أوجد التتابعة وبين أنه يمكن إيجاد مجموع عدد غير منته من حدودها وأوجد ذلك المجموع. 
ое (елет ЛА)‏ 

: +ع, ۷۰ »بے +ع = أثبت أنه‎ E: متتابعة هندسية فيها‎ (E) СА 

توجد متتابعتان » وآنه يمكن إيجاد مجموع عدد غير منته من حدود إحداهما ء وأوجد هذا المجموع بدا من 

حدها الأول. уу,‏ 

متتابعة هندسية حاصل ضرب الحدود الثلائة الأولى منها = TE‏ ومجموع حدودها الثانى والثالث والرابع V=‏ 

أثبت أنه توجد متتابعتان يمكن جمع إحداهما إلى оо‏ وأوجد هذا المجموع. “м‏ 

متتابعة هندسية غير منتهية مجموع حدودها إلى 00 يساوى ۱۸ ومجموع مربعات تلك الحدود إلى өө‏ يساوى 

۸ اوجد المتتابعة. ЕТЕЛ‏ 

إذا کان مجموع الثلاثة حدود الأولى من متتابعة هندسية ۱۶ ومجموع مربعاتھا ۸۶ أثبت أنه توجد 

متتابعتان وأنه يمكن إیجاد مجموع إحداهما إلى ما لا نهاية وأوجد هذا المجموع. оъ‏ 

: اكتشف الخطأ‎ CA 

(1) يمكن إيجاد مجموع متسلسلة هندسية Y‏ نهائية عندما تكون | د | < ۱ 

( مجموع عدد غير Gia‏ من حدود المتتابعة ٤ » ۸ У)‏ ء ...) أكبر من ضعف حدها الأول. 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


)\( متتابعة هندسية فيها الحدان الأول و الثانى عددان صحيحان موجبان مجموعهما = ۳ 
فإن :سی = 
)0+ (ب) ۸ (ج) ٦٤‏ (د) ۱۰۲۶ 
69 کان :رک چاو -۱۱ „=й‏ 
)6(1 (ب) ۸ (ج) ۱۲ (a)‏ 


....: فان‎ o= الأول = سس ومجموع حدودها‎ Lasa متتابعة هندسية لا نهائية‎ (Т) 


(1) سن > ۱۰ (ب) ۰ < سس < ۱۰ (ج) س < -۱۰ (د)-۱۰<سس< . 
©) متتابعة هندسية فيها a‏ الأولى -ح , الاولی س ‏ حب الأولى - دي الأولى = ص 
فإن : ر = 


|) цә 2 ب)‎ Zo 


> لدرس سدس وچ 
)5( متتابعة هندسية حدها الأول )1( وأساسها (ر) وعدد حدودها (نه) ومجموع حدودها (ح) فان مجموع 
مقلويات هذه الحدود = 


ح٢‎ 


ы еен væ (= 
(2) x ) с?) 


E 
үзө т 
2“ 


© متتابعة هندسية حدها الأول )8( وحدها الأخير (J)‏ وعدد حدودها (А)‏ فإن حاصل ضرب جميع حدودها 


ما 
ШШЕ “шу Ho‏ )#000 
© إذا کان :سس ї-‏ ما" + هوت = رگ орат‏ 
(1)س ص =\ (ب) سن ص = سس + ص 
(a)‏ سن + ص - ۱ (د)س = ص 


نو swil‏ 4 , گر , حيث t‏ ب فإن أساس التتابعة الهندسية = 


(2) Th FO (1) 


© مجموع التسلسلة (۱ + ۲ سن + ۲ سن" + 4ع سن" + .۰ إلى ) لکل ۰ < سن ١<‏ 


\ \ 

era Se)‏ 29 - ۔ ہے 

e = + سس فانک ل‎ ۱٩ = ۱+ کان : ل » م جذرى المعادلة 13 سس"‎ Ш) 
۳۲ (ب) ۱۶ (ج) \\ (د)‎ ۱۲ )۱( 


: :گر هو اعد وت فى متتايعة هدسية حدودها أعداد صحيحة موجبة وکان‎ а 


() مجموع العشرين حدًا الأولى من التتابعة N)‏ ۰۲۰ ۲ , 4 ۰ ۵ ۰۸۰ ۷٢٦۱ء‏ ...) هو e‏ 
)كله (ب) ۱۰۲۳ (ج) ۱۱۲۳ (د) ۲٦٢٢‏ 


| ] الربط بالأحياء : إذا تضاعفت زراعة البكتيريا كل يوم (فی أحد الأوساط الغذائية) 

» فكم يكون عدد البکتیریا بعد عشرة أيام إذا کان عددها فی الیوم الأول ۸۰۰ ۱۸۱۸۵۰۰۰ 

خزان به ۱۱۳۸ لترّا من ا ماء » يتسرب منه فى أول يوم ٦‏ لترات وفى اليوم الثانى ۱۲ لترّا وفى اليوم الثالث 
4 لتژا وهكذا فبعد کم يوم يصبح الخزان فارعًا ؟ 2ھ 
[Т] |‏ الربط بالدخل : بدأ شخص العمل فى مصنع بمرتب سنوی قدره ۷۲۰۰ جنيه على أن يحصل على علاوة 

سنویة قدرها 7 / من مرتب السنة السابقة. احسب مرتبه فى السنة السابعة » ومجموع ما يحصل عليه فى 

السنوات السبع الأولى. ۱-۰ ۰ ۳ -1 جنیەہ 


الهمعاصر (الریاضیات البحتة) + ۱۱ / ثانية ثانوی / التیرم الثانی | ۱۳۱ 


gilo mare 11‏ 5 مستوياتعليا 
ل 62 شركة لتخزین المحاصيل الزراعية لديها سبعة صوامع لتخزين القمح » تسع الصومعة الأولی ۲۷۰ ÓL‏ 
من القمح » وكل صومعة بعد ذلك تسع تلثى الكمية التى تسعها الصومعة السابقة لهاء هل يمكن للشركة أن 
تقوم بتخزين ۸۰۰ طن من القمح ؟ وما أكبر كمية تستطيع الشركة تخزينها بصوامعها مقربًا الناتج لأقرب 
طن ؟ ۰ طن» 


CO‏ الربط بالتعدين : منجم للذهب ينتج فى العام الأول ٦٢٤٤‏ كجم من الذهب » ويتناقص إنتاج النجم بمعدل 


٠١‏ / سنويًا من إنتاج السنة السابقة لها مباشرة. أوجد إنتاج المنجم فى السنة الثامنة » ثم احسب إنتاج 
النجم خلال الثمان سنوات الأولى. ۲۰۸۸ء ۲۳۹۲۰ كور 
63 الربط بالهندسة : 
يبين الشكل القابل Éta‏ متساوى الاضلاع طول 
ضلعه ٠٤‏ سم » رسم مثلث آخر نحو الداخل عن 
طريق توصيل النقاط التى تمثل منتصفات أضلاع 
المثلث الأکبر » ويتم تكرار رسم المثلثات الداخلية جر فی جح 
بنفس الطريقة فأوجد لأقرب عدد صحيح مجموع 
محیطات ال ۱۰ مثلثات الأولى فى هذا النمط. مه 
أيهما يعطى لك دخلاً أكثر على مدى Шс Yo‏ : عمل يبدأ بمرتب سنوی قدره ٠٠٠١‏ جنيه مع علاوة ثابتة 
= ۰ جنیّا أو عمل يبدا بسن الرتب الستوى مع علاوة سنوية قدرها ZY‏ من قیمة مرتب 
السنة السابقة ؟ وما الفرق بين الدخلين ؟ ۰ تاد 


يتناقص إنتاج بثر بترول سنويًا بمعدل е‏ عن إنتاج السنة السابقة له مباشرة فإذا كان إنتاج البترول فى 

السنة الأولى ۶۸۰۰۰ برميل فأوجد أقصى ما يمكن إنتاجه من هذا البثر. معدا ولا 

ГГ]‏ الربط بالفيزياء : دحرجت كرة صغيرة من الحديد على مستوى أفقى فإذا قطعت الكرة فى الدقيقة الأولى 

Да Yo‏ ثم بدأت تقطع У ٠٦‏ فقط فى كل دقيقة ЈС‏ من المسافة التى قطعتها فى الدقيقة السابقة. فأوجد 
۱۳۰ 


المسافة الكلية التى قطعتها الكرة حتى تقف. a,‏ 


كرة من الطاط تسقط من ارتفاع ٠١‏ أمتار على الأرض وترتد ШЫЛ,‏ إلى نصف الارتفاع الذى سقطت منه 
فى کل مرة ترتد فيها لأعلى » أوجد مجموع المسافات التى قطعتها الكرة حتی تسكن. адб‏ 


الوحدة الثانية 


التباديل والتوافيق 


ШЇЇ 


يمكنك حل 
مبدا العد - التبادیل оса‏ 
الدروس من خلال 
مسح QR code‏ 


التوافیق۔ الخاص بكل аъш!‏ 


7 
إذا كان عدد طرق إجراء عمل ما يساوى م , طريقة وعدد طرق إجراء عمل ثان م , طريقة وعدد طرق إجراء 
عمل ثالث مم طريقة وھکڈا 


مثال 

ИЕС с‏ ا انا 

4 

عدد طرق الدخول = ۳ طرق (يمكن الدخول من الباب رقم ١‏ أو ۲ أو ۳ أى بثلاث طرق) 
عدد طرق الخروج = ۳ طرق (يمكن الخروج من الباب رقم ١‏ أو ۲ أو ۳ أى بثلاث طرق) 
وبحسب مبدأ العد يكون 

عدد طرق إجراء عمليتى الدخول والخروج معا = عدد طرق الدخول × عدد طرق الخروج = ۳ × ۳> ۹ طرق 


ملاحظة 


... فإن : عدد طرق إجراء هذه الأعمال معا = م × مب عام + ...× م 


مبداً العد ينتج لنا عدد الطرق التى يمكن بها 30 
إجراء عمليتين أو أكثر معًا ويمكن تو 
الطرق باستخدام المخطط البيانى المقايل الذی 


يعرف باسم الشجرة البيائية уе Р‏ 0 


we 


> الدرس الأول 
للحظ أن : 


(۱ ۰ ۲) يعبر عن دخول من الباب ١‏ وخروج من الباب ٢‏ بينما )١ » Y)‏ يعبر عن دخول من الباب ٢‏ وخروج 
من الباب ۱ ولذلك ١( : ob‏ » ؟) » )١ » Y)‏ يعبران عن طريقتين مختلفتين للدخول والخروج. 


AEEY 


ند 

ق JELI‏ السابق إذا أضفنا شرطا ألا یخرج الشخص من نفس الباب الذی دخل ва‏ 

فکم یکون عدد طرق دخول وخروج هذا الشخص f‏ 

4 الیل 

عدد طرق الدخول = ۳ طرق (یمکن الدخول من الباب رقم ۱ أو ۲ أو Y‏ أى بثلاث طرق) 

(«а طرق الخروج = طريقة (یمکن الخروج من بابین فقط بعد استبعاد الباب الذى دخل‎ sse 

ویحسب Ама‏ العد یکون : 

عدد طرق إجراء عمليتى الدخول (ЖЗ‏ 
والخروج معًا = ٦ = ۲ × ٣‏ طرق 


(N) т 
ме ы والشجرة البيانية المقابلة توضح طرق الدخول والخروج.‎ 
ху 


(л) 3 
۷ 
(re) 3 
(мее) ۲ 
„2 
(er) 


مناد و6 


Ыр‏ کان لذی شخص ٤‏ بدل ٦٦‏ قمصان ۳۰ آربطة عنق. 

بكم طريقة يمكن لهذا الشخص الظهور ق زى مکون من بدلة وقمیص ورابطة عنق ؟ 
4 الحل 

عدد طرقاختیار البدلة = ؟ طرق » عدد طرق اختیار القمیص = ۰ طرق 

» عدد طرق Ады!‏ رابطة العنق = ۳ طرق. 

л‏ عدد طرق اختیار الزی  ٦× ٤‏ ×۳ 2 ۷۲ طريقة. 


| 
21 


өз 

کم عدد مكون من رقمين يمكن تكوينه من الأرقام ۲ »5 » ۵ ٠٦‏ ۸۰ إذا کان : 

N)‏ غير مسموح بتكرار أى رقم فى العدد. 

۹|۹ الل 1 

[у]‏ عدد طرق اختيار الرقم فى خانة العشرات = о‏ طرق. 
» عدد طرق اختيار الرقم فى خانة الآحاد - ٤‏ طرق. 


Ш)‏ مسموحًا بتكرار الأرقام فى العدد. 


(لاحظ استبعاد الرقم الذى تم اختياره فى خانة العشرات) 
у.‏ عدد طرق تكوين العدد = ه × ٤‏ = ۲۰ طريقة. 


عدد طرق اختيار الرقم فى خانة العشرات = о‏ طرق. 

» عدد طرق اختيار الرقم فى خانة الآحاد - ه طرق. 

(لاحظ عدم استبعاد الرقم الذى تم اختياره فى خانة العشرات) 

.'. عدد طرق تكوين العدد = ۵ × o‏ = ۲۵ طريقة. 

өз 

بكم طريقة يمكن تكوين عدد مكون من ۲ أرقام مختلفة من الأرقام [۰ )٥٣٣ ٣٣ ١‏ ؟ 

| السل 

عدد طرق اختیار الرقم فى خانة ا مثات = ۳ طرق (لاحظ استبعاد العدد صفر من خانة (эш!‏ 

» عدد طرق اختیار الرقم فی خانة العشرات = ۳ طرق (لاحظ استبعاد الرقم الختار فى خانة (эш‏ 
» عدد طرق اختیار الرقم فی خانة الآحاد = طريقة 
ناد 

کم عدد الأعداد المكون کل منها من BW‏ آرقام مختلفة من مجموعة الأرقام إ۲ ۰ ۳ {Ae Ve‏ 
بحیث يكون العدد أصغر من 1۸۰۰ 

4—14 


.”. عدد طرق تكوين العدد = ۳ × ۳ × ۲ = ۱۸ طريقة. 


لاحظ أنه لكى يكون العدد أصغر من ۸۰۰ يجب اختيار الرقم فی خانة الثات أقل من А‏ 
л‏ عدد طرق اختيار الرقم فی خانة الثات = ۲ طرق (لاحظ استبعاد الرقم ۸ من الاختیار) 
» عدد طرق اختيار الرقم فی خانة العشرات = Т‏ طرق 


(لاحظ اختيارتا رقم ۸ والرقمان الباقيان من الاختيار السابق) 
» عدد طرق اختيار الرقم فى خانة الآحاد = طريقة А‏ 


.*. عدد طرق تكوين العدد الأصغر من ۸۰۰ = ۳ × ۳ ٢×‏ = ۱۸ طريقة. 


لهذا 


> انرس عن ڑود 


فمثلا : o‏ اه = ه ١ × ۲ × ۲ × ٤٤‏ (خمسة عوامل) 
ه (al ۹۹( ۱۰ Y x Y x ۰.. x AV x AA x ۹۹ = AA)‏ 


[T]‏ أصغر عوامل w)‏ يساوى واحد وأکبرهم = نہ 
А] = .[ ]۴[‏ = \ ومن ذلك إذا کان лл]‏ = \ فان : لہ= صفر آء نہ> ١‏ 
[F]‏ يمكن كتابة مضروب العدد بدلالة مضروب عدد أقل منه أى أن : 
лә]‏ = نه إنه - ١‏ = نه (نه- ۱) أنه ٢-‏ = ... حيث Эл)‏ ص 
فمثلا £x o= f] o = ә]:‏ لد m‏ 
[E]‏ مضروب أى عدد صحیح موجب يقبل القسمة على مضروب أى عدد صحيح موجب ШЇ‏ منه 
М] еа а‏ ۱۱۶۱۲ 


و دودح = ۱۳۲ 


لد 


| أوجد بدون استخدام الآلة الحاسبة كلا مما ياق : 
А‏ لا 
IIe й-4-э1@ Je‏ 
4 الحصل 
м‏ لاد 
2 رد ود ۲ 
[۲] اه - إ٤‏ - ۲ <ه tx‏ ۲۱ - لاحك 


= )۱< ۲۷ ۳( ۷ ۱۵ =F] ١١ =| - FJ -۲[ ٠٢ = 


N و‎ ۱۰۷ [۷×۸ ۷ Al 
\ ۶۲-۰ ا‎ A ا ہے‎ 


يمكن استخدام الآلة الحاسبة فى إيجاد مضروب لد بكتابة اد ثم اضند على وو 


نه نم ری га‏ 
فمثلا : لساب اه ندند o‏ ثم 6 ثم 639 ثم (رح) فيظهر الناتع ۱۲۰ 


ө» 
= 
т=з ۷۲۰ = یہ‎ М]: آوجد قيمة نہإذا كان‎ 
a 0 
E. EF. ¥ ۱۲۱-۲ 
أنه+؟‎ +2] 
الل‎ 
۷۲۰ انه ء‎ m 
à الذ‎ га, 
معرفة العدد الذى مضروبه‎ | ۱ ۲۷ ۳۰۷ ۶۱۷ ۵*۷ T= يہ‎ л. 
۱+ ۷۲۰ نبدأ بقسمة‎ ۷۲۰ = 
ببس‎ ٦× امھ > لد‎ ٠ 
وهکذا‎ ٤ ٹم على ؟ ثم على‎ т.128... 
من‎ ١ پت | إلى أن تصل إلى العدد‎ 
жыш кеа), 
ہے‎ 3 
o × ۱ = (1-а) )١ (نم-‎ л. 
ا‎ 1= л 
(بضرب الطرفین * ؟)‎ Waza: 
рее ۲: > ۱ له [ا ی‎ ۲ л 
из او و اہ‎ deads 
1 ® \ 
= - +— 8. 
Yra) Mta] al a 
٦ ۲ ۱ 
بل --.(بالضرب»* إيه‎ 
إنه لس دلیف‎ )١ اب (نہ+٢) (نه+‎ )١ ایك (نه+‎ 
a وہ تو سے ھا سے سج یا کنات‎ 
)١+هن(‎ )٢+ہ( ا یب مسب مج‎ 
5 زع فا‎ 
وید کے‎ л وو سس جس‎ 
+ 57 یلإ ہم‎ ۱+ 
۷ x A= )۲ +a) (هم+ ؟)‎ г. (نم+۲) داه‎ (Yta) .. 
ہ+ ۲ ۸ ور کر‎ л 


Ш 


»شرس لون ШШШ‏ 


8 ترتیب رہ من الأشياء فى صف واحد 

اپ ыш „ш‏ الرابع ү‏ 
o‏ عدد طرق اختيار الشىء فى المكان الأول نہ 

)۱ عدد طرق اختيار الشىء فى المكان الثانى = (نه-‎ o 


«لاحظ أن عدد الطرق نقص بمقدار واحد بعد وضع أحد الأشياء فى المكان الأول». 


o‏ عدد طرق اختيار الشىء فى المكان الثالث = (نه- ۲) ... وهكذا 
إلى أن نصل إلى عدد طرق اختيار الشىء فى المكان النونی = ۱ 
.*. عدد طرق ترتيب لہ من الأشياء فى صف واحد 
)١ а=‏ (یہ- ۲) ١ × ۲ × ٢ × ..۰ (та)‏ = إبه 
ای أن | عدد طرق ترتيب نہ من الأشياء فى صف واحد = اله [ 
ا تريب یہ من الاشياء علی دائرة 
حيث إنه ليس للدائرة نقطة بداية أو نقطة نهاية فان الترتيب يظهر بعد وضع الشىء الأول فى أى مكان على 
الدائرة ثم : 
٭ اختيار الشىء فى المكان الثانى بطرق عددها )١ =w)‏ 
٭ اختيار الشیء فى المكان الثالث بطرق عددها (نه- (Y‏ ... وهكذا 
إلى أن نصل إلى عدد طرق اختيار الشىء فى المكان النونى وهو ١‏ 
.2 عدب طرق ترتيب ىہ من الأشياء على دائرة 
= (یہ۔- )١‏ (یہ- ۲) Acw) = ۱ × ۲۳۰۰۰ (Y-a)‏ 
ای أن | عدد طرق ترتيب ىہ من الأشياء على دائرة = Lal‏ 


الهمعاصر (الرياضيات البحت) م۱۷ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى | ۱۲۹ 


بكم طريقة يمكن بمجموعة من ٦‏ أشخاص فى حفل أن يرتبوا أنفسهم بحيث يجلسون : 
[1] فى صف واحد. [F]‏ حول مائدة مستديرة. 
الكل 
[T]‏ يمكن للأشخاص الستة أن يجلسوا فى صف بطرق ٦< = lasse‏ × ه × =٠ × ۲× ۳ × ٤‏ ۷۲۰ طريقة. 
۲ يمكن للأشخاص الستة أن يجلسوا حول مائدة مستديرة بطرق lasse‏ 
ој = ۱-[ =‏ < ه =١ × ۲× ۲× ٤×‏ ۱۲۰ طريقة. 


عند تكوين عدد مكون من رقمين مختلفین من الأرقام ۲ » ۳ ٤٤‏ » ه 
فإن عدد طرق تكوين العدد = عدد طرق اختيار الرقم فى خانة العشرات × عدد طرق اختيار الرقم فى خانة 
الآحاد = ٤‏ × ۳> ۱۲ طريقة 


A Л 7 

Ж: ят کا‎ 6 ٢ ۵ اچ ق:‎ 

| الأدادھی ]۲۳ » ot e oY e oY e bo e EY e EY ۰۲۵۰۳۸ ¢ YY ¢ Yo « YE‏ 
وهذه الأعداد تمثل کل التبديلات الممكنة للأرقام ٤ » ۳ Y‏ » ه باختیار رقمین منهم فى كل مرة وعدد эда‏ الأعداد 
(التبديلات) یرمز له بالرمز Jf‏ وتقرأ )£ لام ۲) أى أن : d‏ 4 ۱۲-۲ طريقة. 


فمثلا : 
ө‏ = حاصل ضرب ٦‏ عوامل أكبرهم ۹ وأصغرهم )١ + ٩ - ٩(‏ = £ وکل عامل ينقص بمقدار ۱ عن سابقه 
أى أن : d‏ = ۹ ۸ ×۷ ×1 ده ٤×‏ 


)۱+۷ (یہ-‎ ×... x (та (za), ٠ 


)٦ -w عوامل آکبرهم نه وأصغرهم‎ V) )٦ (نم- ۲) × ...× (یہ-‎ )١ а) 


۱۳۰ 


ШШШ odius 


РРР ТЕЧЕ 
۲۳۲۲۳۳۳۰۱ ا (ی‎ у У 


فمشلد: *ل = 7۱ ل =\ 


меа) оа ك - = اند‎ 


\ 


۱ 


sa | 3‏ ا لی 
4 الحصل 
JN‏ ع۸ × ۰۱-۷ ۱۱۰۱۲0 2۱۰ ۱۳۲۰ 


(ва) (а) ЈР | (т ۲ (۵ w ل‎ А 


[8] “۲ل а) (E-a) (Y-a)‏ ه) (یہ- V-a) )٦‏ 
9 رن = (ہ+١)‏ (م) (نہ- ۱) (نہ- ؟) )١ +a)‏ - (س +۱) )١+‏ 
= (یہ+١)‏ (نم) (نه- )١‏ (یہ- ۲) ... (лла‏ 
(+a) =‏ (یم) (а‏ (یہ- ؟) ... =w)‏ +۱) 


Фо 

إذا كان : "لر = ۰ فاوجد قيمة :ی ثم آوجد :۲ «ЧО‏ 
4 الحل 

تو کو фр‏ المتتالية التى أكبرها ۱۳ وذلك بقسمة العدد ۱۷۱٦٦‏ على ۱۳ ثم بقسمة الناتج على 
٢‏ ثم بقسمة الناتج على ١١‏ وهكذا حتى نصل إلى الواحد الصحيح. 
فنجد أن 1١ x ۱۲×۱۳ = ۱۷۱١۰‏ ۲۱۰۷ ل 


۰ + ۱۳ 
لر = ل беу.‏ 

AE ЈУНИ ۵2‏ لت وک ہی رن SEN‏ 

ماد 


إذا کان : ۲۲ *۱ل 


ут ب لے‎ 
° ؛غسا١‎ 
үү Еау] wwr wy) عن‎ tawi Aia 
- ы ×» د كلا‎ SE y 
° sowy t- wy) )۲ (۷ہ-‎ * Aaa اة‎ 
= = ۲ 5 w тж. 
۲۱۱ نمع 114 به-‎ ٠١ twi n КАБА 
Аалу ол. ویو - ۱۳ ید ے‎ 
لمح ؟ أو دم ۲۰۷ (مرفوض)‎ .٠. ۰. = )۲۷ دم‎ ۱۰( (t-a) л 


ur 
yM. =۵ ×1× ۷× ۸= لن = ل‎ 7 


> اندرس‌الاول 77 


شدي 
жщ‏ :۶۶“ ے۷۰ ء JI‏ =“ فاوجد قیمتی : م »یم 
1۹ الل 
+[ ا ЈА‏ ۱۲۷ وال Vawe‏ )\( 
=a n А У‏ 0( 
بجمع )١(‏ ء )۱۰-۲۰۰۰ а=‏ 
وبالتعويض فى (۱) : ۰ Yaw‏ 
ui‏ 
آثبت أن :”ل ху+‏ لیے ھا یس 


4 الحل И a‏ 
)2 ۱ ۳ 
| نس از من оса!‏ وتياك 


تم +۱ + له 


بوسح سر له -( 
L-a]‏ (نہ- م +۱) Laal‏ (ہ- ص +۱) الع - ۶ 
(م+ ۱ لے _ الد (у‏ 
ای +۱ ]-/+\ 
تاو آله +۱ _ Staj‏ 0 
L-tal 3‏ ]-/+\ 
من (۱) » (۲) ينتج أن : لر + ملس ۳۱لاس 
Фо‏ 
أوجد أقل قيمة للعدد دم تحقق اطتباینة :“لپ > "لب 
Jid‏ 
al al ж... >‏ 
A‏ ۱ 
үй”:‏ لپ ہش №( 
i-a] л‏ > ايه-۷ (نه- )٦‏ یه -۷ > إنه -۷ 


NEA 
0۳۰ 


| 
21 


1. ۱۰۰۰۸ 30 л. ۷ > л 
۸ أقل قيمة للعدد نہ تحقق المتباينة ھی دم‎ .. 

مثاں 6 

من مجموعة الأرقام ٠١ oe ۶۰۳ ۶ ۲ V}‏ ۰ ۷) أوجد: 

(1] کم عددًا مكونًا من ٤‏ آرقام مختلفة يمكن تکوینه. 

(۲]کم عددًا مكوئًا من ۷ أرقام مختلفة يمكن تکوینه. 

کم عددًا رقم آحاده É‏ ویتکون من خمسة آرقام مختلفة يمكن تکوینه. 
aS [E]‏ عددًا فرديًا مکون من ۷ آرقام مختلفة يمكن تکوینه. 

[9] کم ae‏ أكبر من ٠٠٤‏ ویتکون من ۳ آرقام مختلفة يمكن تکوینه. 


4 الحل 
بفرض أن : سدع (۱ ۲۲ ۳۲ {Veve oe ٤۲‏ بم(س) < ۷ 


عدد الاعداد = ال , = ۷× »اه Л ۸۶۰ = ٤٤‏ 


اعدد الاعداد > " ل = إلا = ٦×۷‏ × ہ е ۵۰6۰ =١ × ۲ ۷ ۲ × ٤×‏ 


* رقم الاحاد = ٤‏ 
у.‏ عدد طرق اختیار رقم الآحاد = ۱ طريقة 

ویتبقی ٦‏ عناصر (أرقام) نختار منهم ٤‏ أرقام لتکوین باقی العدد 

. عدد الاعداد = ١‏ × ل =۱ ×1 ۵ ٤×‏ ۷ ۳ 2 ۳۷۰ عددًاء 

لکی یکون العدد فرديًا يجب أن یکون رقم آحاده Dae‏ فردیّا أى من الأرقام ١‏ » ۳ء ۵ » ۷ 
.. عدد طرق اختيار رقم الآحاد = JÉ‏ = ۶ طرق 

ویتبقی Ш‏ من عناصر سہ٦‏ أرقام نختار منهم ٦‏ أرقام لتکوین باقی العدد 


зе ۲۸۸۰ 1 × ۲× ۳ ٣× أل 4 ×1 اه‎ ٤ = عدد الاعداد‎ л 
أى من‎ ٤ يجب أن یکون الرقم الختار فى خانة الثات آکبر من أو یساوی‎ ٠٠٤ لکی یکون العدد أكبر من‎ ]8[ 
۷ ۰۰ ۵ ۰ ٤ الأرقام‎ 
طرق‎ ٤ = عدد طرق اختيار رقم المئات = ل,‎ л 
آرقام نختار منهم رقمین بخانتی الآحاد والعشرات‎ ١ ویتبقی لنا من عناصر سد‎ 


е ۱۲۰ < كاه‎ 1× ٤= الاعداد = ۶ × ل,‎ sse 2. 


۱۳۶ 


C‏ من أسئلة الكتاب المدرسی 


mass _‏ هتطبيق ث مستویات علیا 


© اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
=Il+ J++ 8۵ ©‏ 
)1(1 )4 (ج) ٩‏ (د) ۱۰ 
© ال + ال یرت 
мч)‏ (ب) ۲۵ (ج) ۹٦‏ (ہ) ۱۸۸ 
© إذا کان : چ Szal‏ فإن: آله-۲ = Ка‏ 
ө)‏ (ب) ۲ (ج) ۱ (د) صفر 
() 22 - 0 
)۱ (ب) ابد ۳ TA‏ 
)0( "ل, يمكن أن تساوی 
)1( ۱۰ (د) ۲۰ 
© ا إذا کان : " لر 
o(s) ө)‏ 
Ша ©‏ کان : لے = ۱۲۰ فان ہے ... 
300 (ب) ٥‏ (ج) £ (د) ۲ 
(A)‏ مجموعة Jall‏ فى ع للمعادلة : اس = ١‏ هی 
)(}{ (ب) 1-3 D-o‏ 
© إذا كان : ۱۰ ٢|‏ به - ۲ = ۲٤١‏ فان : لہ= ۰ 
ө)‏ (ب) ۲ (د) о‏ 
(ب)۱ (ج)۲ (د) ۲ 
(ب) ٠-۷‏ (ج)۷-/ V-A)‏ 


69 إذا کان ot Л:‏ فاإن:ایف+ 


= 
(i)‏ (ب) ۲۶ (ج) ۱۲۰ (a)‏ ۷۲۰ 
9 إا کان: | نہک ۰٠۲١‏ فان :لہ کا 
(د) ۷۲۰ 
(د) ۱۳۲ 
w(i)‏ (ب) نه + ١‏ (جاله+۲ , (د) م۱ 
© 62 عدد الأزواج المرتبة (1 »س) التی يمكن تكوينها من عناصر الجموعة ÈY » ۲۰ ١[‏ حيث ۱ب 
۲)٦)‏ (ب) Wa) ٣‏ (ہ)۹ 
@ عدد طرق ترتيب o‏ أشخاص فى دائرة يساوى сан,‏ 
vG)‏ )=( (ج) ۲۶ (د) ۱۲۰ 
СА 00)‏ عدد طرق جلوس ٤‏ طلاب على أربعة مقاعد فى صف يساوى 
)1(1 (ب)٤ ٤+‏ (ج) £x t‏ (د) 6 \x xx‏ 
)8( عدد طرق اختيار وجبة ومشروب من قائمة بها ٥‏ وجبات و ٤‏ مشروبات ھی ج 
(۹)1 (ب) ۲۰ )>( чә) o‏ 
)0( يحتوى رف أحد الکتبات على ٤‏ كتب مختلفة للكيمياء و ۳ كتب مختلفة للتاریخ وكتابين مختلفين للشعر 
فبكم طريقة يمكن أختيار كتاب من كل مادة ؟ 
(1) ۶ +۲ +۲ (ب) ٤‏ × ۳ ۲ (ج) ۱+۱+۱ (د) ۱×۱×۱ 


((۲) إذا آراد رجل شراء سيارة من بين الودیلات [أوبل - کیا - هوندا] وآراد أن یختار من بين الألوان 
[أبيض » آسود » فضی » أحمر] بكم طريقة يمكن ушы!‏ السیارة ؟ 


)۷(1 (ب) ۱۲ (ج) ۱۶ ч)‏ 
зе 9‏ الأعداد التى كل منها مکون من B‏ أرقام مختلفة من الأرقام ۱ » ۳ ۵ » 1 هو ............. 
)۹(1 (ب) ۱۲ (ج) ۲۶ (د) 34 
© © لجنة مؤلفة من ۱۲ عضوًا » بكم طريقة يمكن اختيار رئيس ونائب لهذه اللجنة ؟ 
(i)‏ (ب) ۲۲ ) (د) ۱۳۲ 
СП GA)‏ عدد طرق ترتيب حروف كلمة مصنع يساوى ... 
ИШ‏ (ب) ۹ (ج) ۱۰ (د) ۲۶ 


۳ 


سس قوج 


)09( عدد الأعداد المكونة من رقمين مختلفين مأخوذة من مجموعة الأرقام ٠٢ ٣٢ ор‏ » ؟] يساوى ....... 


٣٤٢٣ (د)‎ ٣×٣ (ج)‎ Yx ۶ (ب)‎ тхт(ї) 
يساوى آذ‎ ]7 ٤ e Y » عدد الاعداد الفردية المكونة من ثلاثة أرقام مختلفة مأخوذة من الأرقام إ۲‎ G) 
٢×٣×۱ (د)‎ ٢×٢ × ۶ (ج)‎ ۳۷۲ (у  Үх\хА(ї) 


CO )۲۷(‏ عدد طرق تكوين عدد أولى مکون من ٣‏ أرقام مختلفة من مجموعة الأرقام ٠٤٣‏ » ۵ 


)1(1 (ب) ٣‏ )>( ۱ (د) صفر 
sse GÀ)‏ طرق تكوين العدد ۱۶۵۳ من الأعداد ٤ » ۲ » ١‏ » ۵ هو ....... 
(۲۶)1 (ب) ۱۱ (ج)١‏ (د) صفر 
sse (GA)‏ طرق تكوين عدد مكون من ٣‏ أرقام من بين ٦‏ أرقام غير صفرية هو سیسات 
xox (i)‏ (پ) ٩‏ + و ٤+‏ (ج) ٩‏ ×1 ×1 (د) ۳ ۲ ۱*۷ 
(F)‏ کم عدد زوجى مكون من أربعة آرقام مختلفة يمكن تكوينه من مجموعة الارقام "оёте ١‏ 
tY (1)‏ (ب) W) ۱۲ (a) ٦۰‏ 
(7) کم عدد مکون من ۲ أرقام مختلفة يمكن تكوينه من مجموعة الأرقام إ۲ ٤‏ ۷ ويكون أصغر 
Seg‏ 
)1(1 (ب) ۸ (ج) ۱۲ (د) ۲۶ 
) عدد طرق الإجابة عن ٠١‏ أسئلة من نوع الصواب والخطأ يساوى Аннан‏ 
aJo)‏ (ب) ۱۰ (ج) ۲۲ (ہ) ۲۱۰ 
9 عدد كل الأعداد المكونة من ٥‏ أرقام باستخدام ۰ ٣٤٤ » ۲۰ ۱ ٣‏ يساوى 
хо. (0)‏ (ب) ٩٩‏ )>( ۱۲۰ 500 
)0( عدد طرق تكوين عدد مكون من أربعة أرقام مختلفة من الأرقام إ۲ 6 ۲ ۰ بحيث يكون رقم 
العشرات базу‏ هو ... 
\o (1)‏ (ب) ۲۶ (ج) ۱۳ A(s)‏ 
-do‏ 
١ (3) /(#) Y-y (1)‏ 
9 إذا کان =J‏ 
)۰(1 (ج) ۷ (د) ۲ 


الهمعاصر (الرياضيات (бый‏ ۱۸۶ / ثانية ثانوى / التيرم الثاني 


тазе 23‏ تطبیق d‏ مستویات علیا 
9 لع إذا کان : Aat s‏ فان : به- تسم 


(ч °(1)‏ (ج) ۲۹ (د) ۲۰ 
© إذا كان : ابم == ۱۲۰ » л=м]‏ فان : لر = РРР‏ 
үү. (1)‏ (ب) (a) ٤× ٥×٦‏ ۳ * ۶ كاه (د) «٩۱‏ و 


9 إذا کان فد Јр äl‏ = 


т-а 
۳۴ (ب) ۲۸ (ج) ۰1 (د)‎ AG) 


© ذا کان : نہ |۲ e E‏ 


o (د)‎ t (a) ۲,۵ (ب)‎ ۲)٢) 
.... ”لے فإن : سن + ص يمكن أن يساوى‎ > ٦× ۷ × ۸: إذا کان‎ © 

(۳۰)۱ (ب) ۱۸ (د) ۱۱ 
ہرد ان :له لع ۾ فان : له 

(۳)۱ (ب) o‏ (ج) ۷ (د) ٩‏ 
EF)‏ مجموعة حل المعادلة iw = ١ - лә]:‏ ص هى j‏ 

20 )ب( [۱] (ج) [۱۰۰] о)‏ (۲۰۱] 
ااا ا )×( 

ayi)‏ (ب) اند (ج) ىہ انه ۲)٢(‏ انه 
E)‏ كانت : سس - o}‏ سن 3 ط ۱ < س < ہ] 

وكانت : ص- - V}‏ »س) :۱ » ب 3 سہ +٠۰‏ فإن عدد palie‏ ص-.... 

)۷۷ (ب) ۱۰ (ج) ۲۰ (د) Yo‏ 
АЙ(Ү + ۳+ ©‏ = 

w(i)‏ (ب) ١+۸‏ (ج) له +۲ (د) نہ (ه+۲) 
9 إذا كان :بها + ۹ رہہ ү.‏ الد 

t+) (ج) المخز‎ Ital (ب)‎ Ү+ө(1) 
سم‎ РИ ۳ = : مجموعة حل المعادلة‎ (EÀ) 

141) {ү} جا‎ o {o} (i) 


٠> (w Y) × ۰۰ × (Y +a) (Y +a) O +4) © 
do لامحد‎ )( 
۱.۰۰ «лға ا‎ ۱۰۰ >а]: إذا کان‎ (5) 


)1( (ب) ٥‏ 
)0 کان б ae ај:‏ فان : لم- eê‏ 
(1) صفر ч)‏ (ج) ۲ 
)٤- '( )١- а (8)‏ =- 
Сй)‏ سرت 
@ )21( )21( 
)< (ج) > 
69 إذا كان : “ل, J=‏ 
(۲۰)۱ (ب) ٩‏ 
69 إذا كان :۲ “لع لب 
(1) ۶ (ب) e‏ 
69 إذا کان : الا = "لی فان :سس = سس هی 
КА‏ (ب) ۷ فقط. (a)‏ ۱ أ» صفر 
@ إذا کان ۱١۹| әј:‏ إیہ فان :نہ< 25 БИЯК‏ 
(۱) :۱ (ب) ۱۱ (ج) ۱۲ 
GÀ)‏ العامل المشترك الأكبر للأعداد : أنه » ابه ١+‏ ء یه +1 هو = عدن 
alo)‏ (ب) امعد (ج)لہ 
(Ж)‏ المضاعف المشترك الأصغر للاعداد ај:‏ إنه ١+‏ » إنه +1 هو نی ا 
ao)‏ (ب) امعد v(a)‏ 
)3% کان : ؟ »س عددین متتالیین حيث ! > فان : ١س‏ - ... 
()!ل, (ب) “لم чө‏ 
Ш 0)‏ کان : ١١|‏ = ۲ ' اس حيث ب لا تقبل القسمة على ۲ قإن : ۲ سس 
)۸ (ب) ٩‏ (ج) ۱۰ 


© إذا كانت : ۰ < 0 < ۳۱۰ فإن مجموعة حل العادلة BL)‏ = ۱ هی 


TM » (صفر‎ (i) 
]۳۲۷۰ (ج) [صفر » ۹۰ء‎ 


1۳۲۷۰۰ °} (ب)‎ 
ВТО) 


(د) بم+ ۲ 


(د )+۲ 


ا 


dpo таре 2}‏ ہر 


۱ т 


90 ۷۲۰ =] © 

W= هج ال‎ at= JO 

© وع ٣ں‏ + ”ل + “ل = له ۱۲۰2 

=u 0۵ )©‏ ج سخ ۔ , 
ај‏ 

آوجد مجموعة حل كل من ا معادلات الآتية : 

© اله- و ٠١‏ مزه ۰ ت ہس - ۰ 

۲ ابه‎ ٠١ - ان‎ © {hp ۲+ إن = يه‎ × O] 

أجب عن الأسئلة الآتية : 

© 0 إذا کان :“ل , = ۱٤‏ × “لہ فاوجد قيمة :نہ 

© 62 إذا کان : ' لر ؟ × لں۔, فاوجد قيمة : ی 


پض: “۱۶ل ٢١۶‏ :۱۲ فاوجد قیمة : لله - ۲ 
vor,‏ ۳ 
©)إذا كان لیر ٥:۳ = J‏ فماقيمة :رہ 
©)إذا كان J”:‏ ۱۰۸۰۰ ای = ٠٠٤١‏ فأوجد قيمة :لم » م 
بجوي 
ثم أوجد قيمة : 7 لایر 
(5) إذا كان العامل الاوسط فى مفكوك “ل , یساوی ۱۵ فاوجد قيمة ло:‏ 


الگا ابت آن: 


© إذا ان سن 


yw 


tw Ita) 2 ۱+ أنه‎ 
тү 1 У ات‎ ЕУ? 
و و‎ A BA a aA 
| ош J” J” 
2 لاس درگ‎ × )١ لب (نه+‎ ۵ 


© لاس 
آوجد قيمة دم إذا كان : 


1 لطبك 


ار له ومن ذلك استنتج قيمة : ۳ ل., : "لبم 


۱۲ لمخذ__ك__‎ А! 
£ Yta Yta 


Ч\н 
{Ap 


һу, 


> الدرس الأول = 


© أوجد: 
)\( عدد الطرق المختلفة لجلوس ٥‏ طلاب على ۷ مقاعد فی صف واحد. میٹ 
)0( عدد طرق ترتيب ٩‏ أشخاص حول مائدة على شكل دائرة. фы»‏ 
F)‏ عدد طرق اختيار رئيس ونائب رئيس وسكرتير من لجنة مكونة من عشرة أشخاص. к,‏ 
©) بكم طريقة يمكن لحسام أن يتناول وجبة быш,‏ من ثلاث وجبات (كفتة - فراخ - سمك) ومشروبين 
(عصير - مياه غازية) (مثل ذلك بمخطط الشجرة البيانية). “© 
© كم يبلغ عدد الترتيبات التی يمكن أن يتشكل كل منها من خمسة حروف مختلفة من الأبجدية العربية. 
AVATI‏ 
© بكم طريقة يمكن تکوین е‏ مكوًا من ثلاثة أرقام بحيث يكون رقم الآحاد من العناصر إ۲ ۷۰] 
ورقم العشرات من العناصر إ۲ ۰ {A ۰ ٤‏ ورقم ا مثات من العناصر [۱ ۰ э, {o‏ 
O)‏ كم عددًا مكونًا من رقمین مختلفین یمکن تکوینه من الارقام ۱ » ۲ » ۳ » 4 1۰ 
© کم зе‏ الأعداد المكونة من ثلاثة أرقام مأخوذة من العناصر “чу, ٠ ۰ Ye Y}‏ 
© كم عددًا مكونًا من رقمين يمكن تكوينه من الأرقام ١٤‏ ۲ 2 ۲ » 4 5%« 


۰4۸۰ . ۰ ٠ [ أرقام مختلفة من الارقام‎ Y بكم طريقة یمکن تکوین عدد مکون من‎ (C) 
مكونًا من ۲ أرقام مختلفة يمكن تکوینه من مجموعة الارقام‎ asi کم عددا‎ 9 


ovis {VcoctereY} 
۹۷" "٤ ۲( بكم طريقة يمكن تکوین عدد مكون من أربعة أرقام مختلفة من الأرقام‎ (ү) 
“ч . بحيث يكون رقم العشرات زوجيًا‎ 


بكم طريقة يمكن تکوین оде‏ من الأرقام ‏ » ۶ ۵۰ ۲۹۰۸۰۷۰۰ 

©) إذا کان كل عدد یتالف من ۳ أرقام مختلفة. Nes‏ 
© إذا کان کل عدد یتالف من الأرقام جميعًا دون تكرار لأى رقم منها. 
© إذا كان كل عدد يتألف من ٥‏ أرقام مختلفة ويقبل القسمة على Y‏ 
© إذا کان كل عدد یتالف من ٤‏ أرقام مختلفة ورقم V salai‏ یں 


© إذا کان كل عدد یتالف من ٤‏ أرقام مختلفة ويكون أصغر من «ту.» ٠٠٦٠٦‏ 


2 إذا كانت : س<- }۲ 1٩۰۷۰۵۰۳‏ 
)\( كم عددًا مكوئًا من رقمين مختلفین يمكن تکوینه من هذه الأرقام ؟ وف 
© کم عددًا مكونًا من رقمین يمكن تکوینه من هذه الأرقام ؟ 


d dybio тазе 2‏ مستویات علیا 

© کم عددًا مكونًا من ثلاثة أرقام مختلفة يمكن تكوينه من هذه الأرقام ؟ 

© كم уб» е‏ من ثلاثة أرقام مختلفة وأصغر من ٠٠٥‏ يمكن تكوينه من هذه الأرقام ؟ 
© كم عددًا مكونًا من أربعة آرقام مختلفة ورقم آحاده ۲ يمكن تكوينه من هذه الأرقام ؟ 


шш)‏ مسا حا ۲یو :ھا ۰و] أوجد: 
ال 


)0( عدد طرق اختيار حرفین مختلفین مع مراعاة الترتيب. 


إذا كانت : سح اس : سس عدد طبیعی 6 ١‏ < س < 117 
»ص - [(1 »س) حيث ! ,اب 3 س , !عجوب 


فأوجد эде‏ عناصر كل من :س- ء ص 


إذا كان ЈР:‏ ۰۰4 ا ال = ۱۲۰ فاوجد قيمة: “ال 


إذا كان : “ل , > ”لي فاوجد أقل قيمة للعدد : له تحقق هذه المتباينة. 

إذا كان : ۲+ ل, = ۸٤٤‏ ء |! - سب ٦<‏ فأوجد قيمة كل من :۱ »- e‏ |۲۲ - ۵ب 
إذا کان : لر = ۲۵۲۰ »| / = ۱۲۰ فأوجد قيمة : |۴ / ٢-‏ یہ 

آثبت أن : 


اب۲۸ ل٤‏ (۱ xox Tx‏ ...عونا 
A‏ ( 


9 © 


(Mx... xox Fx) т 
)) مت‎ ۲( x... x ۵ ×× x۱) یه < ۲۲ مہ‎ © 


آثبت أن : ы _ а] + al‏ 
لك اه ۔ے اد الہ ١+/-‏ ای (یہ۔ی ١+‏ 


حل I5‏ من المعادلات الآتية : 

س٤۲‎ JO 

© لے -س ال ۹ 

© اسا × ٠١ =й”‏ اسا 

© اس +2۲ ۱۸۲ × ل اس - ۱۱ 

أوجد مجموعة حل المعادلة : ۲۰ × * لپ = ۳ * ل , إذا كانت : سن 3 ط 
Т‏ 


۱ 


> دريس ون قوج 
مسائل تقيس مهارات التفكير 
م اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
© |ذا کان : î"‏ »۳۰ الم فى تتابع حسابی فان : لم+ یه - ۲ = 


30 (ب) ٥‏ (چ) ۱۲ (د) ۳۱ 
(۲) عدد حلول المعادلة : سس = اس فی ص-یساوی .... 

(1) صفر (ب) ۱ )3( عدد لانهائى. 
© إذا كان : إن یقبل القسمة على كل من ۷ » ۱۳ فإن 

(1) م2 ۷ (ب) نهد ۱۰ (ج) ۷ < 22 ۱۳ (د) نہک ۱۳ 
© إذا كان رقم الآحاد فی یہ لا يساوى الصفر فان : 

t <w (i)‏ (ب) o >w‏ )یم > ٩‏ (د) له عدد فردی: 
© إذا کان : у=д] ‹ wad]‏ فان : ی +یر< 

٤٤١١٢٤ (ج) ۳۰۱۲ (ہ)‎ ١ (ب) صفر أ»‎ (i) 
إذا كانت آطوال أضلاع مثلث ھی + لد » ای-٢ » [؟ - ىہ من السنتيمترات‎ O 

فإن القيمة العددية لمساحة المثلث = مص چیه 

W wh Ы 90 To 
ды على ۷ يكون الباقی‎ )٠٠١| + ... + 4| + М) عند قسمة‎ © 

W) o (>) ۲ (ب)‎ ы] 


© إذا کان а]:‏ » ؟ w)‏ » ابه + ١‏ فی تتابع هندسى فإن : 
(1) أنه ٠٤‏ یه » ابه +۱ فى تتابع هندسى. 
(ب) انم » ؛ л]‏ » یہ ١+‏ فى تتابع حسابى. 
(ج) إن » м] о‏ » إنه +۱ فى تتابع هندسى. 
(د) o » wl‏ إن ء إنه + ١‏ فى تتابع حسابى. 
© رقم الآحاد فى العدد : ل + ١|‏ + إ٢‏ + [؟ + ... + |1۰۲۲ هو .... 
(1) صفر (ب) ч) Wa) ٤‏ 
(:1) إذا کان ! عدد طبیعی بحيث س = إ١‏ + |! +۱ + |! +1 فإن العدد الصحيح ب الذی يحقق أن 


(1) عدد زوجی دائمًا. (ب) عدد فردی دائمًا. 
(ج) عدد آولی. )3( sse‏ مربع کامل. 


@ أحد محلات الآيس كريم ثلاثة أحجام وخمس نكهات‎ зь C 
ӯ g (صغير » متوسط » كبير) (فراولة » مانجو » ليمون » حليب » شيكولاتة)‎ 
كم عدد الاختيارات المتاحة لشراء واحد من هذه الأحجام ا‎ 
بإحدى هذه النكهات ؟‎ 

إذا طلب منك عمل رقم سرى لإحدى الخزن مكون من ٤‏ أرقام ليس من بينهم الصفر 
فأوجد عدد الطرق التی يمكن بها تكوين هذا الرقم السرى. «мм,‏ 
9 رقم تليفون يتكون من ۸ منازل | -- | .| .| -- | .. ...| ح | А‏ يجب أن تكون أحد 
الأرقام ۳ » ؛ ۰ ه ۸۰ بينما باقى المنازل تتألف من أى رقم دون قيد. 
كم عدد أرقام التليفونات المختلفة التاحة ؟ 


CO‏ إذا علمت أن مجموعة أرقام شبكات المحمول فى إحدى الدول تتكون من إحدى عشر رقم » فإذا كان 
الرقم (۰۲۵) ثابت من اليسار. 

أوجد أكبر عدد من الخطوط يمكن أن تتحملها شبكات هذا المحمول. جم سيا 
3 تبدأ لوحات ترخيص السیارات فى إحدى المحافظات بثلاثة من الحروف الأبجدية يتبعها ثلاثة أرقام 
غير الصفر. كم عدد اللوحات التى يمكن الحصول عليها ؟ بفرض أنه لا يوجد تكرار لأى من الحروف أو 
الأرقام فى أى من لوحات التراخیص ؟ ۰ء 


٤٤ 


شخص لديه خمس شقق مرقمة من ١‏ إلى о‏ أراد أن يعرض شقتين منهم للبیع فبكم طريقة يعكن اختيار الشقتین ؟ 
للإجابة عن هذا السؤال نلاحظ ما يلى 

ه اختیار الشقتين ۱ » ؛ مثلا هو نفسه اختيار الشقتین ١ » ٤‏ أى أنه ليس هناك أهمية للترتيب ولذلك نختار 
صیفة المجموعات (؛ » ]١‏ للتعبير عن هذا الاختیار وليس الأزواج العرتبة. 

ө‏ استخدام التبادیل يتم فى حالة أن يكون هناك أهمية للترتيب فى الاختيار ولذا فالتباديل لا تصلح فى الحالة السابقة. 
لذلك توجد هناك صيغة رياضية تعبر عن الحالة السابقة تسمى التوافيق. 

التوفيق 

هو كل مجموعة يمكن تكوينها من مجموعة من الأشياء باخذ بعضها أو كلها بصرف النظر عن ترتیبها, 


وفى المثال السابق فإن طرق اختيار الشقتين (التوفيقات الممكنة) هی : ١[ e т ١[‏ » ؟] ؛ ١[‏ ۰14۰ 
{Ye Y}e 1‏ ور بر یو ڈرو اللي رر شر لا 


o‏ يرمز لعدد التوفيقات السابقة بالرمز “حه «وتقرأ 


قاف ۰۲ أو بالرمز )5( وتقرأ ٥‏ فوق ۲ 

وتستخدم للتعبير عن عدد جميع المجموعات الجزئية المكونة من عنصرين والتى يمكن تكوينها من مجموعة 
تعتوی خنسة عناصر. 

يصفة عامة 55 

“فهر هو عدد التوافيق المكون كل منها من ى من الأشياء المختارة ما من بين له من العناصر حيث 


| >/>.) 
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ات ا سے 
إذا كانت : س-- إ۲ ۷۰۰۰ء ÈA‏ حيث sse‏ عناصر س-- ٤‏ فیکون : 
[1] جميع المجموعات الجزئية من س- هى : 
+ المجموعة الخالية : «©» وعددها = ١‏ 
٭ المجموعات الأحادية العتصر : (۳) ء {е}‏ » [۷] ء }4{ وعددها = 4 
٭ المجموعات الثنائية العناصر {о Y}:‏ » 51 ۷۰ ء }۲ {V« o} ۰1٩۰‏ 
л ٦-اھدنعو‎ ٩۰۷۰ ۰‏ = 
ж‏ المجموعات الثلاثية العناصر : (۳ , ه » 1۷ » (۳ ۰۰ 1٩۰‏ 
۷۰ ۰۰۰ وعددها =£ 


١× مم‎ ١> وعددها‎ A e Ve ۵ ء‎ Y}: المجموعات الرباعية العناصر‎ ж 
٩۲ - ٦٦١< ١ + + ٦+ ٤ + ١ = عدد جميع المجموعات الجزئية‎ .. 


iy- 0 0 ٤ 0 б. 
رو + أو رر + اې + ایم د۲‎ 


5 ۹ ۳5۲۲۳ ۲7 
وبصفة عامة | “ف + و ہی + + 
لاحظ آنه : 


إذا كانت : سح تحتوی على له عنصر فإن عدد جمیع الجموعات الجزئية منها = My‏ 


[F]‏ جمیع الأعداد ذات الرقمین التی یمکن تکوینها 


من عناصر س- هی 
av Jao | ve [Гат | vr‏ فى التوافیق تعتبر الاختیار (۳ 6 ] هو نفس 
ох | ۰۷ | ra | rv (то‏ ۷۹ الاختیار [ه » {Y‏ لاننا لا نراعى الترتيب داخل 


المجموعة Ll‏ فى التباديل نعتبر التبديل әт‏ يختلف 


» عددهم = JÉ‏ = ۱۲ 
عن ۲۵ إذ أن كلا منهما يعطى عددًا مخالقًا للآخر. 


أما جميع المجموعات الجزئية الثنائية العنصر 


التی يمكن تكوينها من عناصر س ھی 
[е {veo} {te} den]‏ 
عددهم = اف ٦-‏ ,2 عدد المجموعات الجزئية الثنائية × ۲ = عدد الأعداد ذات الرقمين. 


1 е 
اعد لا گل “مي تيك وبال يعكن إثبات ان ایم = الد‎ 


ШШШ ашшы 
قوانين التوافیق‎ 
: ٭ إذا كان : نم » ی 3 ط › ہر < مه‌فان‎ 


ی لم ۴ 
ШЕ -‏ ا 


سی لہ aast‏ 
u [®‏ = "فا «قانون التبسيط» 


لار ون دس 
(F)‏ التبديل يكون «بدون تكرار» و «یراعی الترتيب» أما التوفیق يكون «بدون تكرار» و «لا يراعى الترتيب». 
2 لكتابة رمن التوافيق „(су‏ الحاسبة تضغط على المفاتيح T‏ من اليسار чей‏ 


يستخدم قانون التبسيط لتبسيط التوافقات العددية إذا كانت : م < ده 


.ی 3ط »ی < بہ لذك لا معنى للحديث عن "ایی » "قو » هت . 


оз 
باستخدام الحاسبة أوجد قيمة : "فم + “فم - "و‎ 
ب‎ 
بالضغط على المفاتيح التالية بالتتابع من اليسار إلى اليمين.‎ 
وده ںہو 90736 ج نو ذف‎ 
Naun- يظهر على الشاشة 16 افم + یں‎ 


ما 


Р PEN он 
إذا کان : "فى = اک اوجد قيمة : “کی‎ 


۷ 


| 
21 


ادق 

إذا کان : “میں ہے = فا ر , آوجد قيمة :ی 

оа 

\ a Жы 

مدیدن 

٠.‏ ع +۲۹ م +۱ ومنها ۲ ی =۸ ی نٹ 


أبعي + ۳+۹ م +۱۸۶۱ ومنها ٤‏ ی =۸ Yaga‏ 
ө‏ 
5 1 1 
إذا كان :فی , , = ف ر _ں أوجد قيمة : ر 
0—14 
و ا л E‏ مي + 0 <۲ ني - ۱۰ 
ومنھا ‏ = ۱۵ (مرفوض) [لأنه يجب أن يكون م + ه >\\[ 
أبعي + ه یہ ۱۱-۱۰ ومتها لاي vaga 5١2‏ 


=a. 
тг ٤٥ = عل آفر: .۰ ی‎ 
=a. ۹×۱۰ = ۹۰ = )١ ل(‎ л 
өз 
إذا کان : “في = ۲۵ أوجد قيمة : رہ‎ 
۹الصل‎ 
песне. 39 


ے لہ( لہ \( л)‏ ؟) = ۴۵ × 1= 1×۷ ×۵ ٠یہ۷‏ 


> درس الثانی 177777 


إذا كان : لار = Vr.‏ کار = ۰ أوجد قيمة كل من : دم » مم 


ثم أوجد قيمة كل من :۳ "على ۳ تکوس 
4 سے 
VY. J”‏ 
سی ا للع شلد 
ال ۳ 
n.‏ اف 2۱*۲۳۱ [۲ төл,‏ 
М.Ј" А‏ ے (уа) )١ ал)‏ = ۸×۹×۱۰ 
٠ ۱۰ swn‏ وسی = 
ی ر = یې = یې غير معرف [لأنه ابد أن يكون لہ > ى ] 
ө‏ 
а‏ 
إذا کان ә”:‏ > ”وم أثبت أن а:‏ تكون أكبر من ٩‏ 
| ایا 
ابه м‏ 
A "РИН",‏ 
پ "80" دس سی 
= اع ہے пазе у а]‏ 
eza] (6-а) ` ozio‏ ا 
لے له >6 л.‏ یہ> ٩‏ 
Qui‏ 
سب 


بكم طريقة يمكن اختیار لجنة من о‏ آشخاص من بین ۱۳ شخصًا ؟ 


4—1 4 


لا یهمنا ترتیب الاشخاص فی اللجنة التی نختارها 
لذلك فإن هذه اللجان هی توفیقات. 


ا ی 
عدد الطرق = ۱۳ فه, = ۱۲۸۷ طريقة. 


Quie 
: طالبات بكم طريقة يمكن تكوين مجموعة‎ ۸۰ ФЬ ۱۷ لدینا‎ 
مكونة من ۳ طلاب أو طالبتين.‎ [F] مكونة من ۳ طلاب وطالبتين.‎ ]1[ 


7 | 
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9—14 

عدد طرق اختيار ۳ طلاب من بين ۱۲ ФШ‏ = "ی = ۲۲۰ طريقة. 
» عدد طرق اختيار طالبتين من بين ۸ طاليات = ی = ۲۸ طريقة. 
е)‏ طرق اختيار ٣‏ طلاب (3) жый‏ 


= ۲۲۰ ۲۸ = 1۱۲۰ طريقة. 


ن اختیارین بحرف «و» 


عدد طرق اختیار ۳ طلاب (Ж)‏ طالبتين إننا نضرب ناتجی الاختيارين. 
من رق ١‏ + إذا كان الرب تيازين بحرف «أو» 
فإننا نجمع ناتجى الاختيارين. 


= ۲۲۰ +۲۸ = ۲:۸ طريقة. 
фә‏ 

۰ أساتذة يراد ترشیح Y‏ منهم للسفر لحضور مؤمر علمى فى أمريكا و۲ آغرین منهم لحضور مؤھر آخر يعقد فى 
نفس الوقت فى إنجلترا ء بكم طريقة يمكن اختيار البعثتين ؟ 

4—14 

البعثة المسافرة إلى أمريكا نختارها من الأساتذة العشرة بطرق عددها = дд‏ = ۱۲۰ طريقة. 

البعثة المسافرة إلى إنجلترا نختارها من الأساتذة السبعة المتبقين بطرق عددها = Yo = ә‏ طريقة. 

وحسب مبد العد يكون : عدد طرق اختيار البعثتین = ۹۰ ۲۵ < ٦٤٢‏ طريقة. 


Quie 

بكم طريقة يمكن انتخاب ۳ لجان كل منها تتكون من شخصين من بين ۸ أشخاص بحيث لا يشترك الشخص فى أكثر من 
لجنة واحدة ؟ 

4—14 


عدد طرق انتخاب اللجنة الأولى = "ى = ۲۸ طريقة. 

نلاحظ أنه باختيارنا شخصین للجنة الأولى فيتبقى ٦‏ أشخاص ننتخب منھم ٢‏ للجنة الثانية فيكون : عدد طرق 
انتخاب اللجنة الثانية = "ىم = Vo‏ طريقة وبعد ذلك يتبقى ٤‏ أشخاص ننتخب من بينهم ۲ للجنة الثالثة فيكون : 
عدد طرق انتخاب اللجنة الثالثة = “مم = ٦‏ طرق. 

۰ عدد الطرق التى يتم بها انتخاب اللجان الثلاث = x YA‏ ۱۵ × 5 = ۲۵۲۰ طريقة. 

Quie 

بكم طريقة يمكن ممدرس أن يختار طالبًا أو أكثر من بين خمسة طلاب ؟ 

0—14 

يتم اختيار ما \ أو ٣‏ أو ٤‏ أو о‏ من الطلاب ويذلك يكون 


ری e‏ ۰ 296 رت 2 
عدد الطرق > فى + ی + کی + "فى + وی دوج .+ т\л жож л.‏ 


٥١ 


T ۳۳ 
@ مثال‎ 


إذا كانت : سدع [۱ 14۰۲۰۲۰ » صحت (с р‏ :۱ب »ح3س » {azet‏ 


»م = ((۱ е‏ سء ح 3 س أوجد эде‏ عناصر کل من : ص- » $ 
4-14 


للحظ آتنا : 
نستخدم التبادیل لان ص تتكون من ثلاثيات مرتبة. 


١ [‏ ]يتم اختیار ثلاثيات مرتبة Y)‏ عناصر) 
من المجموعة سد )£ عناصر) 
sse у.‏ عناصر (ص) = ٢٢ = JÉ‏ 

[F]‏ يتم اختيار مجموعات يتكون كل منها من Y)‏ عناصر) 
مأخوذة من المجموعة سد ٤(‏ عناصر) 


4 = мә! = (5) عناصر‎ sse л. 


لاحظ اننا : 
نستخدم التوافيق É Y‏ تتكون من مجموعات. 


фә 
: تقع على دائرة فأوجد‎ D » ۶» إذا كانت النقط ؟ »ب » ح‎ 
عدد القطع المستقيمة التى يمكن رسمها بين هذه النقط.‎ ]1[ 
عدد الثلثات التى يمكن رسمها ورؤوسها من هذه النقط.‎ [F] 
عدد المضلعات التی يمكن رسمها ورؤوسها من هذه النقط.‎ [F] 


۹ 4—1 
т‏ عدد النقط = ه 
[F]‏ عدد القطع المنبتقيمة = "ف = ۱۰ [ү]‏ المثلثات = * مم = ۱۰ 


۱٦۶۱+ ۵+۱۰ = الضلعات = ایب + ی + ای‎ sie [E] 


- الشکل الرباعى = ص‎ Дый صفر » عدد‎ >۳ - үә" = عدد أقطار الشکل الثلاثى‎ : дай 


» عدد آقطار الشکل الخماسى = ал"‏ ه = ه ء عدد ый‏ الشكل السداسى = "همم - ٩ = ٦‏ 


٥١ 


أوجد عدد متوازيات الأضلاع التى يمكن تكوينها من ه مستقيمات متوازية تتقاطع مع ٤‏ مستقيمات متوازیة ؟ 
у-и‏ 

لتکوین متوازی أضلاع نختار زوج من المستقيمات ا متوازیة من المجموعة الأولى مع زوج من المستقيمات المتوازية 
من المجموعة الثانية 

ме .*.‏ متوازيات الاضلاع = اف × مم = ٦٦‏ 


7۳ھ 


зыш 
يبدأ المثلث بالعدد (۱) فى القمة.‎ ]۲( 
(\ =) [؟] الصف (۱) يمثل‎ 
سو‎ 7 
Ма ء‎ ١< فیکون اس‎ 
من العناصر‎ (Y =w) Lu (Y) الصف‎ » 
۲۰۱۱۰۱ ۰ = مأخوذ متها ی‎ 
۱< فیکون آۍ ۱ » و۲2 ۰ يم‎ 
4 ء١٣‎ ۶1۲۰۱۱ وهکذا» الصف )8( یمثل (له- £( من العناصر مأخوذ منها ی = . 1ء‎ 


فیکون ا <۱ бең” с‏ اة 0 كا ‹ د 
العدد الأول والعدد الاخیر فى كل صف هو )١(‏ لان ی лао" » л‏ 
[E]‏ أى عدد آخر من مثلث باسکال يمكن الحصول عليه بجمع العددین الموضوعين فوقه مباشرة. 
[6] يوجد تماثل بين الأعداد الموجودة على جانبی ضلعی ЫШ!‏ حيث 
٭ يوجد تماثل حول العدد الذى يتوسط الصف (إذا كانت : له زوجية) 
ж‏ يوجد تماثل حول العددين اللذين يتوسطان الصف (إذا كانت : لهفردية) 


وهذا يطابق العلاقة :| дә”‏ = "ی 


[T]‏ مجموع آعداد كل صف = ۲" حيث إن 
+ اوه یر + او =" 


Я ۰ 0‏ 1 1 أي تو 
٭ اف + ای یې + "یې + "وې + "وم 12 


да}‏ أسئلة الكتاب المدرسی «فهم 


A‏ أسئلة الاختيار من متعدد 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


٥‏ تطبیق « مستويات عليا 


Nes ^‏ نيدت 
6 (0) اون + о‏ وی =" 


)1(1 (ب) ٩‏ (ج) ۱۱ (د) ۱۱۶ 
Ф‏ © © إذا كان : ٣|‏ یه ۱۲۰۶۱۷ فإن :کی كي 

(a) e (>) ٤ (ب)‎ ۳)1( 

ذا كان : اسن =۳ ٠=‏ فان : ۳ هی = 

۱۰ ۰1٩ (د)‎ ۲۰۰3۱۰ (a) ۲۰ ۰1٩ (ب)‎ ғат (i) 


9 ©)إذاكان: “مں_ ٦٣۶,‏ فان :لم< 


۲ (ج) ۱۲ (د)‎ ٩ (ب)‎ ч) 
فان : ”ھی = سب‎ ۱۲۰ = о”: إذا کان‎ 0 © ۶ 

(1) ۹۰ (ب) ٦٦‏ (ج) £o‏ (د) ۳۰ 
Ф‏ © إذا کان :“ی =۸ فان : أنه - و = نت 

۲۶ (ب) ۲ (ج) 5 (د)‎ ч) 
: إذا کان‎ 9 


ч) ۲ (ج)‎ ٤ (ب)‎ Уут) 


..... ل = ۲۶ ای فان قیم رهی‎ : Еу ٩ 


(ا) ۳ فقط. (ب) ٥‏ فقط. (ج) ۸ فقط. (د) ۳ آو۸ 


© © إذا كان : =J‏ 


+ (د)‎ та) 
= Још) Ф 

ү. (i)‏ (د)۸۰ 
© (6!ذا كان : فاس 

(1) صقر (ب) ۱ (ج) ۲ (د) ۳ 


الجمعاصر (لریاضیات البحتة) م ۲۰ / ثانية ثنوی / التیرم Р!‏ 


\or 


09 إذا كان : ` ع اط فان :سس = .... 
(۶)1 (ب) ۶4 Е‏ 


J”: ©)‏ بر хуј=‏ یی فان : سس یمکن أن تساوی 
w(i) |‏ (ب) لدو (ج) له+ ل 
19 إذا كان : لر = ٢٢‏ می فان : له- . 
)1\ (ب) ۲ 
)9( كان : д"‏ =“ فان دم = 
(1) ۱ فقط. (ب) ٩‏ فقط. (ج) ۸ فقط. 
© إذا کان : اس = شیب × لہ فان :سن =.... 
w(i)‏ (ب) ٩‏ 
EAO]‏ ١۱ء‏ ی >۱ 
| )10 (ب) ۲۶ 
® إذا کان : لر = صر فان :ر 
| (1) صفر (ب) ۱ 
)09 إذا کان : ”ل + “مي >۳۱ فان :لمع 
е) ۹)0)‏ 


5 5 0 = "۱ 0 
(؟)إذا كان : "حارم = х‏ فإن : ی 3 .... 


(201)1"]فقط. (ب) (٢٠٢۔٢]‏ فقطہ (ج) (۲-۰۲] فقط. 
((؟) إذا كان : “ل, ٣٤٤‏ ء ایهم = ۱۲۰ قإن : “قدي = شت ید 


0 5 (ب) ۷ 
9 إذا کان : يكل = “ی 
)۲(1 (ب) ٤‏ 
9 إذا کان : ٣‏ ,= تہ 
)%(° (ب) ٦‏ 
وک إذا كان : “قي + کر = 
A(G) |‏ (ب) ۷ 
اجس جو = 11ھ 
лоу‏ (ب) اك (ج) انه 
69 إذا كان : "فرب : "محر ر ١۱۹<‏ فان :م = یت 
(i)‏ (ب) ۲ t)‏ 


(د) ۶۰ 
(د) ی ديم 
мә)‏ 
(د) ٩۰7‏ 
(د) ۱۲۰ 
(د) ۷۲۰ 
(د) ۲۰۱۱ 
(د) ۸-۰٩‏ 
() [1-۰۲۰۰] 
(з)‏ 
(د) ۳۰1۶ 
(د) ۸ 


(د) ۱۱ 


)1( (ب) 7 (ج) ۷ (د)۸ 
1 €9 أصغر قيمة للعدد (м)‏ تجعل ”ل ر _, = ۲۶ × "هی ,هی 


t(1)‏ (ب) У) o‏ (د)۸ 
A ©‏ اف + stata‏ فإن : ہے 
ИШ‏ (ب) ۲ 30 
9 ی + ی + اقم + قاری = ‚ 
| 0 66 ہیی 
إذ كان : ”م < ”فم فان :لم3 ... 5 
{teo} 0)‏ )ب( <{ 
1٩0۸۰۷۰۱۸۵ Ер) {елесте ۰ (+)‏ 
| €9 إذا كان чә“:‏ = کہ ر حيث : نم » ی 5ص فإن : نه مضاعف للعدد 
(i)‏ (ب) ۳ (ج) ۶ 
© اذا کان +٣:‏ ل = ТУ.‏ ‹ ( س + ص = .۵.4 فان: ”ی 
)1(1 (ب) ۸ (ج) ۱۰ (د) ۱۲ 
| €9 إذا كان ө”: ә“‏ ,۶:۷ ی سر ۳:۵ فان بجی ت 
v(i)‏ (ب) ۸ )>( ۱۱ (د) ۱۶ 
© إا کان : + ی ل ی فإن : ممیمکن أن تساوى . 
| )1(1 (ب) 3 (ج) ۳۲ (د) ۶ 
ШО)‏ كان ә”:‏ » “لم » یہ فی تتابع هندسی . فان : لہ= زک رتست 
a(i) |‏ (ب) 3 (ج) ۸ (د) ۱۲ 


[в] 


| 
مستویات علیا‎ d dpto 21 
© 


+۷۷ = д + ای‎ + д + "قي + وم‎ + а 


ИШ |‏ (ب) -۱ )+( -۷ (د)۷ 
) @ عدد التبدیلات التى يمكن تكوينها من (ад)‏ عنصر يساوى 
Р) alati) |‏ (ج) „А‏ (د) میں а]‏ 
РИТ:‏ دق مون مسر يسارك n ор) МЫ‏ 
| (۳۰۲۱ (ب) ۱۰ W)‏ (د) ۵ 
@ إذا التقى ۶ صدقاء فصافح كل منهم الآخر. کم مصافحة تمت بين الأصدقاء ؟ 
| )1(1 (ب) ۸ Wa)‏ (د) ۶ 
۶ © 02 اث موہ ہے شور وو یو س مم یت 
فان عدد مباریات المسابقة = .... ۰ مباراة. 
ка)‏ (ب) ۲۸ (ج) ۲۱ (۱۸)۰ 
€9 عدد آقطار الشکل الثمانى = РНЕ?‏ 
| )۸)1 (ب) ۲۰ (ج) ۳۲ (ہ)۱۸ 
)0 مضلع له ٤٤‏ قطر فإن عدد أضلاعه = ee‏ 
)۷۸۷۸۱ (ب)۸ (ج) ۱۱ 
Ф‏ )@ عدد طرق اختیار ٤‏ عناصر Ша‏ من ۱۰ عناصر دون مراعاة الترتيب هو .... 
Ам.) т)‏ (ب) КЫ ФУ‏ 
)€ عدد الطرق التى يمكن بها اختيار سبعة طلاب من بين ٠١‏ طلاب للذهاب إلى 
| رحلة تاريخية = سس طريقة. 
А. (1)‏ (ب) ۱۲۰ (a)‏ ۱۶6 (د) ۷۰ 


Фф‏ )8( عدد طرق اختيار كرة حمراء وأخرى بيضاء من بين ٦‏ كرات حمراء مرقمة من ١‏ إلى ٦‏ و ۸ كرات 
بیضاه مرقمة من ۱ ٍلی ۸ عند .ست. 
)1( (ب) ۱۶ (ج) ۲4 (د) ۶۸ 
٭ 69 إذا کان عدد طرق اختیار Y‏ عناصر Ша‏ من مجموعة ما يساوى عدد طرق اختيار о‏ عناصر Úa‏ من 
نفس المجموعة فإن عدد عناصر هذه المجموعة يساوى . 
)1( ہم (ب) لہ (ج) ۸ (د) ۱۰ 
бї) 4‏ فصل به عدد الأولاد ضعف عدد البنات فإذا كان عدد طرق اختیار ولد وبنت هو VY‏ 
ОШ‏ عدد الأولاد یساوی ............... 
30 (ب) 3 (ج) ۱۲ (۰) ۱۸ 
69 بكم طريقة يمكن انتخاب لجنة مكونة من رجلین وسيدة من بین ۷ رجال وه سيدات 
)1( ۲۱۰ (ب) ۱۰۵ (ج) ٦٦‏ (د) ۷۰ 
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> الدرس الثانى ۵ع 


سی وس و سو سی عن لبدلا سج 
لإعداد الاختبار. فإن عدد طرق الاختیار = .5 
۱ )1(1 (ب) ۸ (ج) ۱۲ (د) ۱۵ 
© فى مسابقة لكرة القدم یتقابل فيها كل فریقین مرة واحدة وكان sse‏ المباريات خلال السابقة ۱۳ مباراة 
فإن عدد الفرق التناقسة يساوى .... 
| )1 (ب) ۱۳ (ج) ۱۸ (د) ۱۹ 
(60) عدد الطرق التی يمكن لشخص أن يختار بها نوع فاكهة أو أكثر من بین خمسة أنوا ع هو .... 
طريقة. 
| )۲(1 (ب) ۳۱ (a)‏ ۳۲۰ (د) ٦٦‏ 
ہچ شس عو ھی رھ е лн‏ ات التى يمكن تكوينها من 
هذه النقط = 
Y+o(i) |‏ (ب) ٣۰×۰‏ (ج) “لم (ә)‏ 
وو ی ی وت و ہس تو 
من هذه ЬШ!‏ = ... 
EAG) Л)‏ (د) w‏ 
( عدد الأشكال الرباعية المستوية التی يمكن الحصول علیها بتوصيل رژوس الشكل السداسى 
یساوی ...... 
)1( \ (ب) ۲۰ (ج) YE‏ (د) ۳۰ 
G)‏ يراد تقسيم A‏ ألعاب مختلفة بين ثلاثة أطفال بحيث يأخذ الطفل الأول ۳ ألعاب والثاتی لعبتین والثالث 
يأخذ الباقى فبكم طريقة يمكن إجراء التقسيم ؟ 
(1) ھم + اب + ار (ب) اقب × ای 
(ج) اب × اقب × اپ (د) "قي × u‏ 
کور کی ا سم ышыне с амы ыш‏ 
يمكن للطالب أن ينجح بها = 
(a) (=) ۲۰۱ |‏ ۱۶ (د) ۶۲ 


© اتا منم سانجا خی رکا لی ببس 
من الامتحان لكى ينجح فإن عدد الطرق التى يمكن بها أن ينجح الطالب e‏ 
а)‏ (ب) ۹۱ (ج) \ (د) ۶۸ 


وع اكتب بدلالة التباديل كلا من : 


)0 2 ©2 0 مکی 


dpo mijo 21‏ هھ مستوياتعليا 
اس Жр‏ شار 2ھ 
J‏ 
чо ҹә FO‏ © 


Yo =,‏ فاوجد قيمة : م وإذا کان :مع = “ىم , , فأوجد قيمة : له 


| إذا كان : یه _ 
0 £ 
نا کان : ی ۲۲٠‏ م = فما قيمة :سن 
в‏ 2 إذا كان : 389 ی ۷ أوجد قيمة : ی 
ا 6 ae‏ 


7 
أوجد قيمة : فار 


فأوجد قيمة : له 

فأوجد قيمة : له 

فما قيمة : ده 

فما قيمة : ده 
آوجد مجموعة حل كل من المعادلات الآتية : 
RO‏ "قم د м‏ ۰( | © وع تی = م 
زس ہہ کب ۸۰۷۰ ت 


CO |‏ أوجد قيمة كل مما يأتى : 

vO‏ + وې کے + "وي + "وي مض 
До)‏ 

0 إذا ОК‏ = ۱۹۰ ۲7۳۰ ٣ل‏ = ۱۰ أوجد قيمة كل من :لم » م 


| إذا كان :"لس ۱۷۲۰ صر = ٦ہ‏ فما قيمة كل من دنل 


Not У» 


“у, 


)۱- 2 (۰۱ 


5 2 А 
×” = أثبت أن :۲ "قهر‎ 
а] е - © 


ہیں را 3 
эй‏ کان * ”ال پت رنب 


الا أوجد فی tua‏ قيمتى سس ء ص من المعادلتين : 
е‏ 


р 


یہ ١-‏ فما قيمة : لم ؟ abs‏ 


سس = ه وص - ۰۳ 


J” 


0 = 
J= 


لھ ي 
البت أن: للد 
v‏ 


۲ ۲ 


в 
маала _ 


أجب عن الأسئلة الآتية : 

(ү)‏ إذا تم اختيار ثلاثة طلاب من بين عدد (ал)‏ من الطلاب لحضور ندوة بحيث كان عدد طرق الاختيار 
یساوی ۱۰ أوجد عذد الطلاب. ۰ «n‏ 

© وع یوجد فی أحد الصفوف ۱۰ طلاب ‹ ۸ طالبات » بكم طريقة يمكن تشکیل لجنة أنشطة خماسية 
تتألف من ثلاثة طلاب وطالبتین من هذا الصف. ۳۳۰۰ء 


[Т ©‏ بكم طريقة يمكن انتخاب لجنة مكونة من ٤‏ رجال أو ۳ سيدات من بين ٦‏ رجال وه سيدات. тө,‏ 
E)‏ مدرسة بها ٠١‏ طلاب يمارسون كرة السلة » بكم طريقة يمكن اختيار فريق مكون من о‏ أعضاء وقائد 
للفريق من هؤلاء اللاعبين. «Му.»‏ 


أوجد عدد الطرق التی يمكن بها انتخاب لجنتین كل منهما تتكون من Y‏ أشخاص من بين ۱۲ شخصًا 


بحیث لا يدخل شخص فى كلتا اللجنتين. ۱۸۸۰ء 
إذا كانت : س-< سس : سن 3 ط ء ه < سن < ۹) » (р‏ 3 س٤۴‏ چ 
р = 6۰‏ ح 3 س أوجد عدد عناصر کل من صہ ء É‏ ناو وم 
بكم طريقة يمكن لمدرس أن يختار ШШ‏ أو أكثر من بين ستة طلبة ؟ W‏ 
O 0‏ بكم طريقة يمكن للجنة مكونة من خمسة أعضاء أن تتخذ a тыйы уд‏ 


ا فصل دراسی به ۷ أولاد » بنات واختير فريق مكون من ٥‏ أشخاص من هذا الفصل 
|{ احسب эде‏ الفرق المختلفة التى يمكن اختيارها إذا کان أعضاء الفريق : 


(]) من أى جنس. G)‏ من الأولاد فقط. 
(۴) من البنات فقط. )£ من نفس الجنس. 
G)‏ من ثلاثة أولاد وبنتين. ۷۰ «oo ¢ TVs уе FN‏ 


\о4 


таз» 23‏ 8 تطبیق ‏ مستوياتعليا 
3ع يدرس الطالب فى إحدى السنوات الدراسية بالجامعة ثمان مواد مختلفة ولا یحق له الانتقال إلى السنة 
| التالية إلا إذا نجح فى ٦‏ منها على الأقل » بكم طريقة یمکن للطالب الانتقال إلى السنة التالية ؟ мт»‏ 

صندوق به ٦‏ كرات بيضاء ٤٤‏ کرات حمراء. احسب عدد طرق سحب ۲ كرات معًا إذا كانت : 

(у)‏ الكرات الثلاثة من أى لون. 

(ү)‏ الكرات الثلاثة تحتوى على كرتين بيضاويتين بالضبط. 

E)‏ الكرات الثلاثة تحتوى على كرتين بيضاويتين على الأقل. 

©) الكرات الثلاثة تحتوی على كرتين بيضاويتين على الاکثر. «М. А. € Ve EW‏ 


تم ترشيح ٩‏ أشخاص لاختیار ۳ سفراء لإحدى الدول العربية فيكم طريقة یتم هذا الاختيار ؟ وإذا اشترط 
وجود شخص معين فى أى اختيار فيكم طريقة يتم الاختيار ؟ وإذا استبعد شخص معين فبكم طريقة يتم 
الاختیار ؟ «ole YAG Ab»‏ 


© 


ثالثا '/ uuo‏ تقيس مصارات التفكير 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


٠< е "قر تكون أكبر ما يمكن‎ (у) 
٩)د(‎ ۳ (ب) ۲ (ج)‎ 1(1) 
=" فإن:‎ ٠٤٤١ = ل٣”‎ + رق إذا کان : ”لی‎ А 
۱۲ (د)‎ ۱۰ (>) ٩ (ب)‎ 1(1) 
۰. 5 فان :ی‎ pa = إذا کان ؛ “معي‎ © A 
{6< 1-3 (ب)‎ 4-50) 
۲۰۱۰۰۰۱ 7ھ‎ 
M) “٦ (ج)‎ w) “(1) 
يمكن رسمها من‎ ДИ المضلعات‎ sse ء و تقع على دآئرة فإن‎ D e ء٤‎ ح٤ إذا كانت النقط ٤ء ب‎ )2( А 
هذه النقط یساوی‎ 
۶۲ (د)‎ ۳۰ (a) ۲۰ (i) 
إذا کان :م = “ص فإن: ڈیم = نن ردن‎ © ۵ 
سر‎ И) او ہر سی‎ 
من‎ (а) من المستقيمات المتوازية التی تتقاطع مع‎ (в) عدد متوازیات الأضلاع التى يمكن تكوينها من‎ (у) ہہ‎ 
.. المستقيمات التوازية يساوى‎ 
ی کې‎ 
یں :ن‎ 


۳ 


اتنا كل والتکامل 
وحساب المثلثات 


التفاضل والتكامل. 


حساب المثلثات. 


الوحدة التالتة 
التفاضل والتكامل 


3 


۳ قواعد الاشتقاق 


مشتقة دالة ал‏ (قاعدة السلسلة). 


8 مشتقات الدوال المثلثية. 


| تطبیقات على المشتقة. 


التکامل۔ 


٭ |ذا كانت : ص = د (س) وتغيرت мй‏ س من سس, إلى سس (حيث س, » سس ينتميان إلى مجال الدالة د) 
ш å‏ لتغير سس من القيمة د (س,) إلى القيمة د (ә)‏ 
فإذا كان التغیر فى سس هو Д‏ سس (ويقرأ Шо‏ س) = حدم - س, 


aey),‏ و(سرءم)) 


فان التغیر فى ص هو | ۸ ص - د (سم) - د [C‏ 


درم / 
٭ وإذا اعتبرنا أن سس »سس + ص ينتميان إلى مجال الدالة د tenala‏ 
فإن لكل تغیر فی سس مقداره () أى تتغير سس - 
من س, إلى س, + ص يحدث تغير فی ص يتعين بالدالة ت حيث | 


) 
Фо‏ 
| إذا كانت э:‏ (س) سس" - ٣س‏ + ٤‏ فأوجد : 


)2( < د (س, + ه) - د (е)‏ آوهی دالة فى المتغير ص وتسمى دالة التغیر فى د عند سس = ү‏ 


)٠ ثم احسب قيمة ت (؟.‎ ٣ = دالة التغير فى د عند سس‎ Гү 
١١5 إلى‎ ١ ؟ | التغير فى د (سس) عندما تتغير سس من‎ | 
الى‎ 4 
<س۲ ۳ س + و‎ (o) د١‎ 

وعند سس = Y‏ تکون : 
| ت (ھ) ده (۳ + ه) - د (۳) = [(۳ + а‏ - ۳ (۳ +ه) + 6[ - [é4 + ۲ xr- "(Y)]‏ 

= ۹ +٦رےب+ے؟‏ - ۹ ٣-‏ م =٤ - ٤+‏ ٣ھ‏ + هص" وهذه هی دالة التغير فى د عند سس = ۲ 
ت (۰,۲) ۲۶ (۰,۲) + (۲)۰,۲ = ۰,1۶ 


| 
3] 


[۴] التغیر فى د (سن) = د )=( - د з= (о)‏ (۱۰8) -د (۱) 
[t+ ۱*۲ ۲)۱([ - ]٤+۱,٤ ×٣ - ۲)۱,4([ >‏ ےی 
+ حل آخر للبند(٢):‏ و < ۰,٤ -٤ - ١,١‏ ء سر, - ١‏ ونوجد دالة التغير فى د عند سس > ١‏ 
ثم نوجد ت )۰,٤(‏ 
عند سن = ١‏ تکون ت (ھ) = د (۱ + ه) - د (۱) = [(۱١+ھ)‏ - ؟ (۱+ھ) + ؛] - [۱- ]٤ +٣‏ 
۱٣۲م‏ + ۲-۲-۲ و + - - ۲ - و 
R = (0.0) л‏ سكل دان طعا 


7ھ 
بقسمة دالة التغير السابقة ت )9( على التغير الحادث فى سس وهو D‏ حيث ھ ‏ ۰ فإننا نحصل على دالة 
جديدة تسمى دالة متوسط التغير فى د عند سس = س, وترمز لها بالرمز م )2( 
_ دھ)_ دص +ما)-دضص) 
ә |‏ عام ы`‏ 7 
аһ-ш‏ 


ا سے е‏ 5 د (о)‏ د о)‏ 
عندما تتغیر سس من س, إلى سر فان متوسط التغیر = SA‏ سح (у‏ 
بس 


ند 

إذا كانت : د (س) = ۲ 10 + ه سن - ١‏ فأوجد : 

[1] دالة متوسط التغیر فى د عند سس = Y‏ ثم احسب م (5, .) 
)0 متوسط التغير فى د عندما تتغیر سس من ۰,۵ إلى ٤‏ 


у-и 4 


۱- (س) = ۲ س؟ + و سس‎ з] 
: عند سس = ۲ تکون‎ 

M-a 

ج وھ ھت 


م (م) 


[\-\хе+#х+)-(У-(ә+х)е+ +ه)"‎ ч) ۲([ 
)۱۷-۱- peti + ۲+ حل (۸ +۸ و‎ 


= (۱۳ ص +۲ ) = ۱۳ +۲ ص وهذه دالة متوسط التغیر عند سس = ۲ 


۱۳,6 уху (т) 


> درس الأول ١‏ 7 


“B‏ وسا التق و پا سل 


نو ا 


» عندما تتغير سس من ۵,۵ إلى ۶ ب ی ٥,۵‏ ہر 


3 бенц ато (ш) (з шү ا‎ 


t 1,8- ٠-٤ 
(\.0-) ويمكن الحل بإيجاد دالة متوسنط التغیر عند سس = ۵,۵ ثم إيجاد م‎ 


إذا كان لدالة متوسط التغیر السابقة م (ھ) نهاية محددة عندما ھ ه ٠‏ فإن هذه النهاية تسمى معدل التغير ' 
للدالة عند سن = سن 


| .'. معدل التغير للدالة عند سس = نها م )4( = تا د نس می ساسا 


2 
مثاں @ 
إذا كانت : د (س) = سس" - ۲ سن فاوجد معدل التغیر ШШ)‏ د : عند سس Y‏ 
4 الحل 
د (۷+ھ)۔د() 
علد سن < ۲ تکون را < سس" حین و مد 


о \‏ 
= ])0 + 0۲-۵ +0( 0-09[ 
ص۵( +4 و +ه -۲+۵۲-۱) 
)+(+ 

55 معدل التغير للدالة د عند سس = ۲ هو نا ١(‏ +2(=\ 


ө 


إذا كانت : ص = لح حیث سس ج٢‏ آوجد : 
سن - 


[] دالة متوسط التغير فى ص عندما تتغير سس من سس إلى سس + م 
وأوجد هذا التوسط عندما : س, = 2:7 <۱ 


2 


معدل التغير فی ص عندما سس = س, وأوجد هذا المعدل عندما سس = ۷ 


4 الل 


\ 
نفرض أن : ص = د (س) = سس ء سن ٭ ٢‏ 


БП 


| 
31 


ТОРОУ Ев 
۷+ و‎ - 0--1- ۱ 
)۲- راد 5 مور پا جس = + -۲) نس‎ 


۱ 


ء عندسں = ۰۲ =۱ AS‏ ب وی 


[] عند سس = سی يكون معدل التغير 
Р‏ 3 
-نسام(م)-نسا Е‏ 


چم +۲-2)(-۲) سم -۲) سم -7]۲ (س - 10۲ 


» عند سن ЧЕ‏ عل اا таа ж‏ 
مناد © 

إذا كانت : د (س) = !اس حيث سس > . فأوجد معدل تغير الدالة د : عند سس سن 
ثم أوجد هذا المعدل : عندما Yo = o~‏ 

۹ العل 

'.' عند سس = سر يكون : م (ھ) = 


د (س +م) -د (о)‏ _ )اس +ھ - لاس 
2 2 2 


ПА а ERT ۲‏ 
وا لے دو وت ا دنب 5 = (о)‏ -- 
| وعتدما سی = Те‏ یکون معدل التفیر لدالة < 
مثاد @ 
صفيحة معدنية مربعة الشكل تتمدد بالتسخين بحيث تظل محتفظة بشكلها أوجد : 
١|‏ | متوسط التغير فى مساحتها بالنسبة لطول ضلعها Losie‏ يتغير طول ضلعها من ۱۰ سم إلى ۱۰,۲ سم 
| ۲ ] معدل التغير فى مساحتها بالنسبة لطول ضلعها عندما يكون طول ضلعها ۲۰ سم 


oY 


4 الحصل 
بفرض أن طول ضلع الصفيحة = سس سم ومساحتها = ص سم л‏ ص = د (س) = سسأ 
[1] :۰۰ ۸ ص < د (о)‏ - د ٤,۰٤ = ۲)۱۰( - ۲۱۰,۲( = )۱۰( а )۱۰۰۲( з= (о)‏ 
نع اما ادل 
tt A‏ 


А‏ جو ای في ااا عو سای 


> الدرس الأول 


х.) د (۲۰+ه) -د‎ 
ESE RE E 


T ra‏ )+ + )= دم 
г.‏ عندما طول الضلع = ۲۰ سم يكون معدل التغير فى المساخة - نها )+£ +ھ) = ٤٤‏ 


Qui 

صفيحة معدنیة رقیقة مستطیلة الشكل طولها ثلاثة أمثال عرضها تتعدد بحيث تظل محتفظة بشكلها وبالنسبة 
الثابتة بين بعديها آوجد : 

[1] معدل التغير فى مساحتها بالنسبة لطولها عندما يكون طولها ٦٦‏ سم 

[T]‏ معدل التغير فى مساحتها بالنسبة لعرضها عندما يكون عرضها = ۲ سم 

y кә, 

| .. عرض الصفيحة = ل سن سم JIEN‏ == 

وبفرض أن : مساحة الصفیحة = ص سم" ааа УРТ‏ 


0 = \ 
a‏ یسل ار نفرض أن : الطول = سس سم 


Э‏ + لإيجاد معدل التغير فی المساحة بالنسبة للعرض 
| عندما سن = ١‏ (طول الستطیل =\( نقرض أن : العرض = سس سم 

W- Wt (л) з- د (+ه)‎ ۱ 
2 35 2 “(уж | 


\ ار کے 
Морал тух У - (a+ a+) +‏ : 
= = - ؛ + دم 
2 2 ۳ 


“ عند سس = ٦‏ يكون معدل التغير فى المساحة بالنسبة لطول ضلع الصفيحة - نا )£ + ل ه) E=‏ 


[T]‏ بفرض أن ؛ عرض الصفیحة = سن سم 
РЕУТТЕ‏ 5 
وبفرض أن مساحة الصفیحة = ص سم" 


mun, 
(Y = ص = س × ٣س = ۳ سس" ء عند س = ۲ (عرض الصفيحة‎ л, 
۲٢(٣-۔‎ (n+) )۲( د )2+1( - د‎ 
ا و و‎ 
لاك ب بو‎ ٤+ گیا وماج نی ۲ ھ‎ 


| 2 2 
де.‏ سس = ۲ يكون معدل التغير فى الساحة بالنسبة لعرض الصفيحة = نها ۱۲ (ат‏ 


۷ 


CO‏ من اسئلة الكتاب المدرسى mase‏ © تطبيق ث مستوياتعليا 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


© ©) إذا كانت الدالة د : د (س) = Y‏ س - ٢‏ فإن دالة التغير ت (ھ) = ............... عند سس = ١‏ 
та)‏ (ب)ھ (ج) ٤٢ھ‏ (د)٦ھ‏ 

.... إلى ۲,۱ يساوى‎ ٢ فإن التغير فى د عندما تتغير سس من‎ ١ + سس‎ ٤ = إذا كانت : د (س)‎ )( ٩ 
ENG) ٤اج(‎ ۰:۶ (ب)‎ Ма) 

© ©) إذا كانت : د (س) <س؟ + ۲ سن + ۲ فان : ت (д)‏ = .......:...... عند سس = ۲ 
(1) ۲۵ +۲ ۳+۵ (ب) هآ + ۱٤+‏ (ج) ۲ -\ a+ (a)‏ 


© © وع إذا كانت : د (س) = ۔س' - سس +۱ فان : 
آولا؛ دالة التفیر ت عند سن = ٣‏ هي ............ 
ت (س +۲) (ج) ۲ ۵ -۱ (د) هجوم 


) Met) 
... = )٠,۲( ثانّا + ت‎ 
۱,۸۲ (a) ۱,۰۸ (ج)‎ s At ۱,۰۶ )1( 
=(..ї-) فلا + ت‎ 
vE- (ج) ۰6 (د)‎ 12 ALENI) 
.. تع وق = س' عندما تتغير س من ۳ إلى ۳۰۱ يساوى‎ КҮ КОТ 9° 
۹:٦۱ (ج)۹ (د)‎ ٦٦ (ب)‎ ۰,۱۱ )۱( 
۳ إذا كانت الدالة د : د (س) = سس" - سس فان متوسط التغیر للدالة د عندما تزداد سس بمقدار‎ )© 
هو‎ 
س -۱ و ۰,۷ (ج) -۰,۲۱ (د)-۰,۱‎ ۲)۱( 
ا : د (ص) = عن عندما تتغير س من (سس,) إلى (س +ھ)‎ 1 
НЕНИИ 
а 0ج اس ی‎ Кар 


® 03 إذا كان متوسط التغير فى د يساوى ۲,۶ عندما تتغیر سس من Y‏ إلى ٣۰٢‏ فان التغير فى د 
Хов |‏ یساوی .... 


۷۰۱۲ (ب) ۰,۶۸ (ج) 5,7 (ہ)‎ эта) 
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کر رت н‏ قد 


۵ © 3 إذا کان متوسط التغیر فى د يساوى о‏ عندما تتغير سس من ۲ إلى ۶ ء د ٦<)٢(‏ 


قإن : د )٤(‏ > .. 
t-(1)‏ (ب) ۷ (ج) ۸ (د) ۱۱ 

Ш) ©‏ كانت د دالة وكان التغير فی د يساوى ۱۶ عندما تتغير سس من ٢‏ إلى ٤‏ فإن متوسط التغير فى د 
а,‏ مسا فى 


у- (>) + (ب) ۷ (ج)‎ м) 
فان متوسط التغیر للدالة د عندما تتغیر‎ » (Y » Y) » (Y » ۱( إذا کان منحنى الدالة د يمر بالنقطتین‎ (бу) 


(ج) صفر (د) -۱ 
© (9) إذا کان : د (۲) =۰ ۰ د (۲,۲) = ۷ فإن التغير فی د عندما تتغیر سس من ۲ إلى ۲,۳ 


۱۲ (د)‎ Yo (a) ۲ (ب)‎ 


د (س) سس" + !سس - ۲ وكانت دالة التغیر ت وکان ت )+(= Ñ‏ عند سن - ٢‏ 


^0) о (а) ٤)ب(‎ та) 
داثرة طول نصف قطرها نق » فإن متوسط التغير فی مساحة الدائرة عندما تتغیر نق من (نق,) إلى‎ GE) ۶ 
. (نق, + ه) هو‎ 
(2+ نق 7( نق, +ھ)  (جا تانق (د) 2 (۲ نق‎ ۲)۱( 
, داثرة طول نصف قطرها نق فان متوسط التغير فی محیط الداثرة عندما تتغیر نق من نق, إلى نق‎ )19( © 
‚эз 
7 نق, (ب) ۲ 7 (نق, - نق,)  (ج) 7۲ نق, (د)۲‎ ۲ ۲۸۱( 
...... عند سس = -۱ یساوی‎ ٢ - معدل تغیر الدالة د : د (س) <س؟ + ه سس‎ (б) 
۶ (ب) ۲ (ج) ۳ (د)‎ v0) | 
عند سس = "أه يساوى‎ È = معدل تغير الدالة د : د (س)‎ G) 
3-0) o- (+) + (ب)‎ 30 
معدل تغیر الدالة د : د (س) = !اس حيث سن > ۰ عند سس = ۱۱ تساوى‎ (0) © 
о) + (ب) + (ج)‎ 40 
..... فإن معدل تغير الدالة عند سس = ۳ يساوى‎ o= إذا كانت د : د (س)‎ 9 © 


(۸۱)۱ (ب) ۲۷ (ج) ۱۰۸ (د) ۳۲۶ 


° (ك) إذا كانت د : د (س) = متاس فإن معدل تغير الدالة عند سن = TE‏ هی ..... سیت 
)1(+\ (ب) 1 )#(\ (د) صفر 


الهمعاصر (الریاضیات тте (бый‏ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى ۱٦١|‏ 


maie 3‏ 8 تطبیق ف مستویات علیا 


آولا : دالة متوسط التغیر للدالة د = 
Y- э‏ 


۲-۲( جمدم 7ا - و ۲-27 
E +(‏ (ہ) 
GG‏ : معدل التغیر فى د عند سس = ه هی .... 
۲-۱ (ب) -۲ (ج)* ع 
(۲۷) إذا كانت د : د (س) = ۴ حیث ؟ ثابت » فان متوسط التغیر للدالة د هو 
(ب) -۲ (ج) صفر чө)‏ 


(س) = ١س‏ + ب فان متوسط التغير للدالة د عندما تتفیر سس من ә‏ إلى سم 


٢ (a) чь) ۱-)1(‏ +ب (د) ۱ 
9ک إذا с‏ ہشیت ری + ! عندما تتفیر س من س إلى ۲ 
يساوى -4 فإن := .. 


لاس (ب) -۲ (ج) t-‏ (د) ۲۰ 

9© 3© متوسط التغير فى حجم مكعب بالنسبة لطول حرفه عندما يتغير طول حرفه من о‏ إلى ۷ سم 
یساوی ات 
)1( ۱۲۶ (ب) ۳۶۳ (a)‏ ۲۱۸ (د) ۱۰۹ 


) @ صفيحة على شکل مربع يتمدد بانتظام محتفظة بشکلها فإن معدل التغیر فی مساحتها بالنسبة لطول 
ضلعها عندما کون طول ضلعها ٥‏ سم یساوی .............. 
(۱۰)۱ (ب) ۵ Yo (a)‏ (د) ۱۰۰ 

9 یتمدد بالین کروی о‏ بشكله بسبب ضغط الغاز داخله فإن متوسط التغير فى مساحته السطحية 
بالنسبة لطول نصف قطره عندما يتغير طول نصف قطره من ۷ سم إلى ۹ سم يساوى .... 
NNI)‏ (ب) ۲۲ 7 (ج) 1۶ 7۲ (د) 1۱۲۸ 

(۲۸) 3ع يعطى حجم مزرعة للبكتيريا عند أى لحظة زمنية لہ (مقيسة بالدقائق) بالعلاقة 
د Gw)‏ = ۲ ده" + ٠٠١‏ ملليجرام قإن معدل النمو اللحظی للدالة د عندما о =w‏ هو ... 
)1( ۲۵۰ (ب) ۱۲۵ )>( ۱۰۰ (د) ۱۵۰ 

9© £0 صفيحة على شکل مثلث طول قاعدتها یساوی ضعف ارتفاعها الناظر » تتمدد بالحرارة محافظة 
على شکلها » فان متوسط التغير فی مساحتها بالنسبة لارتفاعها إذا تغير ارتفاعها من ۸ سم إلى 
۶ سم پساوی менене‏ 
No, A (i)‏ (ب) ۱,۶ (э)‏ ۱۶,۲ (د) ۱۸,۲ 


1 > الدرس الول ER‏ 


مستطيلة الشکل طولها ثلائة آمثال عرضها تتمدد بحیث تظل محتفظة بشكلها 
ن بعدیها » فإن معدل التغیر فى مساحتها بالنسبة لطولها عندما يكون طولها ٦<‏ سم 


)1( (ب) 1 Ае)‏ (د) ۱۲ 
GY‏ فى الشكل المقابل : 
متوسط التغیر للدالة د عندما تتغير سس 


(ب) -۱ 
(ج) ۲ (د) ۲ 
)9 فى أى من الدوال الآتية يكون متوسط التغير للدالة عندما تتغير سس من (س) إلى (لس, +ھ) 
مقدار ثابت ؟ 
(۱) د (س) = ع سس + ۱۰ (ب) د (o)‏ = ۲ سس ۲ 
(ج) د (س) = + سس +۷ س (د) د (س) = لے 


GY‏ أي الدوال الآتية يكون فيها التغير فى د » إذا تغيرت سس من ! إلى ! + ھ مساويًا للتغير فى د إذا 
تغيرت سس من ! - ص إلى ؟ ؟ 
(1) د (س) سن" (ب) د (س) = ٣س‏ +۲ 
(ج) د (س) سن" (د) د لس) = ماس 


х 
“” о) إذا كانت : د‎ 69 
سی۔٢۳‎ 


)۳(1 (ب) -۱ (ج) -۲ то)‏ 
(۴9) إذا كانت د دالة زوجية فان متوسط تغير الدالة د عندما تتغیر سس من Y=‏ إلى ۳ يساوى .. 
(1) صفر чә‏ (ج) -۱ (د)۲ د(۰) 
() إذا كانت د دالة فردية وکان متوسط تغير الدالة عندما تتغیر سس من -۲ إلى Y‏ یساوی ۱٩‏ » متوسط 
تغير الدالة عندما تتغیر سس من -۱ إلى ۱ یساوی V‏ فإن متوسط تغير الدالة عندما تتفیر سس 

من ۱ إلى ۳ یساوی ... 
)0+ (ب) ۱۲ Yo (a)‏ (د) ۲۳۱ 

„єў‏ كان متوسط تغير الدالة عندما маш‏ سس من ۲ إلى ۳ يساوى لع » وكان متوسط تغیر الدالة عندما 
تتفیر سس من ۳ إلى E‏ يساوى لع فإن متوسط تغیر الدالة عندما تتغیر سس من ۲ إلى ٤‏ یساوی ..............۔ 
ali)‏ +022 (ب) لم تم )+( + )2( +127( ()۲ (لع +2( 


لهذا 


maie 31‏ ٭ تطبیق d‏ مستویات علیا 
۶ © فى الشكل مقابل : ое‏ 

إذا کان متوسط التغیر للدالة د عندما تتغیر سس من ١‏ إلى ۲ هو ك, Г‏ 
وكان متوسط التغير للدالة د عندما تتغير سس من ۲ إلى + هو لت , 


(د)لع =+ لی 
A‏ €9 يوضح الشکل المقابل منحنى الدالة د حيث : ض = د )-0( 
فى أى مما يأتى يكون متوسط التغير فى د هو الأکبر ؟ 


)1( عندما تتفیر سس من إلی ب 
(ب) عندما تتفیر سس من ب إلى ح 
(ج) عندما تتغیر سس من ح إلى ى 
(د) عندما تتغير سس من ! إلى ھ 


إذا كانت : د (س) <س" - ٣س‏ + ٤‏ اوجد: 
O)‏ دالة التغير فى د عند سس = ۲ ثم احسب قيمة ت (۰,۵) 
O)‏ مقدار التغير فى د (س) عندما تتغير سس من ۲ إلى ۲:۶ ۱۷۵ ٦ءء‏ 


إذا كانت الدالة د : د (س) = سس" + ۲ سن - ١‏ أوجد التغير فى د (u)‏ عندما : 


(1) تتغیر سس من ٢‏ إلى ۲,۲ © تتغير سس من ۲ إلى ۱,۸ 
(ك) تتغير سس من ١‏ إلى ١‏ + م © س٤۱‏ + 
(م)اسے ۳ء ۸ س د ۰,۲ ۰ ٦۱۱۱ء‏ و؟ «АЛЕ Тото сд‏ 


3 إذا كانت : د (س) سس" + س - ١‏ فأوجد : 

)۰,۲( е دالة متوسط التغير عند سس = ۲ ء ثم أوجد‎ O) 

ПАЯ ۳ إلى‎ ٥٠٤ متوسط التغیر عندما تتغير سس من‎ (Т) 
عندما تتغير سس من سوم إلى سس + هر‎ ٤+ سس‎ Y - "س٢‎ = أوجد دالة متوسط التغیر للدالة د : د (س)‎ | 

ثم آوجد : 

(eY) متوسط التغیر للدالة عند سس = ۳ ثم احسب م‎ (у) 

۶ متوسط التغیر للدالة عندما تتغیر سس من ۲,۵ إلى‎ (Т) 

۱۶۱۷ معدل التغير للدالة عند س = ۲ ۸۹ء‎ (Т) 


سسس ۲ 


$ 
@ إذا كانت T=)‏ 


© دالة متوسط التغير للدالة عندما تتغیر س من س, إلى سں, + هم 
)9( متوسط التغیر للدالة عندما تتغیر سس من ۳ إلى ٣‏ 
(۳) معدل التغير للدالة عند س = ٤‏ > 


آوجد : 


t- 


29-09 


أوجد دالة متوسط التغیر للدالة د : د (س) = اس ٤+‏ عندما تتغير سس من سس إلى سس + لهم 
ثم أوجد هذا المتوسط عندما سس = ه » ۵ = ۱,۲۶ ثم أوجد معدل التغير للدالة عند س - ۵« ۰ 42 


Д‏ آوجد دالة متوسط التغير للدالة د حيث з:‏ (سس) - اس - ه عند سس >س, ثم استنتج معدل التغير 
فى د عندما سس = ۹ 


هل يمكن حساب معدل التغیر فى د عندما سس = ۵ ؟ فسر إجابتك. + 
إذا كانت الدالة د : د (س) = | سس فأوجد معدل التغير للدالة عند سس a T=‏ 
إذا كانت : د (س) = سس" فأوجد معدل تغير الدالة د عندما سس Nes ٢‏ 


إذا كانت : د (س) = اس" + س سس + £ فأوجد عند سس = Y‏ دالة التغير ت (ھ) 


وإذا كانت : د (۳) = 4 e‏ ت )$( = ۱۴ فما قيمة كل من :۲ e Sae‏ 
ا كانت الدالة د : د (س) = ۱ + ۴ سس + س سس" وكان التغير لهذه الدالة عندما تتغير سس من ۳ إلى ۲ 
يساوى ۷ وكان معدل التغير للدالة عند سس = ٣‏ يساوى -\ فأوجد قيمتى : ؟ .ب ٢-۴٣۷‏ 
CO‏ يوضع الشکل القابل المنحنى ا 


م = د (w)‏ حیث ‏ جملة مبيعات أحد منافذ بیع أجهزة 

الحاسب الآلى مقدرًا بملايين الجنیهات » ده الزمن مقدرًا بالشهور. 

أوجد من الرسم متوسط التغير فى جملة المبيعات عندما يتغير الزمن من : 
© نہ t‏ إلى له-4 © نم ۸ إلى به > ۱۰ 
wO‏ ؛ إلى بهد ۱۲ 


@ ۵۵ تفكي اد : 
يوضح الشکل القابل منحنی 
الدالة د حيث : ص = د (س) 
حدد الفترات التى يكون فيها متوسط 
التغير فى د ÉE‏ » وفسر إجابتك. 
.]+٢۰.[٢]٢؛[٢]٦۔[ء‏ 


ا ا ری 


CO 8‏ صفيحة على شكل مربع يتمدد بانتظام محتفظة بشكلها » احسب متوسط التغير فی مساحة سطحها 
بالنسبة لطول ضلعها عندما يتغير طول ضلعها من ۳ سم إلى Y, E‏ سم » ثم احسب معدل التغير فى مساحة 


سطحها بالنسبة لطول ضلعها عندما يكون طول ضلعها ٥‏ سم ۱۰۰۱٦١‏ 
3 صفيحة على شكل مربع تنکمش بالتبريد محتفظة بشكلها ا مربع » احسب معدل التغیر فى مساحة 
الصفیحة بالنسبة إلی طول ضلعھا عندما یکون طول الضلع ۸ سم % 
لوح رقيق معدنى مستطيل الشکل طوله يزيد عن عرضه بمقدار ۳ سم یتمدد بحيث يحتفظ بشكله الهندسی 
أوجد : 

)0( التغير فى مساحة اللوح عندما يتغير عرضه من ٤‏ سم إلى ٤,۲‏ سم 

мет, سم‎ ٣۰۷ التغير فی محيط اللوح عندما يتغير عرضه من ۲,۵ سم إلى‎ (Т) 


صفيحة معدنية مستطيلة الشكل طولها ضعف عرضها تتمدد بالحرارة بحيث تحتفظ بالنسبة بين طولها 
وعرضها أوجد : 
)0( متوسط маш!‏ فى مساحتها بالنسبة لطولها عندما يتغير طولها من ١5‏ سم إلى ۱۷,۵ سم 
)0( معدل التغیر فی کل من مساحتها ومحیطها بالنسبة لطولها عندما يكون طولها ۱۵ سم ۱۶,۷۵۰ ۰ ۰۳۰۱۵ 
صفيحة دائرية الشکل تتمدد بانتظام بحیث تحتفظ بشکلها. آوجد معدل التغير فى مساحة الصفيحة بالنسبة 
إلى طول نصف قطرها عندما یکون طول نصف القطر ۱۶ سم )= ۸۸۰ 
سقط حجر فى بركة ماء فتکونت موجة دائرية تزداد بانتظام بحيث تظل محتفظة بشكلها الدائرى أوجد ؛ 
)\( متوسط маш!‏ فى مساحة الموجة بالنسبة لطول نصف قطرها عندما يتغير طول نصف قطرها من 
"سم إلى ۱۰۳ سم 

Ç)‏ معدل التفیر فی مساحتها بالنسبة لطول نصف قطرها عندما يكون طول تصق قطرها ٥‏ سم 

*7۲ ۱۰ ۰ ۰ 


مکعب من المعدن یتمدد بانتظام بحیث یظل محتفظًا بشکله أوجد : 

)0( متوسط التفیر فى مساحته الكلية بالنسبة لطول حرفه عندما يتغير طول حرفه من ۲ سم إلى ۲,۱ سم 
©) معدل التغیر فی مساحته الكلية بالنسبة لطول حرفه عندما یکون طول حرفه Y‏ سم 

:4۸ ۰۳۱۰ ۲۵,۹۰ ۰ سم‎ ٤ معدل التغیر فی حجم الکعب بالنسبة لطول حرفه عندما یکون طول حرفه‎ (Т) 
فقاعة من الصابون كروية الشکل تتمدد محافظة على شکلها الکروی» احسب متوسط التغیر فى‎ 62 

مساحة سطحها الکروی بالنسبة لطول نصف قطرها عندما يتغير طول نصف قطرها من ۰,۵ سم إلى 
٠,٦‏ سم » علمًا بان مساحة سطح الكرة یساوی ٤‏ 77 نق" حيث نق طول نصف قطر الکرة. ‏ . ль‏ 


۷٤ 


> انديس لول ۴ 


6 إذا كانت الكمية ص (مقيسة بالكيلوجرام) التى تنتجها شجرة برتقال متوسطة الإنتاج» يتوقف على عدد 
الكيلوجرامات سن من البید الحشرى الستخدم لرش الشجرة طبقًا للعلاقة ص = ۱۰۰ - لك احسب 
متوسط التغير فی ص بالنسبة ل سس عندما تتغیر جس من ۱ إلى ۲ v»‏ 


إذا كانت المسافة ف التى يقطعها جسم متحرك فى خط مستقيم خلال فترة زمنية له (بالثانية) تعطى 
بالعلاقة : ف = + 7 له+ ۲ حيث ف مقيسة بالتر أوجد : 
C)‏ متوسط التغير فى السافة بالنسبة للزمن عندما تتغیر لہ من ۲ ثانية إلى ٤‏ ثانية. 
(©) معدل التغير قى السافة بالنسبة للزمن (السرعة) عندما له- о‏ ثانية. Wet‏ 
إذا كان نمو أحد المجتمعات يتبع العلاقة د (له) = ٦‏ دم" + ۰۰۰۰۰ حيث ىہ مقيسة بالآيام فأوجد : 
)0( متوسط تغير التمو بالنسبة للزمن عندما تتغير دمن لم إلى لم + وم 
Ç)‏ متوسط تغير النمو بالنسبة للزمن خلال فترة زمنية طولها ٦‏ يام اعتبارًا من بداية اليوم الثالث. 
(F)‏ متوسط تغير النمو بالنسبة للزمن خلال اليوم السابع. 
E)‏ معدل تغير النمو اللحظى بالنسبة للزمن عندما له- 4 عدم + كام LAEVAL N‏ 
صفيحة رقيقة على شكل مثلث متساوى الأضلاع تتمدد بانتظام بحيث تظل محتفظة بشكلها أوجد : 
)1( متوسط التغير فى مساحة الصفيحة بالنسبة لطول ضلعها عندما يتغير طول ضلعها من ۳,۰ سم 
إلى ۶:۵ سیم 
Ç)‏ معدل التغير فى مساحة الصفيحة بالنسبة لطول ضلعها عندما یکون ارتفاعها ۳۳ سم бүтү,‏ 


> -WY 
E ا نا كانت اداد :د (س) - پر ا‎ 
тон ۱+ سی٢‎ 
۲ متوسط تغیر الدالة عندما تتغیر سس من ۱ إلى‎ (\) 


к.м ٤١.٠٤ إلى‎ ٤ متوسط تغير الدالة عندما تتغیر سس من‎ (F) 


نفرض أن الشكل ا مقابل يمثل منحنى الدالة ص = د (س) 
وأن النقطتين ! o)‏ د س)) 

بس +2 دزسں +ھ)) 

تقعان على منحنی الدالة فيكون 


з= ‹ д=»{[\‏ (س, +ھ)۔د(ضس) 


د زس +ھ)۔دضص)_ ےپ 
٠‏ متوسط التغیر = الا = 2۳ = ای = ميل القاطع اب 
۴ | إذا ثبتنا النقطة ؟ وتصورنا أن النقطة ب تتحرك على منحنى الدالة مقتربة من النقطة ؟ 
فان ح تقترب ШАЙ‏ من ؟ أى }== تم ه الصفر وفى الوضع النهائى يقترب القاطع ب من الانطباق 
على المماس ؟۶ الذى يمس المنحنى عند 1 (سس, » د (о)‏ وتؤول الزاوية ى إلى الزاوية ل 
ميل الماس шыш‏ الدالة (ص = د (س)) عند النقطة о)‏ د (سن,)) 


أى أن 3 +ھ)۔د 
| | فال نهب سس إن وجدت = معدل تھیں الدالة حك (orsu‏ 


: 2 | 


| المشتقة الأولى ёл‏ 


المقدار › د (س + ه) - د 20( 


یس 2 
فى سس يطلق عليها «الدالة المشتقة» أو «المشتقة الأولى للدالة» أو «المعامل التفاضلى الأول للدالةء. 


له قيمة وحيدة عند كل قيمة للمتغير سس 3 مجال الدالة لذلك فهو دالة 


ШШШ ٭سسس‎ 


وإذا كانت ص = د (س) فیرمز للمشتقة الأولى لهذه الدالة بأحد الرموز : 


و 
وس 


و ص او ۵ (س) أو بكب [د (س)] 


[F |‏ الومز کت هو تعبیر ریاضی لا یفسر على أنه خارج قسمة مقدارین ص ٤۶س‏ بل هو رمز معناه 
مشتقة الدالة ص بالنسبة للمتغير سس ويقرأ «دال ص دال ко‏ 


(о) هود‎ (о) د‎ о) ш ميل الماس لنحنی الدالة ص = د (س) عند‎ [F] 


ند 

| تمسق ма, ыйдын‏ ةن 

د (о)‏ سس" + ۲ سس - ه ثم أوجد ميل الماس عند النقطة (۳ » ۱۰) 
а)‏ 
۰ د (لس) = سس +۲ سن - 8 

л‏ د (س + ه) < لس + و)۲ +۲ (س + م) - о‏ 10 ۲ سن ور + وير" + ۲ سس +۲ م - و 
د (س + م) -د (لس) = 7 سن م + هرآ +۲ هر = ھم (۷ سن + ص +۲) 

ر ا «ТЫГЕ,‏ 


م (۲ س + 


5 (س) دم‎ ۵ л 


Y+ 
۲+ ا (۲ سس + و +( = ۲ سس‎ 
—2 


۱۰ = (0) ۲+ (т) = )۲( ‹ 


.. النقطة Y)‏ » ۱۰) تقع على المنحنى. 


A=Y+Y × ۲= (т) و‎ (F = ميل اماس عند (س‎ ٠ 


الهمعاصر (الرياضيات البحنة) +۲۳۶ / ثنية انری / (ҮҮ) шыл‏ 


ماد وا 

أوجد ميل الماس لمنحنى الدالة د :د (س) = سس" - Y‏ عند النقطة ؟ Y)‏ » 6( ثم أوجد قياس الزاوية الوجبة 
التى يصنعها الماس مع الاتجاه الموجب لمحور السينات عند النقطة ! لأقرب دقيقة. 

J 

osr- NEN‏ النقطة » (o‏ تقع على المنحنى 


د JES‏ 
سو کک دم ہک کا م وا 


7 5 ميل الماس = لا ل 
ور а‏ لین ی 
(r=‏ = ملسم 
۰ لا л ۱۲ = (J)‏ ف (د ل) > ۳ (۱۲) = "Aot‏ 


قابلية الدالة للاشتقاق عند نقطة 


يقال إن الدالة د قابلة للاشتقاق عند سس = ! (حيث ‏ 3 مجال د) 
د + ھ)- د( 

إذا وفقط إذا كانت 3 )1( لها وجود уза‏ عنم * MEt‏ 

+ إذا وجدت مشتقة للدالة د عند كل نقطة تنتمی إلى الفترة ]ح » و[ نقول إن الدالة د قابلة للاشتقاق فى هذه الفترة. 
+ أى دالة كثيرة حدود تكون قابلة للاشتقاق على E‏ 

۱ 
إذا كانت سن = ۴ تنتمی لمجال الدالة د وکانت الدالة تغیر قاعدتها على يمين ویسار ШАЙ}‏ البحث عن قابلية 
الاشتقاق عند سس = ؟ لابد من بحث المشتقة الیمنی والشتقة الیسری للدالة عند سس = ۲ والقارنة بینهما حيث 


المشتقة اليمنى للدالة < د )10( = نا „=ске‏ 
والمشتقة الیسری للذالة = و (ح - نی + (1+ 8) - د 101 


" الدالة د قابلة للاشتقاق عند سس ٩‏ 
ویکین د (1) - د )9( 3 (1) 


الدالة د غير قابلة للاشتقاق عند سس t=‏ 


008 


۱۷۸ 


> الدرس‌الثاتی | 


«بدون برهان» 
الدالة ص = د (س) قابلة للاشتقاق عند النقطة سس = ؟ فإنها تكون متصلة عند هذه النقطة. ( 


البحث فى اتصال دالة أو قابلية اشتقاقها عند نقطة يتطلب أن تكون الدالة معرفة عند هذه النقطة أى 
تكون هذه النقطة ضمن مجال تعريف الدالة. 

E) |‏ إذا كانت الدالة متصلة عند نقطة فليس من الضرورى أن تكون قابلة للاشتقاق عند هذه النقطة أما إذا 
| كانت الدالة قابلة للاشتقاق عند نقطة فمن الضرورى أن تكون متصلة عند هذه النقطة. 

E) |‏ إذا كانت الدالة د غير متصلة عند نقطة ما فإنها تكون غير قابلة للاشتقاق عند هذه النقطة. 


المنحنيات السابقة تمثل دوال غير قابلة للاشتقاق عند سس = أى عندها 2 )}( غير موجودة وذلك لأحد الأسباب 
التالية : 

٭ النحنی غير متصل عند سس = ! أى النحنی به قفزة أو ثغرة كما بالشکل (۱) 

٭ النحنی به (ركن حاد مدبب عند سس = !) وذلك لان المشتقتين اليسرى واليمنى موجودتان ولكنهما غير 
متساویتین كما بالشکل (۲) 

٭ النحنی له مماس رأسى عند سن = ١‏ كما بالشكل (Y)‏ 

зш ١‏ عامة__ 

عند بحث اشتقاق دالة عند نقطة فى مجالها » لا يلزم بحث اتصالها عند هذه النقطة ЎЗ‏ بل يمكن بحث قابا 
اشتقاقها عند هذه النقطة مباشرة. 
| ولكن يفضل بحث الاتصال ولا فإذا كانت متصلة عند هذه النقطة نبحث الاشتقاق وإذا كانت غير Uais‏ 
فالدالة غير قابلة للاشتقاق 


لهذا 


ابحث قابلية الاشتقاق عند سس = ١‏ لكل من الدالتين المعرفتين بالقاعدتين الآتيتين : 
ы).‏ ہے ی (س) = اس +۳ 


ہیں +۳۴ 
الحل 
[1] :۰ مجال د > ع - (-۳) . ٠.‏ د معرفة عند سس = e ١‏ )ا عد 
бүл e‏ د(۱ا +ه) -د(ا) _‚ ۱+ ل 
وا 2 Ү+д+\ Элл‏ ++[ 


(6+2) + )۱- (م‎ ٤ 


ليتق [у ре‏ | ۱ 
و تال سر ТҮ‏ 


+ + لو‎ ee 
2 ع ا‎ 
1+ (1 مسم.‎ (E+E ھمے‎ ١ )؛+ھھغ٤؛ ھوے .ا‎ 


.'. د قابلة للاشتقاق عند سس = ١‏ 


)0( مجال ی = [-۲ Joe‏ .ی معرقة عند سن =۱ ۰ ی )0( тетү‏ 
gs DE нуу,‏ ات تف 


۲) -F(E + (ھ‎ КЕТУ)! 


= چ ۶2 


=¥ '= جدع 


سپ 2 رھ 2 
y "۰‏ قابلة للاشتقاق عند سس = ١‏ 
ө»‏ 
إذا كانت الدالة د : د (س) = ماس + و آوجد:6 (س) ثم أوجد э:‏ (۱) 5۰ )4( 


ол 
د س +ه) = لأسن + هر + ه‎ .. o + د (س) = اس‎ АР 
للم ہس‎ ое rT دس جمد ص)‎ 
(—-ї+2+=\ї), دو ھا دسا بن اس +ھ اس‎ E 
ھا‎ 2 =» = 
^ 


سس + م - من 


دنا Lgs‏ 
2` م (اس+مبلس) مت م(اس+م ب+مس) 
ےج ۱ 
ре ртт ٠2‏ للحظ أن : 
و 333۷۳۱9۳ . 
دہ e‏ مجال و 1 
د س) = ۱ » مچال ۵ هو  .]‏ 0[ 
+ 5 وبالتالى تكون د )+( = ه (معرفة) 
9ء T‏ ۰ 4)3(= 245 بینما 3 (۰) غير معرفة. 
1۸ 


o iw 


©з 
»سک۲‎ o-u 


ات اسان وه تا لال :د (س) <| عند سس = ٢‏ 
otur‏ ءس <۲ 


الصل 
&\=о+ҮїхҮ=(Ү)з с ۱-2۵-۲۷ ۲ (¥) 3‏ 
л, MAs.‏ الدالة د غير متصلة عند سس = ۲ 


وبالتالی تكون د غير قابلة للاشتقاق عند س < ۲ 


مادق 
oe‏ + ٢س‏ » سن <۱ 
ابحث اتصال وقابلية الاشتقاق للدالة د : د (س) = عند س ۱ 
+-0-\ »سس >۱ 
الصل 
٭ بحث الاتصال عند سن = ١‏ 
د (۱) ۶( +۳۱۷۲ 


۰ (۱) ميا (س۲ +۲ س)<۲ ۰ د () نيا т (он)‏ 


د (۱) т )۱( з= (а)‏ .; د متصلة عند سس = ١‏ 
٭ بحث قابلية الاشتقاق عند س = ۱ 
‚_(\уз-(ә+\)„ ARSAM‏ (۱ +۵ +۱(۲+ه) -۳ 
۱(5) نے 2 08 2 
è‏ ۲+۱ + + ۲+۲ - ۲ ےر а‏ سے 
EET TT L‏ 
نیا (و +م)=؛ 
чу"‏ ۱+ھ)۔د(() . £ )0+۱( -۳-۱۰ 
وروم نيبي لا پا ہے 


Я t ._ + ۲ 
جس اس اس‎ E ار‎ кой 


£= (\уз= )0(4 у. 


#=(\) 5 د قابلة للاشتقاق عند س = ۱ ن‎ л, 
ابا اق‎ 


ابحث اتصال وقابلیة الاشتقاق للدالة د :د (س) = اس - |Y‏ عند س = Y‏ 
الل 
ہیں۔٣ Yom:‏ 
د )= . Tzum:‏ 
۳سس وس ٣<‏ 
٭ بحث الاتصال عند سن = Y‏ 
У‏ د = ۰ »د (۲) < توا (۲ -س) < M‏ نیس (س -۲) = . 


۰ د (۲۳) = د (т)‏ = د же = (Т)‏ .*. د متصلة عند سس = ۳ 

+ بحث قابلية الاشتقاق عند س = Y‏ 

5 8 بر بی سای _ و بن خر سا ا 5 

درم دی کل و وع مسب وف سا 
۳ ۳ ھ)- ۴ > 

\=4 یتیب‎ Бы АЕНА م‎ 

۳ = د غير قابلة للاشتقاق عند س‎ л. Coman 

ادق 


کت الالة دحي دد ی | ү‏ غا شی ہو و 
۲س +۴ عندماس > ۲ 

فاوجد قيمة :الثابت ؟ » ثم ابحث قابلية اشتقاق الدالة د عند س = Y‏ 

السل 


٭۔' د متصلة عند س < ۲ » پر یوڈچیوڈ ہی ۷ 0 د( <۸ ٩+‏ 


55-5 ۷۶۹+۸ л 

тә نرہ‎ Р аа БАЈЕ ته بي‎ ۰ 

٤+‏ - نه Е ВЕРЕ оа сан‏ سید 
нды‏ ی ی وت رو 


(3# (a л. 


.. د غير قابلة للاشتقاق عند سس = ۲ 


۱۸ 


Өз 
S Эл 
2 - د : د (س) = * عند سس‎ ш ابحث قابلية الاشتقاق‎ 
33 > مياسن »سس‎ +۱ 
الجل‎ 4 
i 0-08); 
(+) 0ال کا2‎ о اک او‎ 
3 نسح 2 معد‎ 
کس عات صفر‎ 
۱- د (+م) -د() ۱+ ما( +م)‎ 
رون ری کا ما لھا یے ر‎ 
ات۱‎ Б 
2 رج‎ 
# = د غير قابلة للاشتقاق عند س‎ .* (E) (E) 
Ф 


إذا كانت د )0( !سس" +ب حيث ؟ »ب ثابتان وكان ميل المماس لمنحنى الدالة عند النقطة (۱ ‹ -۱) الواقعة 
عليه يساوى ۸ أوجد قيم :! .ست 

٩‏ الحل 

٭٠‏ ميل الماس للمنحنی عند النقطة (۱ ۰ Ка (1); )۱( з= )١-‏ 


دارفا نان ٢+٢‏ +ے- )10+( 


الم وا امہ 2 


+ ھ٢‎ -t-e ٣+ ۱۲ء‎ нЕ 
2 ہم‎ 2 09—20 
ДЕР 

+= л كاعم‎ 


١--)1(د‎ .. W منحنى‎ 3 )۱- » ١( النقطة‎ ٠. » 


+ ب ۱-2 


۱۸۳ 


oo 0‏ أسئلة الكتاب المدرسى 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
9 © إذا كانت : نا د (س) - ٢ك‏ +۳ »> نها د (س) ١ - а=‏ وكانت الدالة قابلة 
للاشتقاق عند س < ۲ فان : ك = .... 
)1( (ب) -۲ )>( t‏ (ہ)۔ 
)00 ميل المماس لمنحنى الدالة د عند النقطة (س, » ص) الواقعة عليه يساوى .. 
د(س +م)-د (о)‏ 


)201 (س + ه) - د (о)‏ (ب) 3 
ن د س +ه) -د Т (о)‏ د (سب) -د )0( 
чш‏ وت افو چس 


(Т) ©‏ جمیع العبارات التالية خطأ ماعدا ............. 
(1) إذا كانت الدالة متصلة عند نقطة فإنها تكون قابلة للاشتقاق عند هذه النقطة. 

(ب) إذا كانت الدالة غير قابلة للاشتقاق عند نقطة فإن الدالة تكون غير معرفة عند تلك النقطة. 

(ج) إذا كانت الدالة د غير متصلة عند نقطة فان الدالة تكون غير قابلة للاشتقاق عند تلك ДЫШ!‏ 

(د) إذا كانت الدالة لها مشتقة يمنى ومشتقة يسرى عند نقطة فإنها تكون قابلة للاشتقاق عند هذه ДЫШ)‏ 
р‏ |ٍذا كانت : د دالة وكانت د )١(‏ = ه ٤٤٤+‏ فان :نهار (س) -... 


)1( (ب) ٤‏ (د) غير موجودة. 
٭ (6) الدالةد :د (س) = ]سس - ہ | عند سس = ٥‏ تكون .... 3 
)١(‏ متصلة (۲) قابلة للاشتقاق (۲) لها نهاية 
ы )۱()1(‏ (ب) (Y) ۰ )١(‏ فقط 
(ج) (۱) » (т)‏ فقط. (د)(۱) ۰() ۲(۰) «Ш‏ 
9 ذا كانت 34( کا ید Yt‏ مس ک٢ з: ор‏ )9( = 
»سن ١<‏ 
та)‏ (ب) -۲ t (a)‏ (د) غير موجودة. 
o‏ کات :د =| عد 129 ESR‏ 
#سن ؛ سن>» 
(i)‏ (ب) Ale) ٤‏ (د) غير موجودة. 


۸٤ 


т> +"‏ 
$ © قينا كنود :سم ]عن ! Z‏ قابلة لاشتقاق عند سن =۲ 
س +ب سس ٢>‏ 


فان :۴+ بے .... 

)01+ (ب) t-‏ (ج) ^ A(s)‏ 
اس + وب 0 سن > ۲ 

© © إذا كانت د: د (س) = م ۲۱ »> سس۲ قابلة للاشتقاق عند س <۲ 

٢<وس‎ e v- مسن"‎ 

فان ۰ ؟-ب 2 ... 

(1) صفر (ب) ٤‏ (ج) 5 (د) ۸ 

۲ 
© إذا كات :رس - | جنا پ اخ шай ЗО‏ من ع A‏ جا 

٣س‏ وس <۱ 

)1( متصلة وغیر قابلة للاشتقاق. (ب) قابلة للاشتقاق, i‏ 

(ج) لها مماس رأسى. )3( لها مماس أفقى. 


ہر ہہ ںہ ہیں ہہ ہڈا 5 А Tayy‏ 
C) 01‏ إذا كانت الدالة د دالة متصلة عند سس - боот‏ ریس وچ بج فان د (5) - کے 


لسن (ب) ۱۰ (ج) ۱۲ (د) -۱۰ 
| )0( عندما تتغير س من س, إلى سدم فأى من الدوال الآتية يكون متوسط تغيرها أكبر ؟ 
(1)د (س) = ع سن + ٠١‏ (ب) د ٩ = (o)‏ س -۲ 
(ج) د (س) = + س +۲ (د)د (س) ۲ س -۱ 
© () إذا كانت د دالة حيث د Y)‏ +ھ) з=‏ (۲) + ص فان :۵ (؟) ٠=‏ 
(1) صفر (ب)۱ (ج)۲ (د) غير معرفة. 
+ 16 كان منحنى الدالة د فى الشكل المقابل يمثله T‏ 
الستقیم ل فإن متوسط التغیر للدالة د هو ............. 2 
тр)‏ (ب) ما ۲۰ 5 
т‏ (ہ)- م۰۷٣"‏ 
ua‏ 
٭٭ G)‏ فى الشکل المقابل : diea‏ 
متوبسط التفیر الذالة د يسناوى ..... ١‏ 
ИШ‏ (ب) -۱ Т‏ یچ 
(ج)س (د)-سن 
گے 


الهمعاصر (الرياضيات البحتة) + ۲4 / ثانیة ثانوی / التیرم الثانى е)‏ 


-== )٦( 2: فان‎ 
vo) 
١ (ج)‎ 

(У)‏ الشكل المقابل يمثل منحنى الدالة د 
فان قيمة سس التى تكون عندها الدالة 
غير قابلة للاشتقاق هی 
(1)-۲ فقط 
(ب) ۲ فقط 
(ج) ٤‏ فقط 
(د)(1) » (ب) sba‏ 

)@ فى الشکل امقابل : 
إذا کان ميل الستقیم ل یساوی ۳ 
فان :د )٦(‏ -د )1( = سكيف 
30 
(ب) ۷ 

(ج) ۱۲ 
(د) ۲۶ 

)%( الشكل القابل یمثل منحنی 
الدالة د : م سم ع حيث ص = 
ае‏ 
فان متوسط التغير للدالة د عندما ў‏ 

دحب 


G)‏ الشکل المقابل يمثل منحنى الدالة د 
إذا قطع المستقيم ل منحنى د عند 
аш‏ نستي »د (سم)) ء (ез)‏ 
فإن متوسط معدل التغير للدالة د عندما 
تتغیر س من سس, إلى دم يساوى ............... 
)۲(1 
)#( + 

((۲) الشکل القابل يمثل منحنى الدالة د 
فان الدالة ی у:‏ (س) -|د (س) | 
تكون غير قابلة للإشتقاق عند س 2 занака‏ 
20 (ب) (۱-۰۳] 
Z5) DH‏ 


) @ أى الدوال الممثلة بالأشكال الآتية قابلة للاشتقاق عند سس > ۲ ؟ 


^^ 


باستخدام تعريف المشتقة أوجد $ (س) لکل من الدوال الآتية : 


© (س) عه © د (س) = ه س - ۷ 
© 0 د (س) = س + ه © د (س) = و سن +س؟ 
© 3ع د (س) -س۲-۲ 0 د س) < 
0 د (س) - 1 -۲ 6 د (س) - ه - ٤‏ ماس 
© و د (س) <۲۷س +۱ (6: (س) ےج 


باستخدام تعریف ا مشتقة أوجد ميل ا مماس لکل من منحنیات الدوال الآتية عند النقطة المبينة ثم آوجد 
قياس الزاوية الموجبة التى یصنعها المماس مع الاتجاه الموجب لمحور السینات عند نفس النقطة لأقرب دقيقة : 


© 3 د (س) = ۲-۲ о‏ عند النقطة (V ۰ Y)‏ ۰ ۹4 ۸۵ 
© 62 د (س) = ١‏ - ہ س- ٣س‏ عند النقطة (-۲۰۱) ААЛ‏ 
© 02 د (س) =س'۔ ء٤‏ عند эшет. (т ۰ ١( аш‏ 
© د (س) - ]اس +۳ عند النقطة (ہ ‹ “л. у» (т‏ 


١ = قابلة للاشتقاق عند س‎ ١ + أثبت أن الدالة د : د (س) سس" - سس‎ ГД] 


ابحث اتصال وقابلية اشتقاق كل من الدوال الآتية عند النقطة المبينة : 


دس وی عند سس = ٣‏ 


۳5 وس‎ о-у 
۲> سن‎ 1 


© قم رس |" عند سن ے ۲ 


-0-\ اس ج٢‏ 


٢ = عند سس‎ урт ае 


4-0 سن ک٢‏ 


١۔س؟‏ ءس >-۱ 
هدص | ۳ عند سن = -۱ 
= وس < ١‏ 


ابحث قابلية اشتقاق کل من الدوال الآتية ше‏ النقط المبينة : 


۲س-۲ ء سس <۱ 
|е‏ : عند سس - ١‏ 
Y- ue‏ من >۱ 


١ sor ie те نس سس‎ © 


Vuri ١+ س٢‎ 


سن" + وس ٣‏ سن <۱ 
© (س) = : عند س = ١‏ 
٣سس‏ ١۱س‏ +۱۱ ء سک١‏ 
سس »سن ج٢‏ ۳ 
2 بین أن الدالة د : د (س) = غير قابلة للاشتقاق عند س = ۲ 
سن ٢+‏ مس >۲ 


ابحث قابلية اشتقاق کل من الدوال الآتية عند النقط البينة :. 


عند س = ۲ 
© (س) دس + لج ندش - ١‏ 
©د (س) اس٤‏ دجن کا 
© )= (س +70۲ عند سس ٦×‏ 
© ود (س) = اس-۱۲ 7ئ 
509 (س) = + ]سس ٩+‏ عند سس = ٣-‏ 
)د (س) = ۳ + | سن + ؟| عند س 7-2 
0اد (س) سس | سن | عند = 


ابحث قابلية اشتقاق كل من الدوال الآتية عند النقط المبينة : 


س إسن|+4هة مس > 
0 یی ےی سس 
10-1 
_ |۲ سس +؟ a "2o‏ 
Ан, H0‏ وس >> e‏ 
اسن А Кэш.‏ 
() د (س) = 5 عند سن = پچ 
ohb-‏ »سس > 


| | 


dabo maie 31 У‏ ® مستویات علیا 
]15 كانت كل من الدوال الآتية متصلة عند النقطة المبينة أوجد قيمة ۲ ثم ابحث قابلية هذه الدوال للاشتقاق 
عند نفس النقطة : 
vs ١+۲‏ 
هس - !تت Z‏ سی عند مس ٣‏ 35 


عسن- ۲ ۰ من <۲ 


۳ ۲ ۲ 
د س) - акай‏ سیب عند س - ٢‏ — 
ut‏ »سن 5 ۲ 


أوجد قيم ! ‹ إذا كانت كل من الدوال الآتية قابلة للاشتقاق عند النقطة المبينة : 


۲2 ءوس‎ Wt- 

© (س) = عند سس = ۲ eje‏ 
etor‏ »سس > ۲ 
۶-۲ ۲ 

۵ا ‹-20 عند سس - ٢‏ 5 وت 
etot‏ »سن >۲ 


3 إذا كان : د (س) = سس" + س حيث ؟ » ب ثابتان أوجد : 
() الشتقة الأولى للدالة د عند أى نقطة (س » (ое‏ 
© قيمتى ؟ »س إذا كان ميل الماس لنحنی الدالة عند النقطة Y)‏ » -۲) الواقعة عليه يساوى ۱۲ 


۰۱۵-۰ 


CO‏ قارن بين المشتقة الیمنی والمشتقة الیسری لكل من الدوال الآتية ء وأثبت أن 55 منها غير قابلة 
للاشتقاق عند النقطة س = ۱ 


© 


س؟ + ہں-ہ+ یں <۲ 


لوه إذا كانت S(s:‏ + »سس =۲ متصلة عند س = ٢‏ 
+ یس ‹ سن ٢>‏ 
فاوجد قيم :{ ب ثم ابحث قابلية اشتقاق د عند س = ORTEN ٢‏ 


۱۹ 


تس شن ۰ 


جس + ۳۲ج مس <۱ 
د (س) = Ў‏ متصلة عند س 2 ۱ء د (۱) < ۱۱ 
ح س ٤+‏ م مس >۱ 


أوجد قيم الثابتين : م » ح ثم ابحث قابلية اشتقاق الدالة عند س = fete ١‏ 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
© إذا کان د (1) = صفر » 5 )0( حیٹب > ۰ وكان л:‏ (س) = |د (س) | 
فإن : ن () = Е‏ ہک 
)0( (ب) -ب (ج) صفر (د) غير معرفة. 


د ڑھ ۴۶)۔د )1-2( جد 3 هل _ 
وه 2 T‏ 


)3(1 )۴( +5 () (ب) ۵ (۲) 


(ج) 5 (-۲) (د)5 )5 )-"( 
© إذا كانت د دالة وکان ۵ (۱) = ۲ د (۱) = 4 فان تسس اس ہہ و هن 
(1) صفر (ب) ۳ (ج) ۱۲ () + 
O‏ كانت د دالة وکان : د (1) < 4 5۰ (۲) فإن : تھ ۵۳( Э+'‏ ....... 
pana‏ = 
(1) صفر (ب) ۱ (ج) ۲ (د) t‏ 
© إذا کان منحنی الدالة د : د (س) سس" - ۱ یمر بالنقطتین : ۲(۱ » د (۲)) ,ب (” 3۰ (O)‏ 
"۳ میل الماس المنحنى عند T‏ 
a(i)‏ (ب) ج (ج) 


ماه 


чэ) 


٢سس‏ +۳ >o‏ 
إذا كانت الدالة د : د (س) = 
اس + یس -۱ »سن ک٢‏ 
متصلة عند سس = ۲ وکان متوسط تغير د عندما تتغیر سس من ۱ إلى ۳ یساوی 1,۵ 


أوجد قيمتى : ! ء ب ثم ابحث قابلية اشتقاق هذه الدالة عند س = tat ٢‏ 


إن إيجاد مشتقة الدالة من خلال التعريف قد یستغرق Gig‏ وجهدًا ولتسهيل ذلك إليك بعض القواعد التى توفر 
لك أسلوبًا سهلاً للحصول على المشتقة. 


فإن : 5 (س) = صفر 
فمثلا : - إذا كانت : د (س) = ٤‏ فان : د (س) = صفر 
- إذا كانت : د (س) = ۲۵ ما كد فان : 5 (س) = صفر 


з:‏ (س) سس 


1 
-إذا كانت : ض = tozo ٦‏ 


- إذا كانت : ص = ата‏ فان : ص سس 


o Ww 
لاحظ آنه:‎ 


وص 

ذا كانت : ص = م 

٭ إذا كانت : ص سن ۶ 

١ _ _ وص‎ 

* إذا كانت : ص = اس فان : گے 
оўт 5+ aé‏ 

ذا كانت : ص ل Ж‏ الكو 

* إذا كانت : ص = فان : = 


1 


إذا كانت : د » مم دالتین قابلتین للاشتقاق بالنسبة للمتغیر سس 


وكانت : ص = د (س) م (س) :فان : مش = و (س) اي (س), 
وبصفة عامة : إذا كانت د, » دہ » ... » دی دوال قابلة للاشتقاق بالنسبة للمتغير سس 


وکانت ص = د, (س) ± دم (س) ...+ د (س) 


فان : مش = در (س) ± دب (س) ...+ سر (س) 


۲+ س٠١‎ = سس + ۷ فان : 6 (س)‎ ٢+ إذا كانت : د (س) = ه سس‎ - : дй 
+ سن‎ ١4 - سں* فان : ص = ۲ سس*‎ ٤ - إذا كانت : ص = ل سر‎ - 
مثال رھ‎ 
: أوجد المشتقة الأولى لكل هما يأق‎ 
)١-نس‎ ۲( )۳ - (س) = (س‎ | ٦+ سس‎ ٤ - "۳ + (7]ض-ء ۲ س*‎ 
toraa ]د یں سا سا‎ ١ لس د‎ ٤+ اد (س) - ۲ س اس‎ 
di 
t- ص = .10-1 + وس"‎ ][[ 


د (س) = ۲ سس - ۷ ٤ = (0-) 37. Tto‏ سس ۷ 


5 А 
س۲۴ س + کے‎ УЕ چ س؟‎ × ۲ < (0) л ١-؟ںس‎ tto ۲ = د (س)‎ 
1 

ساٹ Ле‏ سی ا سود و۳ 

8 .۰ د (س) = سپ ہچ + ہچ + كج = 1 + وس" + سس 


.. 4 (س) = صقر - о‏ س٣‏ - ۲س٣-‏ ۱۲ سس 


الهمعاصر (الرياضيات (Gadi‏ + ۲۰ / ثانية ثانوى / التیرم الثانى |۱۹۳ 


إذا كانت : د (س) 1 سس" - ٣۳س‏ + ٤‏ فاوجد: 


0 0) 99 قیغض التى تجعل د لس) - . 


الحصل 

6 نت س) = ۲ سن” + ۱۲ سس - ۳٣‏ 

Ү\-=(.)2 ۰ ۲۱-۳۱-۱۲ ۱۲+ ۱*۲ )۱( 300 

(7]بوضع د (س) = . Я‏ + ١١س‏ - ٣۳ج‏ 
س + وس ١ء А‏ (س + 1) (س -۲) = . 


٢ یس = ٦1ء یں ے‎ л 


إذا كانت د » مي دالتین قابلتين للاشتقاق بالنسبة للمتفیر سن وکائت ص = د (س) × م (س) 
ое‏ 


فان :522 = د и × (о)‏ س) + مس 3х0)‏ (لس) 


| المشتقة الأولى لحاصل ضرب دالتين قابلتين للاشتقاق 
) ای أن | = الأولى × مشتقة الثانية + الثانية × مشتقة الأولى 


Qui 
: أوجد المشتقة الأولى لكل مما يأق‎ 


ص = )-10 + ۲) )70-1 (e‏ چ ص = (س + ) )1-7( 
الحصل 
٦ × )۲+ 10) 525‏ سس + (۲ سن" (o=‏ × ۲ سس 


ی буе‏ +4{ =< ا سن و ا و سن :سن 


)۲- ص = (س + سس ) (س؟‎ ۰. E 


r ۷۳۴ - uas . 
-e-+ urto) مر کے اسن"‎ 


بهذه النتيجة وعدم فك الأقواس أما إذا کان اغ شن ЕГ‏ ابش صورة فيجب 
| إكمال الحل بفك الأقواس وجمع الحدود الجبرية المتشابهة. 


ia‏ لک 


إذا كانت : د » م » مه دوال قابلة للاشتقاق بالنسبة للمتغير سس 


وکانت : ص = د (س) +« من (س) х‏ (س) 


فان : تن (س) × (س) اي (س) + у‏ (س) ×د (س) (оо‏ + س) × د (س) اس س) 
وبقسمة الطرفین على ص = د (س) л х‏ (س) × س (س) نجد أن : 


092,007 وص _ دضع‎ л 
бщ) (оуу ص وسن ر(س)‎ 


өз 
)۰( ثم أوجد: د‎ )١ + (س" - ع سس‎ (в - أوجد المشتقة الأولى للدالة د حيث : د (س) = (۲ سس" + ) (س'‎ 
الحل‎ 


2 (س) = 10 (س'- ه) (سس' - ٤‏ سن + )١‏ +۲ سن (۲ سس + ۲) )10 ع سن )١+‏ 
+ )10-1 ؛) (۲ +o‏ 7( (س؟ - (e‏ 


1. (-ه) ع‎ x Y x (£-)+\x Yx. +\x(o-) x. =(.)5‹ 


إذا كانت : د » م دالتين قابلتين للاشتقاق بالنسبة للمتغير سس 


د (س) ое;‏ (س) × د (س) -د (ص) ×۶ ) 


اه دم la‏ فان این 


Wy) реў 
المشتقة الأولى لخارج قسمة دالتین قابلتين للاشتقاق‎ 


المقام × مشتقة البسط - البسط × مشتقة القام 
Чеш) 5‏ 


أوجد المشتقة الأولى لكل مما Gh‏ : 


vtu 6 - سس‎ ۳ 
Hersom س چ‎ 
Jan 
w س - و‎ Y) Y- )٥ + سس‎ ۲۳ 1 
ا ا‎ 
(о + سس‎ Y) (+o Y) 
oN- 0+ وس‎ оу (Е) олов 
انا سس ور‎ 
(t-o) (t-o) 


۹۰ 


37 


Өз 
)(5۰ (бнз سے بت‎ „у, 56 
٢- سن" +س‎ 
الحصل‎ 4 
)۲- سن -۲) - (۷ سن + ۱) (سن" - سن‎ o) )۱- سس‎ ۷( ja 
EET = (س)‎ 3 
٤+ ہ سس = ۲ سس‎ - ue- سن؟ - و سن +۲) - (۲ سس‎ + wy 
W-ot) W-ot س‎ 
مجال الدالة.‎ # Y- ا >-)غ ة حيث‎ Орт 
سام شاو مور جال الدالة.‎ үссен. 
ТЗ 
١ - إذا كانت الدالة د :د )-0( ا ا “5 قابلة للاشتقاق عند سس‎ 
۱< »سن‎ 
فما قيمة كل من :؟ »ب‎ 
العمل‎ 4 
١ = د قابلة للاشتقاق عند س‎ '.* 
١ < عند س‎ ушыш! الدالة د قابلة‎ 
قرام راهان‎ ER ١ = د متصلة عند سس‎ .'. 
مباشرة دون استخدام التعريف.‎ (7%) з= (%\) ол 
(t-o) ہصح (س +ے) = نبا‎ a 
(\) ۲-2 ے۷ +ب‎ 
سكا‎ » |_ 5 
را ہو ںی‎ =(@ 
wra )۱( = )( 5 


وبالتعويض فى (۱) : s‏ ب - ٤-‏ 


LA‏ مواسئلةالكتابالمدرسى | ٭فهھم Sho‏ ٭ مستویات علیا 


اختر الإجابة الصحيحة من بین الإجابات العطاة ؛ 
а © ©‏ كانت :د (س) = فإن :3 (۱) = 


۲ (د)‎ \- (a) (ب) صفر‎ ۱)١) 
جك ((س -۱) (س + ۳)) = سی‎ © $ 
۲ - سس (ب) ۲ ی +۱ (ج) ۲ سس‎ ۲۱( 


9 إذا كانت : د (س) = ل سس٣‏ - + مس" + ل سس" فان :5 (۱) 


)10 (ب) ۸ (ә)‏ 
© © إذا كانت : د (س) = ٤(‏ سس - (о) )١‏ فان :3 (-+) >« 
)١(‏ صفر (ب) -۱ )+( м-(5)‏ 
© إذا كانت : ۵ (۷) = о‏ » د (س) سس" + م سس + ہ فان : م = ا 
e(1)‏ (ب) ۲ (ج) ۱۰ ч)‏ 


pa DAN 


© © إذا كانت : د (س) =" فان : نبا 


30 (ب) ه س! (جاس' (د) غير موجودة. 
4 © إذا كانت : ص - لے فان : %= 
رن لت 2 رب رم لے =o)‏ 
٢اس‏ اس ٢‏ می к= к=‏ 
9 ©) إذا كانت : د (س) = حيث | ثابت ‏ فإن : ۵ (سس) ш‏ نس 
)١(‏ صفر (ب) ۱۲ (ج)۲ чо)‏ 


6 © إذا كانت : ص - ۲ اس نان ؛ ككك ب .... 


۳ ۳ ¥ 
y(i‏ ۲ کے 
(۱۲۲۱س (ب) ۱۲ ]اس ”= پا کے 


5 (د (س) .ی )= اسم 


(5)1 (س) ۰ ص) (ب) د (س) 2۰ (س) 

(ج) 5 (س) .ی (س) (د) د (س) . من (س) +4 (س) м.‏ ص) 
ШТ)‏ كانت : ص = (س + )٤‏ (س؟ + ه سس  )۷+‏ فان : ص = سی 

(1) ۲ س؟ ١٣+‏ سن + ۲۰ (ب) سس" +۱۸ سن +۲۰ 

۲۷ + س؟ + ۲۷ سس +۲۸ (د) 10-7 + ۱۸ مس‎ ۱۸ + 10 (a) 
٩ = ذا كان :س ص = ۸۱ فإن : گس = ............. عند سن‎ 9 

٩ (ب) -۱ (ج) ۱ (د)‎ s-(1) 
55 = )۱( 3 : فان‎ Poet oE كانت : د (س)‎ Ш) 
(د) صفر‎ А) (ب) نه+ چ‎ w(i) 
فان :لمع وس‎ ٩<)۱(5 ۰ ہیس“‎ (o) كانت به 3 صح وكانت : د‎ ШТ) 
(د)ة‎ t (ب) ۲ (ج)‎ (1) 
= (‘л о) 52-09) 

(۰)۱ (ب) ۱۰ 7 (ج) صفر )د( 
® ذا كانت : د (س) = س + ے فان : د (س) = صفر عندما سس = үн‏ 

٩۶ (ج) ۶ ۲ (د)‎ Y- (ب)‎ та) 
ы کے‎ =(т)у:д у= (т) 5 : (س) وكان‎ у + س؟‎ ٤ = 9)إذا کان : د (س)‎ 

ч-(.) ۱۷- (ә) ۳۱ (ب)‎ ч) 
... = فان :ع (س)‎ ٣۰+ إذا كان : د (س) = ہ م (س)‎ 9 

)3(1)-0( (ب) ۵ (س) ۲۰ (ج) د (س) (د) ‡ د (س) 
(6إذا كانت : د (س) = (س (t+‏ (س" (t=‏ وكانت : ۵ ٤= )١-(‏ فإِن :۴= ٠‏ 

)0+ @(-+ + (د) ےچ 
(6إذا کان : د (س) مس" +رمس + ل فان : ۵ (۱) +5 )٤(‏ -۵(ه) = Е нн‏ 


е0)‏ (ب) -م (ج) له (د) - یه 
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= إذا كانت : د (س) > س۲-۲ مس" + هس 4 وكانت 5 (لس) <۲ فان : جس‎ 69 е 


ВОО) ۲۰1 (ب) ۳۰۱۱ (ج)۲‎ тл) 


© إذا كان : د (س) <۱سیا من (س) 3066707 (-۴) (Чу‏ .فان : اب .... 


)(® (ب) -۲ (ج) ۲ (د) ۱۲ 
۵ 9© ذا كانت : د (س) (т) 5۰ т‏ <۱۰۸ فان :5 (۱) = مدش 
МО)‏ (ب) 1 (ج) ۱۲ (د) ۲ 


۶ © إذا كانت : ص = ۳ ~ فإن: = اسیا 
م ص 
a)‏ بم اس ; 


E ETE) \-- МАА) 
نس‎ Ао чушш إذا سے سے‎ © 

т-у ۳۰۱۲ (ج)‎ 2 ж 
шее (шешз اس وكان‎ ш! - إذا كانه (س)‎ © 

فان :۲ اب = ی 

۲۷- (ب) -۱۸۰ (ج) ۳ (د)‎ ХА 


۲+ (س) اس" +ےس‎ у о1о إذا كان : د (س)‎ 69 Ф 


وکان : ۲ ۵ (۱) + م (۱) =۲ فان :بے ... 


60) ۳ (ب) -۲ (ج)‎ t-(1) 
mesti إذا کان : د (س) <×س؟ + اس + ب وکان : 5 )0( ۲ د (¥) فان‎ )©( 
(s) ۲ (ج)‎ Y- (ب)‎ ۶-)۱( 


؟ (۴) إذا کان (د [-]ی) - د [-]م فإن أى العملیات الآتية يمكن وضعها فی الربع حتى تکون الجملة 
صحيحة لكل الدوال د » م القابلة للاشتقاق ؟ 

(1) )+( فقط. (ب) )+( » (-) فقط. 

(ج) (+) » )—( ‹ (х)‏ )0( (د) (x)‏ فقط, 

9 ذا کنت د : [-۱ ۱۰] سے ع حي د (س) 

| فان : سک (د 09.09( 
)1( (ب) ۳۲ (ج) ۶۸ (د) غير معرفة. 


عس؟ »ی : [. ]٤ ٤‏ ها حيث م (س) = ٤‏ سس 


= 


[т] 


کات بیع و8 مستویات علیا 
өзгеч‏ كانت : 0-01 < ۲۶ عندما س = ١‏ فان قيمة | تساوى .... 

۲۶ (ب) ۲ (ج)۱ (د)‎ AG) 
„Озу. فان‎ ٦+ هس‎ - oT- 9©)إذا كانت : د (س) سس"‎ 


زلاس (ب) ۸ (ج) ۱۳ )2( № 


9 إا كانت з:‏ (س) = (س - 4) س - ه) (س )٦-‏ (س - ۷ فان : 5 (۷) = 
em‏ (ب) ٦-‏ (ج) صفر W)‏ 
© إذا كانت : د (س) سس" - س ٤+‏ وكان : ۵ (е)‏ - 5 +3( قإن :اك -.... 
)۷(1 (ب) ° ч) тш)‏ 
9 إذا كانت د : د (س) دالة زوجية وقابلة للاشتقاق لجميع قيم س 3 ع 
فإن : 5 () +ه (-۴) = 


(1) صفر (ب) ۲ ۵ () (ج) ۲ 5( (د) -۲ 5 () 
© إذا كانت د دالة فردية قابلة للاشتقاق لکل سن ZB‏ فان : 5 (1) +5 (-۲) = .... 
(1) صفر (ب) ۲ 5() (ج) ۱ (د)۲ د )=( 


) إذا كانت الدالة د : د (س) = سس" سس + ١‏ » وکان 5 (۲) = ۲ ومتوسط التفیر للدالة د 
عندما تتغیر س من ۱ إلى ۱,۲ یساوی ОА ۵,٩‏ += .... 


(۱)-۱۰ (ب) -۲ (ج) ۱۲ (د) -۱۲ 


5 
نحل | ةا 

)@> (ب) ۸ (ج) ٩‏ (د) ۲ 
О)‏ مما ياتى لا يكافىء المشتقة الأولى للدالة د (س) = مس ؟ 

)0 ہے ب للح لمك )++ 
© إذا كانت : د (س) = سس' - ه سس + ۱ وكانت د )0( > د )0( فان := ... 

۳۰۱۲ (ج) ۰۱۱ ۳ (د)‎ КЕЯ фат) 
.... =۴: عندما س٠١ فان‎ ٦< إذا كانت : ص = (إ سن + ۲)) ۲ وكان كحت‎ ® 


٩۰۲ (د)‎ Y ۰۱۲- (ب) ۲-۰۱۱ (ج)‎ лал) 


> الدرس الثالث 81 


 )‏ متوازى مستطیلات قاعدته مربعه طول ضلعه جسن سم وارتفاعه ص سم وحجمه ۰ سم 


т) +01)‏ (ج) چ 
)09( فى الشكل ا مقابل : 

إذا کان : ؟ح يقطع الدائرة فی ب » ح 

۰ يقطع الدائرة فى s‏ » ف 


فإن : == اہ عندها سن = Y‏ سم 
та)‏ )+( )#(^ 

)8( فى الشكل امقابل : 
إذا كانت ؛ اب قطعة مماسة للدائرة 
فإن اتی |да нео,‏ چن о‏ 
в-(1)‏ @-+ 
(ج) - چ те)‏ 

@ فى الشکل а ۸ a аш‏ 
إذا كانت ۶٤:‏ ینصف دس ۲ح У‏ | اک 
فان о = SEE;‏ عندما سس = ۷ حا ب و ا ا 
)@+ (ب) ۱ (ج) +۱ ۲ 


) @ إذا كان : ص = اس" + ۷ كثيرة الحدود حيث ! 3 ع" فإن : ست يمكن أن يمثلها الشكل 2 


ue ue ое ua 
Ac - س‎ A سے سو‎ 
(ب) )+( (د)‎ (1) 
: أوجد المشتقة الأولى لكل مما يأق‎ 
ص - ه س‎ д © ۷ < ص‎ © 


© 3ع ص <س! © وع ص - ۶ ×س٢‏ 
[O)‏ يي © د (س) = ۳ مس" - ٤‏ س + و 


الهمعاصر (الرياضيات البحتة) ۲٦٢‏ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى الما 


c 


0 \ 


® ص < ۸ - سس" + ل س 


۱ 
(6 ص سس" + لب 
ue‏ 
)1( ص = سن (٣س؟‏ - 7 س) + ۱۲ سس 


0 
ص = سے (سن؟ - ٤‏ 10 سس - ۴ 
0 سر ( ( 


газе‏ تطبيق ‏ ث مستویات‌علیا 


о аў) 
ج‎ 


а ©‏ ص = (س )١-‏ (س )١+‏ (س؟ + )١‏ (س' )١+‏ سیا + ۱) رس +۱) 


أوجد المشتقة الأولى لكل مما يأق : 


© رح ص -آس: 


© 3ع ص = + سن ماس +۳۳ س - ٤‏ 


© 00 ص<٢‏ سن +۲ ماس 
© رح ص <س (۲سا -)-س) 


E‏ یں + سق 
~ 


- ص‎ 6٥ 


о) 


أوجد قيمة کل مما يأق : 
mo‏ ۵ےد 9 كر ود 
© بج (س ءاس ) © هه یه )0( ھک کے 


آوجد المشتقة الأولى لكل مما يأق : 


)١ + س٣‎ - تع ص - (س + ۲) (س۲‎ O 
o ١ = سس +س) عند سن‎ ۷( )١ - سن"‎ ٤( = لم ص‎ © 


© 3ع ص = (س؟ + )١‏ (س" + ؟) عند س = ١-‏ 


© د (س) = o ٤(‏ - ٣س‏ + ۷) )10 + ۲ س + (Y‏ عند النقطة (۰ ۰ ۲۱) r‏ 


9د (ص) سن (۲س - )٤‏ (س' - ) عند س = . 


© ص - (۲ سن + ۱) (7 سس' -۲) ٤(‏ سس + (т‏ 


لگا أوجد المشتقة الأول لکل مما ياق : 


۰0۵٢ی‏ 
© س) - جف 
2 


پک : 
0 < ب 


Ү-0- е 
7 


© ۵ص - 


© جره ص)- 


т 
۱+ سس‎ 


سس +۲ سس + و 
سن سی و 
‘ue‏ - وس +۱ 


ثم أوجد : 5 (۲) + 


ثم أوجد :د (۰) + 


آوجد قیم | »ب إذا كانت كل من الدوال الآتية قابلة للاشتقاق عند النقطة اطبينة : 


وت 


اس +ب »سس >۱ 


وس 


اس + بس + ۷ 


0) د سای 


س۱ 


2 إذا كانت : ص = 


سن <۱ 


س ج٢‏ 


ایس +ب ء سس >۲ 


عند س = fes ١‏ 
عند حن ۲5 ehe f‏ 
مس <۲ 

عند سس ۲ es‏ 
سن ٢>‏ "9 


اثبت أن +س' ( 22 ) = ۲ 


تا إذا كانت : ص = سك 20 أقبت أن: ۲ سس ص (Zi)‏ سس" - ع 


пет 


т 


إذا كانت : ص = 
ы‏ س-۱ 


إذا كانت : ص = لے ء ل ثابت أثبت أن: 
Uto‏ 


وو КРЕ.‏ 
أثبت أن :ہے + ое‏ 


0 


پل د 


إذا كانت : د )0( سس" + سس وكانت : د )١(‏ = ۲ » د (۱) = صفر 


فما قيمة كل من :۱ Sere‏ 


۰۲ ۰۱-۰ 


er 


(азе 31‏ 0 تطبيق ‏ مُه مستوياتعليا 


للا أوجد قيم سس التى تجعل د (س) = ۷ حيث د (س) سس" - ه سس КЕЯ ٢+‏ 
أوجد قيمة الثابت ! إذا كانت : د (س) = حفط ء4 (۷) = -۲ اھ 


7 سس" + اسن نے . 2 
إذا كانت ؛ د (س) - اک وكان د ).(=\ ۰(5۰) <۱ 
سن" سن +۲ 
فما قيمة کل من :٠ء‏ ب؟ NEAD‏ 
9 2 إذا کان : ص = !سس" +س سس" » SEE‏ = ۸ عندما سن ١<‏ وكان متوسط تغير ص 
عندما تتغیر سس من У-‏ إلى ۲ يساوى У‏ أوجد قيمتى الثابتین : | »ب Ne fo‏ 
ШО‏ / مسائل تقیس مهارات التفكير 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
© ذا کان :4 (س) × من )=( + من (س) × د (سس) = سس + لے 


ا قا 


فان : وح [د (س) × у‏ (س)] = 
)+ (ب)۱ (ج) + (د)۳ 

© إذا كان : د (س) = (۲ سن + 2х )١‏ (س) وکان : د )٢(‏ = ۱۵ 2۵۰ (۷) = 4 
فان ۰ ۵ (۲) =" 


50 (ب) ۲۸ (ج) ۲۰ (د) ۳۲ 


۳< (2) ۵۲ ۰ ٤=)۱( (۲ إذا کان‎ © А 


۳۲ (ب)-۲ (ج) ۱ (د)‎ t-(1) 
= )۱( 3: فان‎ л )۱( 2۵ ۰ وكانت : م (۱) = -ه‎ 


اپ و زس ا سرت 


)۱)۱ (ب) ۲ (ج) ٣‏ (د) t‏ 
© إذا كانت : د (س) = (س -۱) س - ۲) (س - ۳) Z тй‏ (لع) - 


+05) ۳ (ب) ۲ (ج)‎ v0) 


إذا كانت ص دالة فی ع ولتکن ص = د (ع) ء وكانت ع دالة فی سس ولتكن ع = م (س) 
فإن : الدالة ص الناتجة من تركيب الدالتین د » م تسمى دالة الدالة فى سس حيث 

ص = (уо)‏ (س) = د (ى (س)) ولإيجاد مشتقة دالة الدالة نتبع النظرية الآتية : 
Тр‏ «قاعدة السلسلة» 


إذا كانت : ص = د (ع) دالة قابلة للاشتقاق بالنسبة إلى ع » ع = م (س) دالة قابلة للاشتقاق بالنسبة إلى سن | 


ويكون : ص = د у]‏ (سس)] قابلة للاشتقاق بالنسبة إلى سس 


ند 


وس 


فى كل مما dk‏ : 


أوجد 
۲ ص - +۱ ‹ ۲-6 س-۲ 


та : N |‏ وص 
7ص - كك ‹ سر + ١‏ سس +۲ ثم أوجد : [ ۶ 
ر میں а‏ جي ) اوجد : THES:‏ 


4 الحل 
ts Ys 9‏ وص وص دغ 
А=‏ = 0 = عی۸ Y‏ 
\ کر N‏ ہی تا اوی سے و ۱۱-۲ ع =۱ (۲ سس - ۷)۴ 
| 
„оеш‏ فتاه ۱ ;4 


Cow- _ )۳ + تن‎ ۲( - 


z گے‎ ues us, 
нота 0) (аео) 


”وحن وع E‏ (ع-۱) 
)7+1( 


= )۲ + (؟ سن‎ х 


(е) 


37 


| مشتقة аыл‏ [د (س)]“ 
| إذا كانت : ص = [د (س)] " حیث د قابلة للاشتقاق بالنسية إلى سس » siew‏ حقيقى 


| فان :522 رہ [د )1769 »د (о)‏ 


| ای ان | مشتقة (قوس)"- بم(القوس)۱-۳ × مشتقة ما بداخل القوس. 


شد وم 
سم 
آوجد ابلشتقة الأولى لکل مما یأق : 
ص = )701+ у= 8 | е‏ 
(8 ص = سن - ٣صس-٢)٢‏ 
4 اسل 
وه _ لا 0 0 at‏ 
سرت х ۲)۵ + иф‏ س۲ = ۲٤‏ سا т)‏ سس" + (o‏ 
×٢ Groy, + ЕЯ‏ ٣ں‏ 
5110 شی )1 س "١+‏ 


=(« تس = 5 


[8 .۰ ص = (س' - ٣س‏ - ۴)٤‏ 


)۲- س‎ (۲ us, 
==” ("оту - ا نس" ۲ مس‎ 
ما و‎ 


أوجد المشتقة الأولى لکل مما یأق : 

(+ _ y- ۲ 7 
тос) "ЁШ (ў - оү) (\ + ص = (۲ س‎ ]1[ 
J= 4 


كك = ( سس +۲)۱ × 6 (۳ سس - ۲/۲ ۳+ уот)‏ ۳ إلا سن + ۲)۱ ۲ 


= ۱۲ (۲ سس +۲)۱ (۴ سس - ۲)۲ ٦+‏ (۲ سن + ۲/۱ (۲ سس - ٩۲‏ 
л =‏ (۲ سن +۲0۱ (۲ سس - ۲)۲ (۲ (۲ سن +۱) + (۲ سس - ۲)) 
л =‏ (۲ سن + ۲)۱ (۲ سس -۲)۲ ٤(‏ سن + ۲+ ۳ سس -۲) 


(о) ۲۲٢ - سن + ۲۱ (۳ سس‎ ۲( л = 


= س ٢(‏ سس +۲)۱ (۳ سس -۲)۲ 


اس 


1777777 huaa 


)١ + (س'‎ ×٢× )+ о) ۲-۲۲ о) × وص ۲ (س' +۱)' × ۲ سس‎ 


ا۶س = تی 
ъол‏ +( سس - ۲0۳ - (пот) ۲)۱ + 10) ٤‏ 

)3 س - 0۲" 
جا +\( (۲ سس - ۳) от)‏ (۷ سس - ۲) ۲ (س' + ۱)) 

(7-0-1) 

٢(س'‏ +۲۱ )101 - و سن- ۲ سس" -۲) 
T т‏ 
۲ (س" +۲۱ )10-8 - ۹ سس -۲) 
w-‏ 


إذا كانت :ص - ۳ (o~)‏ فان 


أى أن : مشتقة الجذر التربیعی لدالة - EN‏ لحل« مشتقة ما تحت الجذر. 


ند 

أوجد كسب لكل مما يأ : 

9 ص = س7 = TERETE‏ 
0—14 


жый сыту ы Сы وچ سے‎ 
۳ + س١ ما‎ ۲:۲۲ 80 


۸+ س٢٢‎ - س'‎ ١١ 


ШЕШН. М А! ый а БШШШ. С 
onr eN rs 
© مثاد‎ 
1 
١ = نا كانت : ص = چپ > ع-۲۳س- ۲ فاوچد: ئا عند س‎ 
+ 
)الل‎ 
т А كع (ع +0 كع )8( _ اع جاع ال‎ oes., 
тоту ۶ (I+ E) 00) ۱00۳ و‎ 
۳ [4] = E که پر‎  صو‎ . 
EET TA Чч») 0-5 وع‎ о" 
۳ ۲-۵۲ сез. 
2 auti РТА 
EE یہو‎ о) یہ ہپ ہے وا‎ 


а ы 
الما‎ 


| 
3! 


کس ور تجلا ناج شوہ مق غ ی رم بس ا 


НЕТЫ 
анньа (ЕБЕ 1 - а 
۲سی-۲‎ тот) ع ے۷ ٣س ٭.۔‎ 


= 


7 مس أسظ = نس کے‎ (== (Nun  صو‎ , 
(=o) O-o) ۲)١ ۔س-٢(‎ ws" 
ده‎ [= 
E ۱۱-30 ۸ 


( گ (ص) = ٢ص٢‏ (لاحظ أن الاشتقاق هنا بالنسبة إلى ص) 


8 
B‏ 
يد (ص) =۲ سا × یی 
۵ 
لگاء 


zs 


اكت امت 
1 


اک لو نے ایی ہیں 
©з‏ 
أوجد كحك فى كل مما یات : 
o- o= е) ١ + ؟س٢‎ = о 0)‏ 
4 الكل 
n х = == ше" А |‏ ۲ص × كت داع مسآ - 6 سس 


سس٤‎ اس٤‎ _ س٤س‎ ٤ s, 


чно) оет وس‎ 


3 


تل آفر: .۰ ص = (س' - ؟ سس؟ + TO‏ 


ҮЗ Ў, J ٤ ЕР 7 
= س)‎ t-u (۲۱+ سن‎ ۲- о) 


إذا كانت : ص ع" + 5 ع +۵ ۰ ع= سا +۲ 


ИГ БИРИ 
ат وجی نی‎ ыште ОЙ 
Jan 
ts ое 
о-=о-їху= =; ‹ Шы 3 مس‎ 


ts 
ون = ر × ی = (۲ ع + ۲) × سس وبالتعويض عن قيمة غ‎ 


3 ۲ ۲ ی‎ ое, 
سس = سس" + لاسن‎ x )7+ ٤ + سا +۲)+۲)] «س = (س'‎ y) л) 222. 
0 صر‎ 
(وهو المطلوب)‎ A E كعد ۷ کے سی ےی‎ 


| كانت : ص = (ио)‏ (س) = د (loy)‏ 
وص 


е9. (69 л) з=; 


оз 


إذا كان : د (٢س-١)س؟‏ +۳ أوجد: د (о)‏ 

العلل 

د (۷ سس -۱) = سس" +۲ (о) л‏ × ۲ = ۲ سس 
وبوضع ۲ سن - >١‏ و یں سح ۳ 

۲= (0)3. ٩۲ (o) ۵ n 


المعاصر (الرياضيات البحتة) م ۷ / ثانيةثانرى / التيم الان [EA]‏ 


ä‏ دالة الدالة 


مه استلةالكتابالمدرسى ‏ | тазе‏ تطبيق 5 مستویات علیا _ 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
Ш)‏ کان : ص - سس؟ , سن = ع -۱ فان х=:‏ 
мы) ۱-۲6 )(‏ 
б- 6۲)‏ )1-0 (ع"-۱) 
Ш)‏ کان ot uoe:‏ ء سس= ع +ع а‏ 
FN‏ (ب) ۱ (ج) صفر )۲(۵ 
ШО)‏ كانت : ص = таф e \-ф-'ф‏ فان meee s E‏ عند سس ٢<‏ 
()-۱ (ب) -۲ )+( + Fo)‏ 
© إذا كانت : ص سن ٥<‏ » س ع۲۴ а ор‏ 
| (د) صفر 
عند ع ١=‏ 
| )+ 
| ب +-о)‏ 
رس == тү‏ ‹ ع سس +۲۵ نان كشك оссо‏ عند سن 2 
)1( (ب) صفر (ج)۱ (د) ۳ 
а Ma‏ عل و كشك еее‏ عند سس - 4 
(1) صقر (ب)۱ то) KE‏ 
Ыы‏ ا فان : ۵ )٤-(‏ = 
а) |‏ (ب) ۰ o) tia‏ 


9 إذا كان : ض = س" - ۲)* فان : سح ..... 
0ی 


(a)‏ ۲۲ س* 
(ў)‏ إذا كانت : ص - (ع +۲۱ » ع -س*-۱ 
(1) سن (ب)س! 
© وحن (۲-۱س)" 2 .. 
бо-ма чоп)‏ (ب) Mor-‏ 
от) (а)‏ (د)-۲ Hort- Y)‏ 
9 إذا كان : ص ۲۳ - سس فان : كك = .... 
اناو ہس (ب) -۱ (ج) Y-‏ ص -۱ (د)-۲ ض 
69 إذا کان : ص = (س + لع)" e‏ کک = ۱۷ عند سس = صفر فان : لے = سیا سس 
(۲)۱ فقط. (ب) ۲۶ )+( -۲ فقط. (د) ٤‏ فقط. 
69 إذا كان :ص = ہے فإن :ص = بوا 


==) کے ات سح‎ ) === (i) 
۲۳:9۲ ۳۲ . امش‎ A 
,. 0 = فان : گك‎ ото = إذا كانت : ص‎ © 


)40 (ب) + мә‏ (د) ۱۲ 
© إذا كانت : ص = د (س) فان : كج (صا) = کک 

чех) (ب) صا (ج) صفر‎ е (т) 
إذا کان : ص' دس" فان: كك‎ 6۸ 

sym‏ ب = ری کچ ہے 
رہ 70 

۰-۳۶ 0( 

(ج) 225 =۱ 
(Т)‏ إذا کان : سس" + ص" = ص فان : تس 

фе 0ھ‎ 

لاوس کچھ ا كك 


| 
وت 20 ё‏ مستویات علیا 


4 9 ذا كانت : د (س) سس" ٣+‏ فإن : سک [د (د (س))] = ............... عند س = ١‏ 
| )1(1 (ب) ٤‏ (ج) ۸ (د) ۱۱ 
) إذا كانت : د (۲-۲-س) = ٣س؟ ١+‏ فان : ۵ (۷) = ... 
| (۱)-۱۲ (ب) U>) Y-‏ ليق 
62 ذا کان : د (س - )١‏ = سس - ۲ م (س؟ + ؟) وكان :3 (۱) =۹ فان : م (۷) = سر 
)1( = (ب) -۱ (ج) ١‏ (ہ)٢‏ 
© إذا کان : م )0( 3 )2( كل من د (س) » مم (س) دوال قابلة للإشتقاق وكانت د (т)‏ £ 
TS (1) 0:00) ито‏ 
(۱)۱: 4 (ب) ۱۱:۱ (ج) ۶ :۱ (د) ۱ :۱ 
9 إذا كانت : د (س) سس" ٣+‏ فان : 5 з)‏ (س)) > ............... عند سن = ١‏ 
)1(1 (ب) ٤‏ (ج) 4 (د) ۱۱ 
9©إذا كانت : ۲ د (т)‏ = ۰ ۵ (۲) = .\ ۵ (ه) ۲ فان : (ههد) (۲) = 
)1(1 (ب) ۲ ا (د) ۶ 
69 إذا کان : د (س) ۷ی (س) وکان د (س) = فان : م (س) = .... 
)0 (ب) ٢‏ (جاس (د) 5 (س) 
(А)‏ الشكل المقابل يمثل منحنى دالة د 
فأى مما يأتى یکون موجب 
)١(‏ بس [د (س)] عند ؟ 
(ب) جح [(د (س)) ] взе‏ 
(ج) یکی [(د (س)) ] عندب 
)31550 (س)) ] عد ح 
)9( 8 الشكلين المقابلین : 
'إذا کان الشکل الأول یمثل دالة خطية 
والثانی يمثل دالة تربيعية 
فان : بسح سس ع = 9ے 
t(1)‏ 
(ب) ۸ 
(ج) ۱۲ 
(د) ۱3 


ШИ 


الأسئلة المقالية 


أوجد كنك فى كل مما ین : 


60 22 ص دع , ع - ٢-٢-٣‏ 

© ص دع" , ع س۲+۲ سس - ؛ 
© 9ج ص < ع* +؟ W-ot:‏ 
)0( ص = ع + ع -7, ع دس" -س 


=. ۰2۲-0 


۱+ یس‎ ۱ 
=g: 


)0( ص < ع۲ - غع =e ١+‏ = 


ое 
: اوجد کت فى كل مما يأ‎ 
Smt: ۱-۲۶ ۲ - ص‎ © © 
۱< ص دع + سن ع‎ © 


أوجد المشتقة الأولى لكل مما يأق : 

۱۲) + ص = (س‎ б) 

1۳ - رس‎ O 

© 0] ص = (٦س؟‏ + ٣س‏ +۲)۱ 


) ص - ۷ 


0-0-1) 


آوجد المشتقة الأولى لكل مما يأق : 
)0( ص <سس' (س + 6)" 
© ص - (س - ۲) (س - ہ)" 


© ص < (۱ o-‏ (۱ +س) 


© ص< سا ٩۱+‏ 59 -س + HO‏ 


y ҮТ 
مس‎ al 


عند سس = ۲ 
عند سس = ۱ 
عند سس ۲ 
عند النقطة (۰ ۰ -۲) 
عند س ے ۳ 
عند سس < ۲ 


عند جس ۲ 


0 ص - پگ , ع- 


0 ص - )0-7-1( 
© ص = (٣--؟   -‏ سن ٩۱+‏ 


عند النقطة )£ ۱۰) 
عند Waor‏ 
عند س = ۱ 


عند سس = ١‏ 


}3 «فهم .6 E‏ مستوياتعليا 


nie 


(+==)-=ш®‏ عند سس - ۱ چ 
75 س" ДЫН эм‏ 

O‏ ےکی عند النقطة (۱۰۰۱) سوه 

ө ۱۰ ۰( اس ا ند النقطة‎ ® 
© е = E аса 

أوجد المشتقة الأولى لكل مما Gh‏ : 

0® ص = اس +۱ ©)ص - |( سن +۶0۱ 

е” =т=‏ ہپ 

© (0) ص - |(۲س۲+عس + ٦)٣‏ عند س 2 7 а,‏ 

(2ا ص - سن (آس - ١‏ عند النقطة (ه » )٠١‏ ++« 

)ص = (س' - )١‏ م٢س‏ +۳ عند سس = -۱ Y=‏ 

Zi =u)‏ عند النقطة (۱ ۰ )٩‏ س۳ 

كس 

)ص = === عند سس = ۴ «صفر» 

إذا كانت : ص = د (س) اوجد كلا مما يأق : 

© بح سم 0950 (W0‏ ۳0ے ص 

أوجد کلا مما یات : 

Oreto ©‏ عند سس = A‏ 
© لاس کےا د سن ۱2 «А»‏ 

(оет) يج‎ © 

أوجد 5 ہے فى كل مما يأق : 

٤ - "دم٣‎ - ٢ص03‎ © سن"‎ ٢ -u= مره‎ 


© 9ص٢‏ - (س"۲ - ٤‏ سن +)۳ 


)10-00 - ص۲۲ س 


БЕШ "о 


ثم أثبت أن wt E‏ 


إذا كانت : ص سس" N-‏ » سس = ع۲ -۲ أوجد : رج 


ورنص یی کے جا 2 EE гаек ооа т‏ ۳ 
۵ إذا كانت : ص - ع" + ع ‹ ع<۲س أثبت أن : مس = سس 


۱ 


„Б اثیت آن : بھی ) ب‎ ۷ - ؟س٣‎ > 7 ЕСА 
آن : ص )522( عع = ۷س‎ у إذا كانت : ص = ۱ +سس؟ ء ع<۲ سا‎ 


ا كانت : ص = (س - (o‏ أثبت أن :)=( teyit = Z) (e-o) ое‏ 
إذا كانت ؛ س٣‏ - ص" = ۸ أثبت أن ے3 
0 
8 إذا كانت : (س + ص)" - ه أثبت أن :کٹ - -۱ 
ШВ‏ اوجد قیم س التی تجعل د (س) = ۷ حيث د (س) = (س - чаъ е‏ 
@ (ذا كانت : ص = ot)‏ +س)" وعندما سس =۲ فان : ص - ١‏ ء كك = و 


أوجد قیمتی :۱ »ب тұсты‏ 


CO 80‏ الربط بالحجوم : : يصب زیت بمعدل ۱۰ سم" /رث فی برميل أسطوانى الشكل طول نصف قطر قاعدته 
۰ سم. 
أوجد معدل ارتفاع الزیت فى البرميل بالنسبة للزمن. 


УА 


тйс 


مسان 


مھارات التفکیر 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


© © إذا کان : د (۲) = (۲) ۲ وكان : ی (س) = (سن” د (س)) 


)1( ۰۷۹ (ب) ۷۷۸ (ج) 1۷۲ 


* © إذا كانت د دالة زوجية وقابلة للاشتقاق لجميع قيم س 3 ع حيث د ليست دالة ثابتة فان 5 (س) 


تكون دالة 
' (1) زوجية. (ب) فردية. 
. (ج) ليست زوجية وليست فردية. (د) زوجية وفردية «Ga‏ 


| 
1 


لهذا 


goto maio 3‏ مستویات علیا 


©)إذا كانت : د (س) ٢<‏ س - ہ ‏ فان :چگ Ы]‏ (س)] ees‏ 


)1( (ب) + )+ )0+ 
© ذا کان : د (س) سن" +۲ ‹ 2 (س) = سس +۲ 

فان : يكت [(٥ھ)‏ (س)] >............. عند سن = ١‏ 

чә 0‏ (ج) ۸ (د) ۱۰ 


)إذا كانت : له (س) = د у)‏ (س)) حيث د (-5) =۸ ۰ ۲(5) 4-2 
‹3 (۵) = » ی (۲-۶)۵ » и‏ ()<۱ فان :كت (ه) = سو 


“o‏ (ب) ۲۰ wa‏ (ہ)۸ 
ра E Ө‏ سیب حس + اک2 فان : „=з‏ 
ч)‏ ر ل مجحب )جل 


(1)س۲ (ب) ۲ س۲ чт)‏ (د) سس 
рУ:‏ فجن _ + ыш‏ ا ات 
إذا كانت : ص > tin‏ سے أثبت أن: ه ع 22 ٢+‏ كعد . 
7 سس" - ١‏ الہ оез ga‏ ۸ لس ص 
إذا كانت : ص = )“= ( اثبت أن :۶گ ے 


08 نغ 


у.‏ ائ ۲ _ صن 
اثبت أن : o wer‏ 


| إذا كانت : ص = ماس فان oki.‏ 


۴ إذا كانت : ص = ما سن فإن ك2 - - ماس 
|(] إذا كانت : ص = لا سس فان : كحك = وا 
| 
کے البرهان ار (لا يمتحن فيه الطالب) 
з сезе‏ (س) حماسن ‹ د (سن + ه) = ما (س +ه) 
2(- ا (س +ھص)۔عا 
Wto): Eas‏ دسا ويب (س س 


ob- А Т 


REEM =‏ ماس ماهتا 
а.‏ ۷ 
ای یرت سر و кей‏ 


= ما سن × ١‏ + ماس × . ماس ای ان: 
)0( وبالثل يمكن استخدام التعريف فى إثبات أن : 


إذا كان : ص = عا سن فان : 225 = - ماس 


. وض _ хот охот‏ (- ماست) 
ы‏ میا سس 


_ ہناد با ج ے لد و o‏ عه 
ы юш ©‏ روك ای أن : | وس سی 


الهمعاصر (الرياضيات البحتة) + ۲۸ / ثانیة ثانوى / التيرم الثانی ny‏ 


31 
—_ нига 


0 إذا كانت : ض = عا ع فان : كك = را ع . Ёғ‏ 
(7] إذا كانت : ص = ما ع فان :کچ = - ماع .كك 
[Т]‏ إذا كانت : ص = لا ع فان : ہج قلاع . شك 
حیث ع دالة قابلة للاشتقاق بالنسبة إلى المتغير سس 

о 

آوجد الشتقة الأولى لكل مما یأق : 

0ص ما ۳س < ۲ ما( -س) 

8 ص٠‏ ما (۲ سن + ) + طا ٢×س‏ ص - سر؛ + لا о)‏ سس -۲) 

В)‏ ص = ما (۲ سس" +۲ س +۱) [М‏ ص = ہا چ + ما ع 

Jad 

س٣ ما‎ ٣ = ٢ × t کک = میا‎ 


)0( 522 ۲×۔ما ( -س) × - ١‏ - 5 ما( -س) 


۶ 
9 وت ہم ۳ ; 
0( ما (۷ سن +ج) ×۲ + كا" ٣×س‏ × ۲-۲ ما (؟ سن + 7) + ۳ ۳س 


)۲+ سس‎ ۹( × )١+ س٢‎ + سس‎ т) = 222 a 


s 
)١+ ؟ سن‎ т) )۲ + 10-4) = 


8 ےئ ۔ ا0 س + )١‏ 


Cone 
merra] ص = سس" لا ه یں‎ 
)؟س-٣‎ + ه سن‎ + ۱( = ое ][ )۱- ءا" (۲ سس‎ = ое 


л 


> الدرس الخامس ۰ 7 
4-1 


کک = ما ۲ سس × - ما ٣س‏ × ۲ + ما لسن »دحا ٢س ٢×‏ 


<- 7 مإ ٢س‏ ما ٣نس‏ +۲ ما ۲ سس عا ٣س‏ 


وص _ عا(٢س-١)‏ × میا (؟ سن +۱) ух‏ ما (۷ سس + )١‏ × - ما (؟ ہس = )١‏ × ۲ 
D‏ 1 (۲س -۱) 
(от) ۲‏ متا (۲ سس + ۱) +۲ ما (۲ سس + )١‏ ما (؟ سن )١-‏ 
ene 1‏ 
كك سن" Ix‏ و سن ×ہ + لا ہ سن × لاسن" = و سن" |" ہ سن + ؟ سس" لا ہ سن 
\ _ مالاس 


у; "(20-8‏ 
8( .۰ ص = (ما ( سس - 10۱ 


بر کش т‏ ما (۷ سس -  )۱‏ - ما (۷ سس - ۱) × ۲ = - ٤‏ من (۷ سس -۱) ما (۷ سس -۱) 


0 .۰ ص = Ш)‏ (۱ + هس + (бәт‏ 
بر (отоо + ۱( Bx (отоо) рт‏ × (ہ +7 سن) 
٣<‏ (ه +٦س)‏ طا (۱ + و سن +٣س')‏ ھا٦‏ (۱ + و سن + ٣‏ سس') 
Gue‏ 
أوجد المشتقة الأولى لکل مما یأق : 
ص = لا ٦س‏ (] ص = ۲ ٦س‏ 
ص = ما (طا ٤‏ سس) (0] ص = ؛ س ماس ماس ما ؟ سن 


ام ی ا 


۷)١‏ طاسس 


الصل 
20 = ا (١-س')‏ × (۱۲ سس) = олу‏ سن" 
 [‏ ص = ظا ٦‏ سن)" 


.ا تمت = ۲ (طا + سس) × کا ٦س‏ × ٦‏ = ۱۲ طا ٦س‏ قا٦‏ ٦س‏ 


وس 


223 - ما (طا ٤ (о ٤‏ سن ٤ - - ٤×‏ ا٤٤‏ سن ما (طا ٤‏ سس 


na 


| 
31 


سس٢ ما ۲ سس = ٢س ما ”سن ما‎ (ob ob ۲( × مس‎ ٢ = ص‎ се E 


= سس × ۲ ما ٢س‏ ما ٢س‏ = سن ما ٤‏ سن 


n‏ گن سن × میا :یں ٤×‏ +ما سن ۱ = غ سس ماع سس + ماع سس 
л‏ 
طاس + طاچ٭ 
л ۳ 5‏ 
Y= Ey‏ ص كيدها (س + ا 
ETE тү т» a‏ ) 
E =.‏ 
ө»‏ 
уз жебес 07‏ ون \ 
ИЛӘ сорсун‏ و یں 
4 لعل 
рез‏ ماسن × ١(‏ - ماسں) - مئاسن × (о)‏ ماس + ما" سن + ماس 
ob- \) 20-5‏ (١-ءاس)'‏ 
Stob-‏ ۱- مار _ ١‏ 


ыы (0-1-0) 7 Т0) =‏ اص 
مثان © 
وص 


л 5 А Е 
Faora . 2۲+ یی‎ ٤: ».ع = لاچ قات ان‎ 2۳-۷ suet إذا‎ 


„ФЕ.‏ سما 
атац‏ ۲ 
58 
Tir- 5‏ ات 
اک و سے ۳۳۵ وبالتعویض عن Ё‏ 
Ы‏ ۶ 6۲-۷ 
;+ 
]2[ کی ИЙ‏ 0 
وس Е‏ * 


على مشتقات الدوال المثلثية 


]من أسئلة الكتاب المدرسى 


oi‏ أسئلة الاختيار من متعدد 


© اختر الإجابة الصحيحة من بین الإجابات المعطاة : 


© 02 إذا كانت : د (o)‏ = ها (ه سس  )6-‏ فإن: 5 ( ) = 

Welo) (1)‏ (ج) ۱۰ (د) ۳۴۱۰ 
© إذا کانت : ص = ما ۷س فان УСЕ:‏ عنر سس = ج تساوى .............. 

Wo) + (ب)۱ ب‎ ч) 
амалды = س + ہا سس)‎ t) ÉO 

100 (ب) صفر 

(ج) سس (د) ۲ )0 -0+ ماس) 
© )= سسس 

з) ИШ‏ (ج) صفر (د)۲ 
© إذا كانت : ص = فا (۹ - ۷ سس) өө =н‏ 

)1( (۷-۹-س) (ب) فا (-۷) 

(ج) -۷ 6 (ة - ۷-س) )1105 (٥-۷-س)‏ 
© إذا كانت : ص = ما ٤‏ سس فإن : كك = ... 


(i)‏ ما۲ س (ب) ٤‏ ما٤‏ سس ؛ ماس (د) -؛ عا ؛ سس 
® إذا كانت : ص = ما У‏ سس فان :525 
(1)-عا لسن (ب) ماس ob‏ (د) о-у‏ 


© 3ع إذا كانت : ص = ۲ ما (٣س‏ + )٤‏ فإن: ص = 


(١)٦عا‏ )6+0( (ب) ”عا т)‏ سن + 4) 

(ج) عا (؟ س) (د)۔-٦‏ ما )6+0=7( 
© 62 |ذا کان : ص = ما (س؟ +۲) فان : مت 

toer)‏ (ب) ۲ اس 

(+70) о (5) ob Y- (+) 


ИШ 


(ج) ٤‏ س؟ - ما ج + چ ما چک 


© ۵ إذا كان : ص = ما (كٍ) ош‏ : ص = ..... 


فان : مد = . 


(ب) وس" - ل ماد 
(د) 6 س۲- ماك 


СУ ко Hizo (rte e-m 
٠. = إذا کان : د س) = ماس فان : د (س)‎ © 

)01 سس (ب) ۲ ماس (ج) ۲ ماس (د) ۲ ماس ماس 
© ئن (ا٣-س')‏ = 

(1) ٦سس‏ فا ٣س'‏ ما" чет‏ ٭ отоло)‏ 

(ج) ٦س‏ ھا٦‏ ٣س٢‏ (د) فا ٦×س‏ 
)0( إذا كانت : ص - س' ۲ + ما ”سن + ل ماس فان :کش ب .............. عند سس = صفر 

(1) صفر (ب) ۱ (ج) ۳ )0 
(۵) إذا كانت : ص = ما( -س) + ما (0: - ۲ سن) فان : = 

(1) ماس + ما۲ سن (ب) ماس +۲ ما ٢س‏ 

(a)‏ ماس + ما ؟ سن (د) ماس +۲ ما ۲ سن 


2223 = إذا كانت : ص = ماس فان : ص‎ (б) 


(1) ص ماس (ب) ص طاسن 


(0) إذا كانت : ص - سن ما ۷س فان : گگگ = ..... 


(1) سن ما ٢س‏ + ما ۲ سس 

(ج) -۲ سن ما ٢س‏ + ما ٢س‏ 
579 (+ ۲۵ س ما۲ )= 
(ب) - ما اس 


(1)-عا۲ سس 
56 (۷ ماس -۱) = Жыры‏ 


س٢ ما۲ س (ب) ا‎ (i) 


انتا 


(ج) ص لاس (د) ص ماس 


و(ب) ۲ سس ما ٢س‏ + ما۲ س 
(د)-س ما۲ سن + ما ۲ سس 
(د)عنا ٢×س‏ 


(ج) عا ۲ سس 


س٢امع٢۔)در‎ от (ج)۔‎ 


[ет 


© إا كانت : ص =۲ سس لا ۲سس فان : کے ت 
سی 


او وب (ب) ٢سن‏ + ما ٣سس‏ 
٢ (a)‏ سن + ما سن لق اض اکا ای 

)@ إذا كانت =ое:‏ ل س سن مرا ل سن فان : کک = ............. عند سس = 70 
(1) صفر ب١ ЕА)‏ (د) 7 

9 إذا كانت : ص> شب فان : کے . عند سس = 
дүп)‏ ۱ رک 0 


(0) إذا کان : ص = ماس فان : ص - ص = ی 
(1) ماس مئاسن (ب) ماس -ماس (a)‏ ماس + ماس (د) صفر 

9 إذا كان : ص = ماس فان ب كه سس ١‏ 
-pro (+) E-o (+ о)‏ 


69 إذا كانت : ص = ما (o W)‏ : كك - ا 


‚ ما۲ سس (د) - ما ۷س‎ (a) سس٢ (ب)-عا‎ o ا۲‎ (i) 
2-6 zia إذا كان :ص - ما کے‎ © 

(1) ص ماس (ب) ص ماس )+( ص اس (د) ص كاسن 
9 إذا كانت : ص = لاس فإن : گگلاے موه کی 

ое+ \(1)‏ (ب) \ (a) ue-‏ \ + ص؟ ()۱-ص۲ 
@ 3 إذا كانت : ص = )0( فان : كك ے .... 

y(i)‏ ما۲ سس (ب) "عا ٢س‏ (د) ماس - ماس 


)۲٩(‏ 3ع |ذا كانت : ص = ما" سن - ماس 


y(i)‏ ما۲ سس 

(ج) ۲ عاسن - ۲ ماس (د) ماس - ماس 
© ۵ إذا كانت : ص = ل" ٣س‏ فإن : ص = را 

لاس سیت (ب) ٦‏ طا ٣س‏ 

(ج) ٦‏ طا ٣س‏ قا" ٣‏ ن (د) ۲ قا' ٢س‏ 


Jabo maie 33‏ و مستوياتعليا 


60" 2 إذا کان : ص = قاس ош‏ : ص < .......... 

(ا) قاس bob)‏ بم حل فا کے 
@ إذا كانت :== )5( فإن : کے .. ×× عند سس = ج بو 

т 0) 

9 إذا كانت : ص = ما" ٤‏ سس فان : 

٦ (ب)‎ (1) 

) إذا کان : سن ص + ماس = ه 

ка)‏ (ب) حد 

) @ إذا كانت : ص = سس" =E, o veb‏ عند سس = € 

0) EAN 7 (ب)‎ Zo 
(0 سک (ماسں۔ ل‎ © 

(1) ماس (ب) - ماس (ج) ماس (د) - ماس 
9 إذا كانت : ص = ۷ ما ما فإن : ص = ... 

(1)-عاسن (ب) اس (ج) ماس (د) صفر 

) @ إذا كانت : ص = ۱۸ ELELE,‏ مناسس .فان : كك ب .... 

(1) ما۲ س (ب) عا ۴ سس (ج) ۲ عا۲ سس (د) 4 میا۲ سس 
9 إذا كانت :د س) لاحي فان : د () = m‏ 

We Wro‏ (د) صفر 
© 63 إذا كانت : ص = ]ما (هس) فان کے 

-ه ما ه سن ۔ما(:س) ko) 2 (a)‏ -+ ر)لٛ ما + 
کے سای جس (ج) چ Toek)‏ (د) چ )10-0 
(e) 5 )‏ 

© إذا كانت : ص - علخ فان : كت - .... 

ol- \ (1)‏ (ب) ماس (a)‏ عماس (د)۱+عاس 
69 03 إذا كانت : ص = ما (مناس) ‏ فإن : ص = 

wee )1(‏ (ب) ما ٢× (o b)‏ اس 

(a)‏ ما" سس × Y-‏ اس (د) -۲ ibob oh‏ سس) 


)$0 (ب) ما لد )+( ж‏ (د)۱ 
© إن كته :د (س) =۷ ماس + ماس فان :د (.)>.۔۔ 
)40 3 (ج) + (د) -۱ 
@ إذا كانت : د (س) = ہا سس فان :2 =(Ž)‏ 
)+ (ب) ٤‏ (ج) + )۱ 
E)‏ مشتقة ١‏ - ما" سس بالنسبة إلى نا سس هی .... 


)(-\ (ب)۱ > (د)-طاسس 
@ إذا كان : د (س) t=‏ ماس » у‏ (س) = ЭТ‏ حيث كل من ؟ ء ب ثوابت 

: فان‎ (= (л) 20% 

30 + (ب)-+ (ج)‎ t-(1) 
: أوجد المشتقة الأولى لکل مما يأ‎ 
)۲ + ص < ه ما (۲ - 6 سس) © 3م ص - ما (ه س‎ )( 
M+ وع ص ىرا رس + ) © وع ص - ۷ (ده‎ © 
ص = سن - ما ۲ س + لاه سن‎ © (от - ص < ۲ ما(‎ © 
ص - ما كد - ۷ ماس )@ ص ما (۲ سن - ۱) + ما (4 - ہ سن)‎ © 
(=m ہ٥٥ و ص۷(۷۰-)‎ © 
: آوجد المشتقة الأولى لكل مما يأق‎ 
تج ص = س ما (۲ سس -۲) © 23 ص سا ما۲ سس‎ © 
سر) + ما س (8) ص - سن ماس + )لس‎ т) و0 ص = سس فا‎ © 
)۱+ س١( ما‎ )١ + ص = ۲ ما ۲ سن ما ٣س )@ ص < ۲ ما (۲ سن‎ (0) 
وع ص سا ما (۷س" +ه) هو ص - لج‎ © 
ہہ ع جوت‎ 6 
9م ص - لاس 9 ص - قاس‎ © 


الهمعاصر (الرياضيات البحتة) م۲۹ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى 


mase 31‏ 0چ ё‏ مستویات علیا 


الیگ أوجد المشتقة الأولى لكل مما يأق : 
0)ص - وا ےس 
© وع ص = ؛ ماس 
)ص دن" ٤(‏ سس - ۲-۷ س') 
60 ص۲ ماس ما چک ماج 
obuso‏ 
)10-0 = ص قا (×س - ۲) 
© وج ص = ما (طا ۲-س) 


9 ص = فاس 
أوجد É‏ کک فى کل مما يأق : 


سے E‏ 
©) ص= (س - ه) ما لد 
© ص = ماس فا٤‏ سس 


(و)ص 2 ۱ + ماس 


0 ص - (۱ + ماس) (۱ - عاس) 
® ص = (ما ۲ سس - ما ٤‏ -س)' 


ШД‏ كانت : ص = ٢س‏ ماس ماس 
2 كانت : ص = سن ماس 


ال نا كانت b-ob =ое:‏ 


“ө‏ كانت :ص طاح 


© توص -منا )4 - ۷ 


69 3ع ص = ما (عاس) 
69 0 ص ا سس 


л 

لاس + وا 

+ 
هس "و 
۱- لاس ماخ 


Үе 


عند النقطة )70 ۰) 
عند سن = ٤‏ 


zyra 


ја ја 


عند سس = 
عند س = 7 
عند سس = صفر 
عند سس = 77 
عند س = صفر 


آثبت أن : 225 - ما ٢‏ سس +۲ س ما ٢س‏ 
وس 


7 آثبت آن : (۱ + عتاس) ك2 ۔ ۱ 


НИС шамшы: 


инине ык عاق كت‎ мше, елү 
пг пату لها إذ 0 ماس + ماش‎ 

Свежо) = 505, ص - أ + لاحن أثبت أن‎ шш 

ذا كانت E‏ ثبت أن : گب = كا" о)‏ 

إذا كانت :ص - _ ماس _ اثبت آن ر کو کیان 

۹ اضق Tya‏ یس 

7 

2 ге, у. o ا ۱+ما‎ 

аут AE J‏ آثبت أن : کک = ٤‏ لاس قاس 

إذا كانت : ۲ س + ص = ما ٢س‏ أثبت أن ٤ + ZE:‏ ماس = صفر 

إذا كانت : ص = ما سن + ماس أثبت أن : (ص)" + ص" = ۲ 


CO‏ أوجد كت إذا كان ص = ماس حيث سس مقيسة بالتقدير الستينى. 


ШД‏ كان : ص = ماس - ما ٢‏ سن - ٤‏ سن 


©) أوجد معدل تغير ص بالنسية للمتغير سس 


© أوجد قيم سس 3 ]۰ » 7[ عندما يكون معدل маш!‏ مساويًا ١-‏ کر 
3 إذا كانت : ص = کا ٤‏ س أوجد معدل تغير ص بالنسبة إلى سس عندما سس = А Ж‏ 
أثبت أن : 

(0-10) (ما س) < - بحب‎ O) 

© شی (ماا سس + ملا سں) = بكب ا سس - وا سس) 

© بو (چطاس جما ۲ س) ما لاسن 

آوجد 527 فى كل مما يأ : 

(6 ص = ع - ماع ء ع = ه سن + عند سن = ۰ vo‏ 
© ص - т)‏ ع +۱)* ۰ ع - У‏ اسن عند سن - ك3 8 
© ص ۲-٤‏ ع ۱ع> ما ٢س‏ عند سس = 26 r‏ 


d  قيبطله‎ mase 3}‏ مستویات علیا 


0 مهارات التفكير 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


(6إذا کان : ماس ما ص - ما ص متس = ل 


(1)صفر (ب)عا (س + ص) 


ات طاسقا كيان 
© إذا كان : ص < ہر فإن: ہے 


(۲۲۱ ۲۷ سس (ب) ۲ کا ۲ سس 


© ;1-5 دنت لسن + ماحی)] هس 


و سن 


(1) ما ۲ س -ماسن 


(ج) ٢س‏ +۱ + ماس 


= = TO) 


سم 

١)ب(‎ ساع)١(‎ 

Fl‏ +ھ)-ما ا تا 
2 


9 نبا 
زم عله (ب) ماه 
© إذا كانت : ص = о‏ فإن ؛ نا 
(0)- ما اس (ب) مالاس 


مس 


يعطى بالقاعدة 


و الربط بالميكانيكا : قوة مقدارها مه أثرت على جسم وزنه (و) 
فى اتجاه يصنع زاوية قياسها 8 مع اتجاه الحركة وکان مقدار القوة 


awii 
< فان : و‎ 


)+( ما لس + ص) 


(ج)۱ 


(ب) ۲ س - ماس 


(د) ۲ سن + ماس 


(+) 


(ج)مناھ 


و22 


(ج) + 


إذا كانت : ص = ع؛ - 7 ع" +۱ ۰ ع ما٤‏ س أثبت أن: 4 


كح حیخ ۸ ين یننمی ЗАГ‏ 


obrobe Y 
© أوجد معدل تغير القوة بالنسبة للزاویة‎ © 


Чже اكتب الشرط اللازم لكى يكون معدل التغير يساوى‎ O) 


A 


(د)۱ 


(د) صفر 


-ob (د)‎ 


(د) عا كد 


хо) 


كك + ۱۱ ص فا ؛ سن = . 


ELF? 


1 
1 
—= 


Т 5‏ 5 - معامل سن _ t-‏ 
[у‏ ميل الخط الستقیم الذى معادلته : !سس +ب ص + ح = ٠‏ هو سس سے جے۔ 
فمثلا : ميل المستقيم الذى معادلتہ : هس ٢+‏ ص +۷ - . هو حك лә‏ 
м ۹ 5‏ ا حضاو 
۲ ميل الخط الستقیم ا مار بالنقطتین : (س, » ص) e‏ (س, » ص ) يساوى ۳-3 
فف 5 5 ۳+۱ 
iad‏ : ميل المستقيم ا مار بالنقطتين e £) » )۲- » Y)‏ \( هو کت = ۲ 


F‏ ميل المستقيم = طا م 
حيث (ھ) قياس الزاوية الموجبة التى يصنعها المستقيم مع الاتجاه الوجب لحور السينات. 


*۱۳۵ مع الاتجاه الموجب لمحور السينات هو طا‎ "۳١ ميل المستقيم الذی يصنع زاوية قياسها‎ : Дай 


8 إذا كان : ی = )} »ي) متجه اتجاه لمستقيم فإن ميل هذا المستقيم = > 

فمثلا : إذا كان (Y » Y)‏ متجه اتجاه لمستقيم فإن ميل هذا المستقيم = 
@[ ميل المستقيم يكون موجبًا إذا كان يصنع زاوية حادة مع الاتجاه الموجب لمحور السینا 
T)‏ ميل المستقيم يكون سالبًا إذا كان يصنع زاوية منفرجة مع الاتجاه الموجب لمحور السينات. 
Ја ۷‏ محور السينات = ميل أى مستقيم ай‏ (موازی لمحور السينات) 


< صفر 


ميل كل من محور الصادات وأى مستقيم رأسى (موازى لمحور الصادات) يكون غير معرف لان المقام = 


\-= 


صفر 


۹ 


علاقة بين المستقيمين المتوازيين والمستقيمين المتعامدين 


إذا كان : ل, » لم مستقيمين ميلاهما م, » م, على الترتيب فإن : 
ا 1 لب <> م × م = -۱| (ما لم يوازى أحدهما أحد الحورین) 
فمثلا : إذا كان ميل المستقيم = + فان : ميل المستقيم الذى يوازيه = F‏ 
| ومیل الستقیم العمودى عليه > F‏ 
| الا معاد جچجھےر 
| [7] بدلالة نقطة عليه (سس, (ое‏ والميل (م) ھی [б=—-=—)е=(ә=-ә=))‏ 
E)‏ بدلالة الیل (م) وطول الجزء القطوع من محور الصادات هى 


[E]‏ بدلالة الجزءين المقطوعين من محورى الإحداثيات هى 


ملاحظات 
معادلة الستقیم الذى یوازی محور السینات ويمر بالنقطة (ل » (D‏ هى 


معادلة الستقیم الذی یوازی محور الصادات ویمر بالنقطة J)‏ » ك) هی 


معادلة محور السینات هی 
معادلة محور الصادات هی CES)‏ 
معادلة الستقیم الذى یمر بنقطة الاصل هی (ص = م سن ] 


لایجاد نقط تقاطع النحنی مع محور السینات نضع ص = ۰ ونوجد قيم سس 


8 3 8 68 9 8 


[V]‏ لإيجاد نقط تقاطع النحنی مع محور الصادات نضع سس = ۰ ونوجد قيم ص 


Gi لإيجاد نقط تقاطع منحنیین نحل معادلتیهما‎ ГА] 


m: 


> الدرس السادس: 


2 استخدام المشتقة الأولى لإيجاد ميلى المماس والعمودى عليه لمنحنى 


نعلم مما سبق دراسته أن المشتقة الأولى للدالة د حيث ص = د (س) تعنى ميل الماس لمنحنى هذه الدالة عند 

أى نقطة (س » ص) واقعة عليه 

ففى الشکل المقابل : 

٭ ميل الماس لنحنی الدالة [ص з=‏ (س)] 
عند النقطة ! (س, » (ое‏ الواقعة عليه sa‏ اہی »سم 

٭ ميل العمودى على منحنى аш‏ [ص = د (س)] 

عند النقطة ! (س, » (ое‏ الواقعة عليه هو ب لا 


ص 
ا ا بی 
إذا كانت (س, » ص ) نقطة تقع على منحنى الدالة د حيث : ص = د (جس)» م ميل المماس عند 


أله 8 Gan‏ 8 
هذه النقطة ای م > 924 »س فان : 


ж‏ معادلة المماس للمنحنى عند النقطة إسن, » ص,) هی | ص - ص, = م (س - سن,) 


te‏ یت هس سوا سس 


Ф 

آوجد ميل ابلماس والعمودی عليه للمنحنی : ص = فا (: - ج سس) عند النقطة д)‏ ۰ 
4 الحصل 

та) 


$ =) (× کا گے‎ - - )> л) Л р-=(\ ١ л) المماس للمنحنى عند النقطة‎ л 
F = )۱ л) ميل العمودى على المنحنى عند النقطة‎ » 


مثاد © 
A‏ 
أوجد النقط الواقعة على ابلنحنی ؛ ص = سس" - ٤‏ سن + ۲ والتى يكون عندها المماس للمنحنى موازيًا محور 
السينات 

Jad 

ص0 کے 

,۰ ص = سن" - وس + T A ٣‏ و £ 

» '.* المماس يوازى محور السینات. Л‏ ككك - . 

پو ۴ رڈ л.‏ سس = ٢‏ ومنها ص = -1 .. النقطة هی )١- » Y)‏ 


mi 


31 

مثاد @ 

أوجد قياس الزاوية الموجبة التى يصنعها المماس للمنحتی : 

د (س) = (س۲ - )١‏ (س +۲) مع الاتجاه الموجب لمحور السينات عند النقطة (-۱ » -؟) الواقعة على المنحنى. 
الكل 

6 (سی) = (س؟-۱) +٣س؟‏ (س +۲) 

у. ۱۶‏ ميل الماس للمنحنى عند النقطة (-۱ ۰ -۲) ١‏ 
لام د беш ١‏ 

"ро = قياس الزاوية الموجبة التی يصنعها الماس للمنحنى عند النقطة (-۱ » -؟)‎ л, 

ө 

أوجد النقط الواقعة على المنحنى : ص = ٣س‏ - ۱۱ سن + ۵ والتی عندها یکون المماس المنحنى ؛ 
(0]موازیًا للمستقیم ۲ س + ص - ه = . [؟] Оазе‏ على المستقيم ۲۵ ص + س = ٦‏ 


العلل 
ص ند ءاسن" - \\ a офи‏ کک ۹ س؟۔ ۱۱ 
A)‏ ۰.۰ ميل الستقیم العطی = == -۲ л‏ الماس = Y-‏ 
سس ۱ -۲ л‏ سس л ١‏ سس س 31 
л‏ عند سن = ١‏ فان : ص = -۳ 
» عند سس = -۱ ош‏ : ص = ۱۳ 
л‏ النقط هی )\ ۰۲-۰ ۰۱۵ ۱۳) 
[؟] .۰ ميل الستقیم العطی = حل ٭ ميل الماس = Yo‏ 
٠‏ ۹ س؟ - ۱۱ = ۲۵ ...= л‏ میں سح 37 
л‏ عند سس = ۲ فان : ص = ۷ 
» عند سس = -۲ فإن : ص = ۳ 
л.‏ النقط هی Y)‏ ۰ ۰۲-3۰۷ ۲) 
ose‏ 
أوجد معادلتی ا مماس والعمودى عليه للمنحنی :ص = ه س٢‏ + ٣سس"‏ + ٤‏ عند النقطة (-۱ ۰ ۲) الواقعة عليه. 
sid‏ 
۰ ص = tuo‏ ۳سا + و oes E n,‏ + اس 
тт)‏ 


»الرس اسادس ШШЕН‏ 


= 0 5 эмүү. 

۹ = الماس‎ ы, 9 0 

^ معادلة الماس هی (ص - ۲) = ٩‏ (س + )١‏ أى ص - ۹ س - ۱۱ = ۰ 

٠ »‏ ميل العمودى = = 

. = ۱۷ - ص‎ ٩ + أى سس‎ )١ + (س‎ F = )۲ - معادلة العمودی فى (ص‎ у, 

مان هم 

أوجد معادلتى المماس والعمودى للمنحنی : ص = (سس - (Y‏ (س؟ - #( عند النقطة Y)‏ » ۰) الواقعة على المنحنى. 
Jad‏ 

بی (CAC‏ ہچ وت سد نٹ 

۶ = ميل الماس‎ л ٤ےس)‎ ( А 


.. معادلة المماس هی (ص - .) = ٤‏ (س - (Y‏ أى É‏ س - ص - ۸= ٠‏ 
» ميل العمودى = عل 


٠ = ۲ - ص + سن‎ ٤ معادلة العمودی فى (ص -س) = حل (س-۲) أى‎ л 


©з 
أوجد معادلة العمودی لمنحنى الدالة ص <-س؟ + مس - ۳ عند كل نقطة من نقط تقاطعه مع‎ 
محور الصادات.‎ Ш محور السينات.‎ ][[ 
4—14 
٠ = نوجد نقط تقاطع المنحنى مع محور السینات بوضع ص‎ 
۰ = )١ - ہس +۳) (س‎ А س + ۲ جل ہے‎ л 
(ee N) نقط التقاطع هی (-5 ۰ ۰) ء‎ л ۱ = میں = -۲ أ سس‎ л 
۲+ ميل الماس للمنحنی عند أى نقطة (س » ص) عليه = گگگ = ۲ سس‎ ٠." » 
+ = عند النقطة (-۰۰۳) .. ميل المماس = -؛ وميل العمودى‎ o 


۰ معادلة العمودی فى : (ص - +( = + (س + (Y‏ أى t‏ ص - سن - ۲ 2 ٠‏ 
o‏ عند النقطة (۱ » ۰) .. ميل المماس < 4 .. ميل العمودى = - 


.. معادلة العمودی هی : (ص - .) = ج (سن - )١‏ أى سس ٤+‏ ص - ٠ = ١‏ 


المعاصر (الرياضيات البحنة) م ۲۰ / ثانية ثانیی / ام الثانى (FFF)‏ 


| 
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. = نوجد نقط تقاطع المنحنى مع محور الصادات بوضع سس‎ П) 
)۲- ۰ ۰( ص - -۲ ۰ نقطة التقاطع هی‎ 
F = ميل المماس = ۲ ومیل العمودى‎ л. 
. - ٩+ ص‎ ٢+ معادلة العمودی ھی (ص + *) = ج (س - .) أى سن‎ .'. 
Фо. 
2۳ яр - [۲۰ .] 3 إذا كانت : ص = لاس حيث سس‎ 
: فأوجد النقط الواقعة على منحنى هذه الدالة والتى عندها يكون ا مماس موازيًا للمستقيم‎ 


۲ص م من +( 2 ۰ 


ER 
ص - قاس‎ л ص = لاس‎ ۰ 
ميل اکم سس د تلكا و ہین ئن تا‎ + 
354 354 ЖҮ و‎ a 
ЯРО ماس ا ہیں ے کے کے‎ . 


ومنها ص = MAWAN eF‏ إتيب. 
a‏ التقط ھی : ( 3 ۳۴۰) ۰( 23۳ ۳۳-۰) ۰( 2 ۰)۳۳۰( ۰2 -۲۲) 
өз‏ 
إذا كانت : سس 3 [۰ » ] فاوجد نقطة على المنحنى ص = ما ٢س‏ - ماس يكون الماس 
عندها مائلا بزاوية قياسها كمع الاتجاه الموجب لحور السینات وأوجد مغادلة هذا المماس. 
94—14 
ص = ما ٢س‏ ماس 
n,‏ ص = b ٢‏ سس + ماس » عندما ميل الماس = فا ١- < Ж‏ 
л‏ ما ۲ سس + ماس = -۱ (لكن ما ۲ سن = ۲-۱ ما" سس) 
۷ 4-37 ما سن + ماس А ١-<‏ اماسں۔ ماس - ۴= . 
٤( ..‏ ماس + ۳) (ماس -۱) = . 
А‏ ماس = F‏ (مرفوض لان سب 3 [۰ ۰ 7]) 
أ» ماس = ١‏ ومتها س  <‏ ومنها ص = ۰ л.‏ نقطة التماس هى (-‹Ж)‏ 
.'. معادلة الماس هی : (ص - ۰) = -۱ (س - (F‏ أى سس + ص  -‏ - صفر 


۲۳٣ 


> الدرس اسادس 77777 


® ۱ 
ا 


РТИ ün t PEE ۲‏ 5 .- 
إذا کان المنحنى : ص = سل يمر بالنقطة (-۱ ۰ ۲) والمباس للمتحنی عند هذه النقطة یوازی الستقیم 


سس + ص - ۲ = ۰ فأوجد قیمتی :۲ »ب 


۷ لعل 
.' النعنی ص = سس يمر بالنقطة )-\‹ (т‏ 
سل ت۲( +ے) )0 
p‏ کم لس 225( ےر = 
وس لس + eti) оя"‏ 


» . الماس یوازی الستقیم س + ص - ۲= . .*. ميل الماس = -۱ 
تلم : ١<‏ بشرط ب ۱# 00 


+1) en s 
: )۲( بالتعويض عن قيمة | من (۱) فی‎ 

SA sas 

ےئ 


-۱ +ب ٢‏ بر 
وبالتعویض فى (۱) : ۰۰ ۲ (-۲+۱) ٤=‏ 

ЧЧ» 

y e= 

أثبت أن مساحة المثلث المحصور بين الماس للمنحنى ص = يح حيث مس > ٠‏ عند أى نقطة عليه ومحورى 
الإحداثيات تساوى ٤‏ وحدة مربعة. 


4الفل 

۰ ص حل = ۲ سس٣ а.‏ ص = حل ويفرض أن نقطة التماس هی (1 » ) 
صد а.‏ معادلة الماس هى (ص - ) = عل (س - !) 
أى ۲ س ٢+‏ ص - ٠ - ٤‏ ء بوضع ص = . 

جنم л‏ الماس يقطع محور السينات عند (۲ ؟ » ۰) 

» بوضع سس = ۰ Я‏ ص = 


.. الماس یقطع محور الصادات عند 9 G‏ 
л‏ مساحة المثلث الطلوب = + << ٤‏ وحدة مربعة. 


fro 


| 
3} 


Я 
أوجد مساحة المثلث المحدد بمحور السينات والمماس والعمودى لمنحنى الدالة د : د (س) = س' عند النقطة‎ 
الواقعة عليه.‎ (£ ۰ Y) 

Jli 4 

5 (س) = ۲ س ء عند النقطة (É ۰ Y)‏ 


.. د (س) = ٤‏ 


٠."‏ ميل الماس = طا ف 


لام = اد 


.'. وب 2 ۱۷ وحدقء ئح = ۱١‏ +2۱ ۱۷ وحدة. 
s‏ مساحة 4 !وح - + × ی × اب = + × ۱۷ × ٤‏ = ۳۸ وحدة مربعة, 
ل آفر: 

۰ الماس للمنحنی عند النقطة Y)‏ » £( میله = £ 

.'. معادلة الماس هی (ص - ٤ = (Е‏ (س - ۲) أى ص - 4 مس + = . 
لایجاد نقط تقاطع الماس مع محور السینات نضع ص = ٠‏ 

2 سن 2 ۱ ے کے (۱ ۰ ۰) 

٠ »‏ العمودی للمنحنی عند النقطة Y)‏ » £( میله = عل 

۰ معادلة العمودی هی (ص - 4) = حل (س - (Y‏ أى ٤‏ ص + سن - ۱۸ - ۰ 
لإيجاد نقط تقاطع العمودی مع محور السینات نضع ص = ٠‏ 

(М) ۱۸ = سس‎ 

А‏ طول حر = ۱۸ - ۱ = ۱۷ وحدة طولية. 


л.‏ مساحة A‏ }= ل ی × ب = + × ۱۷ × ٤‏ = ۲ وحدة مربعة. 


C‏ من أسئلة الكتاب المدرسى 


أسئلة الاختيار من متعدد 


اختر الإجابة الصحيحة من بین الإجابات امعطاة : 


(©) ميل المماس لمتحنى الدالة ص = (۲ سن - 7)* عند مس = ۲ يساوى . 


لكل (ب) + o(a)‏ (د) ۱۰ 
Ф‏ © 2ع .ميل الماس لمتحتى الدالة ص = ماس b‏ سن يساوى ......... 
(1) ماس ماس )104 سن - ماس 
)+( ماس - ماس (د) ماس + ما سن 
© ©) ميل الماس للمنحنی ص سن ما Y‏ سس عندما سس = T‏ يساوى ........... 
(1) صفر (ب) ۱ (е)‏ -۱ (د) ۲ 
© © ميل العمودی على النحنی ص = ما Y‏ سس عند النقطة التى تقع على النحنی وإحداثيها السینی F=‏ 
(1) صفر (ب) -۱ Y (ə)‏ (د)۱ 


© )5( إذا كان الستقیم : ص + سن - ١‏ = ۰ یمس منحنی الدالة د : د (س) مس" - ٣س ٩+‏ 
فإن : 
)1(1 (ب) ۲ (ج) ۲ (د) ۶ 

© © النقطة الواقعة على منحنى الدالة د : د (س) = ١ - ۲0۳ - o=)‏ والتى عندها المماس يوازى المستقيم 
٢سں+ص‏ - ۲= : ھی йыйын‏ 


(۲۰۰()۱) (ب) (۲ ٤‏ ۰) (ج) (۲-۰۳) DID)‏ 
Q) Ф‏ النقطة الواقعة على منحنی الدالة ص = لج والتی عندها الماس یوازی الستقیم س + ص - . 
من النقط التالية هی ............... 
e (Fe)‏ (ج) ٩(‏ ۱۰) )5( )3 « =( 
© إذا كانت : د دالة خطية وكان 6  )۱۱-(‏ ۱۷ ۰ فان : 5 (۱۱) = 55 
| (۱)-۱۱ (ب) -۱۷ (ج) ۱۷ (د) ۱۱ 


© إذا заа‏ = د (س) عند النقطة Y)‏ ۶ ه) یمر بالنقطة (٦ء‏ -۱) 


فان :4 (؟) = течет‏ 

К 7-00)‏ (ج) + (د)۲ 
(F)‏ معادلة المماس لنحنی الدالة د : د (س) = سل من سن = صفر هی E‏ 

(۱) ص ١‏ - سس (y)‏ ص سن ۱ (ج) ص = س +۱ (د) ص < -س -۱ 
G)‏ معادلة الماس للمتحنی ص = سن + ما ۲ سس عندما سن  <‏ هی 1 

(۲)۱ ص - ٤‏ س - 27 . (ب) ۲ س - ٤‏ ص + )2 < ٤‏ 

(ج) ص - ۲ سن - ۲ (د) ۲ص - سن +7۲ 2 ٤‏ 
)0( منحنى الدالة د : د (س) = ل س٣‏ -س' + 7 له مماس ай‏ عند سس = 555 

(1) صفر (ب) صفر أء ۲ МӘ)‏ (د) صفر Yel‏ 
G)‏ الماس لمنحنی الدالة ص = о‏ عند سن = ٠‏ هو 


)1( محور السینات. (ب) محور الصادات. 

(ج) المستقيم ص = سس (د) الستقیم س + ص = ٠‏ 
کے N‏ مه -۲ص دع 

فان :3 (۲) = 


۱- (ج) ۱ (د)‎ Y- (ب)‎ v) 

СД (9) ©‏ 13 کان الماس لمنحنى الدالة د حيث د (س) = !سس" + س سس + ۵ عند النقطة (-۱ » (Y‏ الواقعة 
عليه يصنع مع الاتجاه الموجب لمحور السينات زاوية موجبة قياسها "Eo‏ فان : ! +ب> سس 
۱)١)‏ (ب) ۲ (ج) ۳ 30 

Ш) ©‏ کان ميل الماس للمنحنى : ص = ؟س" + ٢ب‏ سس عند نقطة الأصل يساوى ٦‏ والنقطة 

(-۲-۰۱) تقع على المنحنى فان :۴ +بے ری 

۸ (د)‎ Wa) ٤ (ب)‎ (1) 

1 0 إذا كان : ص = ل هی معادلة منحنى یمر بالنقطة ١(‏ » -۱) وميل الماس له عند هذه 
النقطة Ygl‏ ست کے سس 

чә) ٣ (ج)‎ Y- الجا (ب)‎ 

© (۸) قياس الزاوية الموجبة التى يصنعها الماس للمنحنى : ص + ما ٢س‏ = ۰ مع الاتجاه الموجب 

لمحور السينات عند B) ааш‏ » حا ) تساوى 


۲۰۸۱ (ب) Уе ٤‏ 
)09 ميل الماس للمنحنى ص = سس" +س +۲ عند النقطة (Y » Y)‏ یساوی .... 
žo TEU)‏ + 


(т^) 


www‏ قوج 


© () ميل العمودی للمنحنی ص = (س - )١‏ (س' + ۲) عند سن = ١‏ يساوى .... 


2-00 (ب) -۲ (ج) + т)‏ 
@ 63 قياس الزاوية الموجبة التی یصنعها الماس للمنحنی ص = т‏ +۷ عند النقطة (-۲ » (о‏ 
مع الاتجاه الوجب لمحور السينات = ..... 
)4(1 °4 (ب) ۹۲ ۵۰* "NYA ТА (a)‏ (ہ) ۹۲ ۱۶۰* 
) @ معادلة العمودى على المنحنى ص = فا س عند النقطة )2 » )١‏ الواقعة عليه هى .... 
(1) ص - ۲ سن -۱ - 3۴ (ب) ۸ ص + ع عن = و +۸ 
(ج) ٤‏ ص سخ سس = :7 + 4 (د) ٤‏ ص + ۲ سنح 7 + ۶ 
9© النقطة الواقعة على النحنی ص = سس" والتی عندها ميل الماس یساوی الاحداثی السینی للنقطة 
(J) Сео)‏ )+ 80 
اننكل ات ات عم = سس" - ٢س‏ + ١‏ والتی عندها المماس للمنحنی تصنع زاوية 
قياسها F‏ مع الاتجاه الوجب لحور السينات فى صا کا 
(тел) е (л) (т)‏ (ب)(۰ ۲۰۰ ۲-۰) 
(ج) (۲۰۱۰)۰۰۱) (х) (+ \)(ә)‏ 


Ga)‏ النقطة الواقعة على النحنی ص = ۲ سس" -س + ۳ والتی عندها الماس یکون عموديًا على الستقیم 


سن = ١‏ - و ص هی .... 


(۱۱()1.) (ب)(۲۰۱) 

(\ ‹\-)‹(&‹\)() )۲۰۱(۰)-۰۱( (е) 
.... النقط التی تقع على النحنی ص" = ۸ سس والتی عندها 225 - مس ھی‎ )( 

)1( )6( )6 ۲-۰) (ب) ۷۰۲۰۷ ۰-) 

)۲-۰ 6) ‹ (те 8) (5) (6+9 «(+ (+) 


9© إذا کان المستقيم : Y‏ ص - ٤‏ سس + ۴ = ۰ يمس منحنى الدالة : ص سن" +۱ 
عند النقطة (а)‏ فلن : !+ + ى = ا 


سم سس ے مم س بسب بجي بيجي سج 


)1( (ب) ۲ (ج) ۲ و 
GA‏ إذا کان المماس للمنحنى : ص -سس؟ - Y‏ سس" يصنع زاوية منقرجة مع الاتجاه الموجب yal‏ السينات 
فإن :س 3 .... 
[ә Belo‏ (ج)ع - [۲۰۰] Iei-‏ 
سس یسنج سس" + وس + ب يساوى -۱ عند النقطة Y)‏ ۰ -۲) 
فان : ؟ اب = .. 
(1)-۱۵ (ب) -۲۰ (ج)-۱ (د) ۱۰ 


1 تخبیق d‏ مستویات علیا 


C)‏ الماس للمنحنى ص = ما سس عند سس = ج یصنع مع الاتجاه الموجب لمحور السينات زاوية موجبة 


3" ر‎ ETA) 2 (ب)‎ Zo 
يصنع مع الاتجاه الوجب لمحور‎ )١ » Y) عند النقطة‎ (о - الماس للمنحنى ص = (۳ سس‎ 62 )۴( 
.... السينات زاوية موجبة ظلها يساوى‎ 


)۲(1 (ب) ۳ (ج) ۷ ч)‏ 
@ إذا کان : ص = де:‏ فإن : ميل الماس للمنحنی ص عند سس = يساوى 00 
)1( (ب) £ (ج) 1 (د) ۸ 


9 إذا كان العمودى على منحنى الدالة : ص EE А‏ 
مع تجاه لوجب لخر жөнөө )۴( 3: А фей‏ 


(۱)-۱ (ب) عد (جا ۳ (د)۱ 
9 63 0 اکن بسن من ۸2 بای کا نان کا اه زاس 
فان : 5 )1( = ۰ 
)1 (ب) Y-‏ (ج) ۳ 
© ۲9) ميل العمودى لنحنی الدالة : ص = سس" | عند النقطة (-۲ » (A‏ هو .... 
wo)‏ (ب) -۱۲ 


оз) ©‏ زوجية وقابلة للاشتقاق على E‏ وكان : د (؟) = ۳ 
فإن ميل المماس للدالة د عند سس = -۲ هو 
)۳(1 (ب)-؟ 
© (۴) إذا كانت د دالة فردية قابلة للاشتقاق على E‏ وكان : 5 )7( = о‏ 

فان ميل المماس للدالة د عند سن = -۳ هو سس 

)1( (ب) o-‏ (ج) + то)‏ 
)@ المماس لنحنی يكون عمودى على محور السینات إذا كان 
| 0-20 5260 =\ 

l ad بیو‎ ors 


.... الماسان للمنحنی ص = سس" عند سس =-\ » سس = ۱ یکونان‎ )۲٩( 


)1( متعامدان. (ب) متوازيان. 
(ج) متقاطعان وغير متعامدان. (د) منطيقان. 
E)‏ إذا کان ميل المماس لمنحنى الدالة د حيث د (س) = ؟ مإ سس +ب ما" سس عند النقطة ){‹\( 


يساوى TVA‏ فان : ؟ +س- 
w0)‏ (ب) ٤‏ (ج) ۸ (د) ۱۲ 


те, 5‏ ٭سسس ۲ 
E)‏ إذا کان النحنیان : ص سس" » ؟ ص + نس" ب يتقاطعان على التعامد عند (Ve ١(‏ 
إذا كان : ۴= .... 
(۱)-۲ (ب) صفر (ج) W) ٤‏ 
@ إذا کان منحنی الدالة د يمر بالنقطة (V » Y)‏ وکان ميل الماس lasie‏ یساوی Y-‏ 
وکان : ی (س) = (س + (Y‏ د (س) + ۲ سس - ۲ فإن قياس الزاوية التی یصنعها الماس لنحنی 
الدالة ی عند سس = Y‏ يساوى ............ مع الاتجاه الوجب لحور السینات. 
(1) صفر TIO) 3 ETO)‏ 
69) إذا كانت د : E‏ سم E‏ حيث د (س) То‏ سس؟ + بس - ۱ والمماس عند سن > ١‏ يصنع 
زاویة قياسها ۱۳۰" مع الاتجاه الموجب لحور السينات » بينما الماس عند س = ۲ يوازى محور 
السینات فإن ٢٢‏ -ب = . 
)1( (ب) t-‏ (ج) صفر (د) ۸ 
)@ مساحة ЫШ)‏ المحصور چم ہے ہے = حيث سس > ٠‏ عند أى نقطة عليه ومحورى 


>) 


الإحداثيات تساوی .. 
)1( (ب) ٤‏ (ج) ۸ 
الشکل المقابل يمثل منحنى الدالة د 
зор‏ (۲) تكون - 
)1( موجبة, (ب) سالبة. 
(ج) صفر. (د) غير معرفة. 


(3ع) الشكل المقابل يمثل جزء من منحنى الدالة د والمستقيم ل 
مماس لنحنی الدالة عند النقطة (É » Y)‏ ويوازى محور السينات 


فان : 5 (۳) = 
ө)‏ (ب) صقر 
(ج) + то)‏ 


) @ الشکل المقابل یمثل المنحنى 
ص = د (س) والمستقيم ل يمس 


انطو ا نو 
فان ۵ ٠ = )٦(‏ 

(۱)-+ (ب) صقر 
ب + (د)۱ 


الو معاصر (الرياضيات البحتة) + ۲۱ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى | ۲۶۱ 


ahlo mase 31‏ مستویات علیا 


© € فى الشكل المقابل : 
=(\)у +(\)5‏ 
(۱)-۲ (ب) -۱ 
(ج) ۱ (د)۲ 


(٩ع)‏ الشكل القابل یمثل منحنی الدالة د 


(ج)۲ 


E)‏ الشكل القابل یمثل منحنى الدالة 
د : د (س) = سس - سس" والستقیم ل 
يمس المنحنى عند النقطة ١(‏ » 22( 
فان ۲۰ک سه 
(۷- 
Wa)‏ 
 )6(‏ الشکل المقابل : 
إذا كان المستقيم ل يمس المنحنى ص = د (س) 


عند النقطة (۰ » (Y‏ ويمس النحنی ص = م (س) 


عند سس = ۳ وكان т (0) ио + )۰( ۵ ٤‏ 
فان : ی )00 
(۲)۱ 


t (ج)‎ 


آوجد ميل ا مماس لکل من ا منحنیات الآتية : 
۳ ۹ے۴ 

لو سح یش 

© 3ع ص = ه - ماس 

© وع ص سن ماس 


لن 


(ب)١‏ 
(د) ۲ 
t‏ 
жь‏ 
TO osota‏ 
(ON)‏ 
(ب) صقر -+ i‏ 
(د) ۸ 
د(س) 
5 
4 
ص = د(س) 
Wvo‏ 0 
Н‏ ?+ 
Ба са".‏ 
)2( 9 
ص 
عند النقطة (۱ ۰ )١‏ جن 
1 جم 
ү 3‏ 
عند سس = 25 ae‏ 


أوجد ميل العمودى على كل من ابلنحنیات الآتية : 
)0( ص٭>٢س؟-‏ 107 ۱۲ سن + و عند النقطة ٠» Y-)‏ \( ,= 
© وع ص - نا (тү: л) ш (t-a)‏ + 
02 عدس-؟ + 
آوجد ميل ا مماس للمنحنی : ص = (Y + о)‏ (س؟ + )١‏ عند نقط تقاطعه مع محور السينات. « V=‏ 4 ۳ + 
|| أوجد ميل ا مماس للمنحنی : د (س) = سس" - ۲ س" + ٣س‏ - ١‏ عند نقطة تقاطعه مع محور الصادات. 
«т‏ 
أوجد قياس الزاوية ا موجبة التی يصنعها المماس لكل من المنحنيات الآتية مع الاتجاه الموجب حور السينات 
عند النقطة المبينة : 
с» ..ٌ,. йд \-р=+\-=о°@@%®‏ 
ص سس" |سن |-۲ عند سن = ۳2 lots‏ 
CO‏ أوجد النقط الواقعة على المنحنى : ص = سس" - ٩‏ سس" - ۱۵ سس + ۲۰ والتى يكون lasie‏ الماس 
موازيًا لحور السينات. a (YA e А) ¢ (A= е)»‏ 
أوجد النقط الواقعة على المنحنى : ص = (س - (Y‏ )10 + ۲) والتى عندها ميل الماس يساوى ۱۱ 
(мел) (ст)‏ 


: أوجد النقط الواقعة على المنحنى : ص = سس" ٢س + ۳ والتی عندها يكون المماس للمنحنى‎ СД 
موازيًا محور السينات.‎ © 
«(ле л) (тел) ۰ =١ + ص‎ ٤ - عموديًا على المستقيم سس‎ © 


أوجد النقط الواقعة على ا منحنى : ص = سس" - 7 سس" - ه سس + ۱۲ والتى يكون عندها المماس للمنحنى موازيًا 


المستقيم ا مار بالنقطتين )١ » т)‏ ء (۵ ۹۰) Ore) (=e)‏ 
أوجد БЫЛ‏ الواقعة على المنحنى : ص = КУ"‏ والتى يصنع الماس عندها زاوية موجبة 
قياسها ‏ مع الاتجاه الموجب لحور السینات. Cet) e (e)‏ 


: الماس‎ lasie آوجد النقط الواقعة على المنحنى : ص = ٣س٢ - ۱۱ سن + ۵ والتى يكون‎ [Г] 
1= عموديًا على الستقیم ۲۵ ص + سن‎ (F) الستقیم ۲ س + ص - و = ٭‎ буу © 
۱۱- = يصنع زاویة موجبة مع الاتجاه الوجب لمحور السينات ظلها‎ © 


ёд 850 mass 3}‏ مستوياتعليا 
Ў,‏ أوجد معادلة ا مماس لکل من المنحنيات الآتية عند النقطة المبينة مام کل منها : 


() ص = ٣س؟-‏ ۷ سس" جسن ٢-‏ عند النقطة (۱ء -ه) 
ام - اس + - عند النقطة )£ » (E‏ 

© [) ص - ۲ ماس + ماس عند النقطة (۰ ۰ ۱) 

© 3 ص = ۲ س ماس ماس عند سس = 7۲ 
0د (س) = ؛ س - لاس عند النقطة )$ د (Ẹ)‏ 


258 جا 
ma)‏ السینی = ۱ هل النقطة ! (-۳ » £( تقع على الماس ؟ فسر إجابتك, 


أوجد معادلة ا مماس للمنحنی : ص = ۲ سس" + ٦‏ مس" + ه سس الذى يصنع زاوية موجبة قياسها ۱۳۵* 
مع الاتجاه الموجب لمحور السينات. 10771 


أوجد معادلة المماس للمنحنى : ص" - سس - ۱ إذا كان ميل الماس = جذ وسو 
السينات. EET‏ ا 


فأوجد قيمتى : ! »ب enets‏ 
6 إذا کان المنحنى ص = (س؟ - ۲ (om‏ (۹س +ب) يمس محور السینات عند النقطة Y)‏ » ۰)» ويمس 


\ 


|| المستقيم ص = ٢س‏ عند نقطة الأصل فاوجد قیمتی ٤٠ء‏ ب рф»‏ 


> الدرس سدس ШШ‏ 


إذا كانت :سس 3 [۰ » 7[ فأوجد АЫЛ‏ الواقعة على المنحنى : ص = ما ۲ سس وعندها 

يكون الماس موازیًا الستقیم : ص < ۸ +سى و ا )0 
أثبت أن المماس للمنحنى : ص = سس" + ٣س‏ - ۲ عند أى نقطة عليه يميل بزاوية حادة على محور السينات 
ثم أوجد معادلة العمودی للمنحنی عند النقطة )\ ۲) الواقعة على النحنی. وس +۱ ص - ۱۳ ۰ » 
[Г]‏ آثبت أن المماس المرسوم للمنحنی : ص - سس" + سس - ۱ عند النقطة (۱ )١‏ یکون عموديًا على الماس 
الرسوم للمنحنی ص - ۲ - ای عند نفس ДЫШ‏ 


أوجد أيضًا النقطة الواقعة على المنحنى ويكون ميل المماس للمنحنى عندها = -\ «(УА)»‏ 


أثبت أن المماس للمنحنى : ص = سس" - o‏ سن ٢+‏ عند النقطة (۱ » ۰) يصنع زاوية موجبة مع 
الاتجاه الوجب لمحور السينات قیاسها ‏ ثم أوجد معادلة هذا المماس. دص تسن = 3ه 


أثبت أن المماس لمنحنى الدالة : ص = ما سس + ما سس عند النقطة FE)‏ » ۲۷۰ ) یوازی محور السينات ثم 
أوجد معادلته. «ү= о,‏ 


سن ٩+‏ ص - \ وض سس +۰2۱۱ وص وسن- ۲۱ ۰۰ 


أوجد معادلة المماس للمنحنى : ص - سس" - ٢س‏ + ۳ عند النقطة (س ۰ (Y‏ الواقعة عليه 


(وضح وجود إجابتين) یج ی ы не‏ را 


هذا المماس محور الصادات فى النقطة f‏ وقطع محور السينات فى النقطةب أوجد مساحة А‏ د اب حيث 
٠ 6‏ ص = مس - ۲٢٢‏ وحدة مربعة » 
أوجد معادلة ابلماس للمنحنى : ص = ۲١۷‏ --س ۲ عند النقطة ؟ Т)‏ £( الواقعة عليه وإذا قطع هذا 
الماس محور السينات عند النقطةس أوجد مساحة ۸ ٢ب‏ و حيث و هی نقطة الأصل. 

» ل وحدة مربعة‎ » ۲١ = ص +۳ سس‎ ٤٤ 


أثبت أن مساحة ЫШ!‏ المحصور بین الماس للمنحنى ص = يل حيث سس > صفر عند أى نقطة عليه 


ےش فت » -۱) الواقعة عليه وإذا قطع 


ааваа‏ تساوی ۷ وحنة مریملا 


гео 


اختر الإجابة الصحيحة من بین الإجابات المعطاة : 


Jaa 0)‏ تغير ميل الماس للدالة د : د (س) = Y‏ سس" عند سس = يساوى EE‏ 


لات (ب) ۳۲ (ج) ۳۶ 
() ف الشكل المقابل : 

إذا كان المستقيم ل مماسًا لنحنی الدالة د عند النقطة حى 

» یقطع محور السينات فى النقطة | )٠ » ٤-(‏ وكانت ب ٤(‏ » ۰) 

وکان د (4) +۵ (4) ٩=‏ 

فإن مساحة 4 ٢بح‏ > .۰.0 وحدة مريعة. 

۰ (ب) ۳۲ 

(ج) ۳۱ (د) 1۲ 
Кш) А‏ القابل یمثل منحنی الدالة د 

والستقیم ل يمس منحنی الدالة عند النقطة 

۴ ۰ ) وکان ھ (س) - سن .د )07( 

فان : 2 (؟) = ,8 7 -. 

)۲(1 (ب) ۱ 

e (a)‏ )د)۸ 


)۳ » Y) کان منحنيا الدالتین د » عي متماسان عند النقطة‎ O 
٠ = )٢( (س) فان : 8ه‎ у ۲ - (س) = سن د (س)‎ о وکانت‎ 
۳ (ج) ۲ (د)‎ ۲- (+) ۲-)۱( 
آوجد مساحة سطح المثلث المكون من محور السینات والماس والعمودی عليه للمنحنى‎ ][[ 
٠ سن + ۱۳ عند النقطة )£ » 0( الواقعة عليه. ۰ وحدة مربعة‎ ٦ - ص = مس"‎ 


أوجد معادلة المماس للمنحنى : ص + آس = ۱۲ عند نقطة تقاطع المنحنى مع المستقيم ص = سس 


оаа‏ ۳ھ 


إذا كان الماس للمنحنى : ص = ك الرسوم عند النقطة (۱۳ )١ с‏ الواقعة على النحنی يصنع 


مع الاتجاه الموجب لحور السینات زاوية موجبة قياسها ‏ حیث : ما 2 < جب 
فاوجد قيمتى :۲ »ب «тета‏ 


أثبت أن النحنیین : ص = 10-7 - ہ ہس - ۲ ء ص = سس" - ٣س‏ - ۲ يتقاطعان على التعامد عند 
النقطة (۱ء )٤-‏ 


إذا كانت : س 3 [۰ » [л‏ أوجد قياس الزاوية الحادة بين المماسين للمنحنیین : 
ص = ماس ء ص = ما سس عند نقطة تقاطعهما. мн,‏ 


أوجد بدلالة النسبة التقريبية л‏ معادلة الماس للمنحنى : ص = о)‏ + ص) والذی میله = - حيث 


س 23 [۰مء] و + - و 


آوجد ЫШ!‏ الواقعة على منحنی الدالة : ص = ل سس" - ج سس" + سس + ۱ والتی يصنع الماس والعمودی 
على الماس عندها مع محور السینات Élia‏ متساوی الساقين. 


إذا كان الماس للمنحنی : ص - سس" يمر بالنقطة (о » Y)‏ فأوجد معادلة هذا المماس. 


و ص ۲ سن + ۱= . أي ص - ٠١‏ سن +۲۵ 2 ۰ » 


ТЕУ 


درسنا فيما سبق كيفية الحصول على الدالة المشتقة د من الدالة الأصلية د وهو ما يسمى بالتفاضل أو الاشتقاق 
ولكن قد يكون المطلوب فى بعض التطبيقات الحصول على الدالة د عملية تفاضل 

ө 1‏ ىد کو ی۹س ےو ٹن ۔ 
إذا علمت الدالة المشتقة د ولذلك نلج لاجراء عملية عكسية لعملية 7 

إذا علمت الدا د ولذلك نلج لإجراء عملية عكسية لعمليا 5 عملية تكامل | 

التفاضل تسمی عملیة التکامل .ہج ہے 

وتسمی الدالة الناتجة بالشتقة العكسية أو الدالة الأصلية المقابلة диш‏ 


a _ سر‎ 


يقال إن الدالة ت مشتقة عكسية للدالة د إذا كانت ® (س) = د (س) JS‏ سس فى مجال د 


дай‏ : إذا كانت : د (س) = -10 فإن :4 س) -؟ سن 
وحسب التعريف السابق تكون سس" هی مشتقة عكسية أو دالة أصلية مقابلة للدالة 
٢س‏ إلا ШЇ‏ نلاحظ أن الدوال سس ,سن" + ۳ »سس -۵ » .... »سا + ث 
(حیث ث ثابت) جميعها لها نفس الشتقة ۲ سس وهذا معناه أن المشتقة العكسية أو الدالة الأصلية المقابلة 
Ш‏ ۲ سس ليست وحيدة. 


ملاحظة 
| كان : كل من د, » د, مشتقة عكسية للدالة د فإن : د, (س) = د (سس) + ث | 


مجموعة المشتقات العكسية للدالة د تسمی التكامل غير المحدد لهذه الدالة ويرمز لها بالرمز [ [ ذ [oms (om)‏ 


ويقرأ [تكامل دالة سن بالنسبة إلى س] 


ШЕНЕ swa 


فمثلا : إذا کان :—#— (س ) = 7 سن" 
إذا كان :> (س') = ٣‏ سا ٣[ n‏ سس وس دس + ث 
» إذا کان : سک )01 )١+‏ = گے 
)١+ 0 Y) 7:0‏ = ۱۵ سس sosoo] n‏ ۳س + ٿث 


٭ لتعيين قیمة الثابت ث يلزم معرفة قيمة التكامل عند قيمة معينة للمتغير الستقل سس وهذا خارج نطاق دراستك 


مد 
أثبت أن M:‏ الدالة ت ә:‏ (س) = لا یی 
9 توس جسن 
العلل 
0 (س) = + س۸ .اث (س) = ل :“م سل" = ٤‏ سن" 
.“اث (س) = د (س) ., الدالة ت مشتقة عكسية للدالة د 


53 
فمثلا : + ]سس وس - حك + ث = ل سس( +اث 
а, + А‏ 
٭ Tor]‏ وس = لد باث = $ س٤‏ اث ایب مت 
i‏ ¥ عند إيجاد التكامل نقوم 
+ لوص = ]سروس عت رت ره بزيادة الأس واحد ونقسم 
٢ص٦‏ على الأس الجدید. 


اک اا + ٿث 
۳ 


سی و ده ی ی و سیت 


+a) (+‏ الات Ра‏ ہی 
EF‏ کے )©( + صفر = А.‏ سوس = م S+‏ 
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إذا كانت د » م دالتين قابلتین للاشتقاق على فترة ما فان : 
۲[ ]۲د (س)ءس ؟ [ د (س)وس_حیث : ثابت # صفر | 
дий‏ : ٦س‏ وس ٦=‏ | سنا و سن ٦=‏ × س + ت د ۲س بد 
8[ (س) ± ی (س)] وس - 1 د (س)وس ± ]م (س)وس | 
فمثلا : | )+ سس + ع سن) ی سس = | ؟ سن" وس +[ ٤‏ سن و سن 
1 5 
= رتح + ) + (о)‏ 


سکب 007 
= + س؟+۲ سا + ش بش 


٭ لا داعی لاضافة ثابت لكل مشتقة عكسية ونکتفی بإضافة ثابت واحد یساوی مجموع الثوابت الناتجة كما یلی : 


[(۷سآ + س)وس < سس؛ +۲ سا اث 


الخاصية Ш)‏ السابقة على أى sse‏ محدود من الدوال أى أن : 
[(ں (س) ےب (س) + +٠٠.‏ س (س))وس 


= ]م toso altso‏ ...+ | درم (س) وس 


۱ +[اوسداسں+ٹ حيث ! ثابت ومنها نجد أن : | وس سن + ث » | صفروس = ث 
مثال وا 
:180 وس []] [ » ف اف وف 
3 ۱ 
8اا جعت 8 دوس 


4 الحصل 


سو 
)1 ف"[فىف =] ه ف × ف وف ه | ف٣۶‏ ف = اف یبد ۲ ی7 بش 
5 


گے نے ]0 كك رمد بسر هه 
ها кыы ы l=%‏ سنت + 4 
Е. РЕЗ 7 Ja ы -& \ :‏ 5 
189 سروس = ]س سن + وس = ]سس эзе‏ = == +ث 


| )101 - وس + )وس 


.الو ہہ 


© 
ж\-Ко-л+ 
( 2 


4 اصل 
3 
8| (س" - 4 س + ه)وس - ند _ vt‏ + وحن نداش سس" uet-‏ + عن بے 
А‏ 
(۸ + اس + ك) وسن =] (۸ + سس (о‏ وس = ۸ س + ERE‏ 
اس FF‏ 


< ۸ س + To‏ +۲س؟ +ة 


8 
+۸ سس ٣‏ -۱) وس tot- то)‏ ا ہی -۱)وجن 


سس 


ع حدس لبي لگ ہہ وا 
+ × ¢ ا من 
ЖЕК, же, ЖИЙ Р ЧЕ‏ ہے : 
о $=‏ چ -to‏ کا س٣‏ سن اث 


للا | سن о)‏ ۲۲وس 


eeii oms‏ ا ون 


Jid 
سس + ٹ‎ Y- У (س - ۲) (س +۱) وس = | (إسن” سن - ۲) ی سس = ل سں؟۔‎ | ][[ 
+۹س)وس‎ o 10 ٤( [ > سن" - ۱۲ سن + 4) ی سس‎ ٤( وس = سن‎ (т о) о 0) 


= سس ؟ ع ہس + سا باث 


| لس )مس (سا - ۲+ لاوس 


=[ لس" -۲ + سس )وس 


و 1 لإيجاد تكامل حاصل 
че ы‏ تر اعت امش ضرب دالتين أو خارج 
s‏ قسمتھما لذلك نلج 
ص ا اشک اخ 
کی تا او إلى إجزاء عملية 
لعفي الضرب أو القسمة 


= چ س۲ ٢‏ یں + اث 


= 


آولا قبل إجراء عملية 
اک ИЕ‏ بجی ~ 
ابی ہے اوس ج3 التکامل۔ 


31 
COto) 


وه | ادوس =| +0 وس - ] (سں-٦)‏ وس ےگ ٦س‏ +اث 


+o) )۲- -*‏ ۲ سس + ٤‏ 
9 اح رسن اچچ ее‏ وس 


(س -۲) 
۲ عي" wet‏ 
= [ (س' +۷ س + 4) وس - مد + گت 


+ یس + ث 
= ل سآ بسا + ٤‏ س اث 
otot) ٤ в‏ 
л‏ (اس +ب) 
۷| (اس + )یس = > × کا + ن 


lo) (د‎ 


)8 (د (س))”ہ (س) وس = سس + ث حيث ث ثابت » نہ٭-١‏ 


о 
: أوجد‎ 


0 الو )"وس 7 | [(۲-۷س) ]٩+‏ وس 
مسب وس 9 [؛س+۱ وس 


ھا ا سح 9 | اس-1 (س -6) وس 


اس +۱ 
0—14 
ЕР‏ 
19 س + ه) وس - لاف کل رھ ۾ Y)‏ سس + (о‏ + ث 


5 
سا - 
8 | [۷ - ۳ س۷ + ]٩‏ وس - اج + و سن + ث = حل т)‏ + و س بات 


5 
ж E 5 (o Y-Y) A ۸ 
о о ۷ -۳( ОТА ہسوسو و‎ жү] کی‎ 

تح ا 2 سی ) 


z 
ہس + )بت‎ фан ныт у وس۔>]‎ ۲۳-7] 


| کت | س ب ا ТЕБЕ‏ 
ооо]‏ (س - 4)+ سس - 4) سس = ] (س - ۷)٤‏ وس 


ым) 


> الدرس السابع 777777 


س та‏ وس 


е 

7 

x 
а= 


سن )10 + ه)وس = ل | (۲ (о‏ )10 + )وس = 


uA 5‏ + )۹ + ث 


- س٦ (س)‎ 6 Vto ٠١ - بفرض أن د (س) = ۲ سن"‎ E) 


|( سس - ٠‏ سن ١+‏ )1 سن" - ہ) و سس 


= ل | ٠. о)‏ سن +۲۱۱ (۳س" - )وس 
لاعس" = ١.‏ ۳ 
=+ کیک لح لل زت لل (۷×س؟- ٠.‏ سن + SrO‏ 
بفرض أن ؛ د (س) - سس" +۱ n‏ 5 (س) = ہ س؟ 


Я‏ ایج ےت اح' o)‏ + یس = ل | هس O t o)‏ وس 
- جضن لل بن 
= کل (س*+۲)۱ دن 
E‏ بفرض أن : د (س) سس" + سن .. 5 )0( от‏ +۲۶۳ )10+ \( 


س +۱ 
ا т;‏ یی کے ات не‏ ~ 
یوس | (س' +۱) )10 + ٣‏ سس) وس 


= | ۲ (س" +۱) (س۲+ (от‏ وس 


ку ۳+ (س"‎ 1 
etot + بر‎ = x= 
5 


بض أن : د (س) = ٦سس У 1 ٣‏ و (س) = ۱۸ سس" - ٦‏ سن = ٦س‏ (۲ سن -۱) 


А‏ [ُس (٦س؟-‏ ٣س؟‏ +۷۷ (۲ سس -1) سن 


шт о) + =‏ + ۲0۷ سس (۲ سس - )١‏ ی سن 
ہے )10-3 سس + у‏ 


Р‏ ثح )707 ут‏ +ث 


а= 
5 


for 


| 
3} 


مناد و6 


آوجد : 

3سا امس وچ ی 
8 سن (س + :)۸ وى س( 2 urs (чыз‏ 
| چٹ وس سی شس 

4 الحل 


سا (۲ - )س - | (س (т)‏ وس - [ (×س- ٢۷٦وس‏ 
سا ۱3۳۷۷ 
yxy‏ 


= (۲ س - ۷/۲ + ث 


E-E IG‏ )وس - آم سس )6-5 وس - [۳۳س-۲ وس 


(س- 30 


+ 
+ 
Үкү 


12( س-+ وحن 
=+ (۳س -۲) + ث 
[۴] | سن о)‏ وس = ] (س )٤- ٤+‏ (س + :)وس 


=| (س + ٦)٤‏ وس۔٤‏ | (س + )"وس 


,89 اس (E бі‏ 
= ل (س + ع)١٠‏ - چ оо)‏ 


9[ سن" ( سك + لم )وس = ]سن × سس لم )اوس 


= ]سن (س +۱)وس 
> |[ (س +۱-۱) (س + وس 


+оо) [ =‏ وس - | о)‏ وس 


2 ۹ \ ,+ 
= + (س +۱) - 2 (س + ٣)۱‏ + ث 


fot 


ШШШ سیپ‎ 


о |‏ (س+۲) ں۔ 0اوس 


=| (س -۱ +4) (س ۲7۱ وس 
= [ (س 7)١‏ وس + ٤‏ [ (س -77)۱ وس 


1 В 
۲)۱- (س -5)۱ (س‎ 
سید بو رسد‎ 


y ы 
(س -۱) +۸ (س -۱) +ت‎ = 


5+ 


۶70۲ + س‎ O-o оты @ 


POPPEA i‏ وس 
(то) |=‏ سن - ов (то) | ٤‏ 


түр ۲‏ ۲ إن تل 
ما الو 190900 رج 
x x=‏ 


=-+ (۲ سن + ۳۳ + ل y)‏ سس + ٣)۳‏ + ث 


| ٭ ک [د د (س) وس -د (س) =[ چگ [د (س)] وس = د (س) + ث 


| ار | جات =„ * بينما | > گت (س) وس سس" اث 


74 تكامل بعض الدوال المثلثية 


علمنا من دراستنا السابقة لاشتقاق الدوال المثلثية أنه : 


٭ إذا كانت ص = ماس فان : کد - ماس 


٭ إذا كانت ص = ماس نان : كك ب متاسن 

٭ إذا كانت ص = لاس فان : تك = قاس 

وحث !اه عملية لام هى عملية الحصول على الدالة الأصلية هه مشتقتهافإنه يمكه استتتاط التكاهلات الآنية : 
|M‏ ماس‌وس = - ماس + ث 

[؟] | ناسء س = ماس + ث حیث ث ثابت اختيارى 


[2] | قاس وس = لاس + ث 


وبالمثل يمكن استنتاج النتائج التالية 


foo 


| 
31 


[1] [ ما (اس +س)وس = - ج ما (١س‏ +ب) + ث 

(؟] [ ما (اس +س)وس = ما( س +س) +ث | حيث ث ثابت اختیاری 
Ê‏ قا" (اس +ے)ء س = ل فا( سن +س) + ث 

وبرهان کل من الحالات السابقة ينتج مباشرة بمفاضلة الطرف الایسر. 

ماد 

اوجد: 

® ] ا (ہ سن +)وس ءا (ج + ۲)وس 

нот) | о-оо) 89‏ + س)وس 
8( ۔-' + سك + ا )وس | (۱([]50+عاس) (١-فاس)وس‏ 
4—14 


0| تا (ہ سس + )٦‏ یس = + ما (ہ سس )٦+‏ + ث 

ما( + ؟) وس -- د ہا( چ +۲ + دح ما چگ +۲ + 

(7] [ (ه ماس - ۷ ما )وس = ه ماس + ۱۵ ما حك + ٹ 

[6] | (٢-۔س+‏ قا" + س)وس = ٣‏ سن - ل Sto tbtt‏ 

10 )10 + ما )یس 
کا دن 


سس" + لاس + ل س + ث 


[ГМ]‏ [ (۱ +كاسن) (١-فاس)وس‏ = | (۱ - فا سن) وس س طاس + ث 


Өз 


آوجد : 
|( << + قا" )وس 8( + طا س) وس 

| (ماس + عئاس)٢وس‏ ء٦‏ سء س 

[(۱+عاس)٢وس m‏ | ( ماس ہا + ماس ما )سس 


8 9 3 


< 
2 


> الدرس السايع .7 
۹ الحسل 


|( جک + فا )وس 


r= (W) ٤٥ в-а‏ (مقدار ثابت) 


= لا حك جس تھا 2 بش 
T‏ 


= + اس بوث 
РРР e о) 109‏ 
|( +قااس)وس 


٤ =‏ س + لاس +اث 


| (ماحس +عاس) وس = | L)‏ مس + ما سس +۲ ماس مرا سن) وس 


=| (۱ +۲ س)وس аиыр‏ سب 


zotrote | ما ۷ سس +ث‎ + -o= 
КЕЛЕЕ 


E‏ سوسس -] + -+ + 1 س)وس 


= ل سس - ل ما٣‏ س + ث 


[8] [ )0 + وس -] (۱ +۲ اس + ما )ی سس 


= |(۱ +۲ ماس + + 


л 
Манье چ ما۲س)وس‎ + 


<[( +۲ ماس + ل ما۲س)وس 


= + س +۲ ماس + + ما۲ س اث 


ok) m‏ ما 2 + ماس ما )وس 


= |[ ما (س - )یس бе).‏ = ماس مئاص ج ماس ماص | 
+ ما لس خص) = ماس میا ص + اس ماص | 
= ما (لس-5) + ث سمل سس رت 
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5 | 
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фә 


آوجد : 
۱1۳ +ط٦س)‏ ما س‌وس 10 1 س ہا سء س 
8 طاس کا oso‏ ]| (ماس +طاس)' оо Btob)‏ 
4 الحل 
)00 (۱ + ط٦س)‏ متا سء سن = ] فا٦‏ سن ЧУ‏ سس وس 
=| (قاس عماس)٢وس‏ 
<-[۱وس <س +ث 
зан)‏ (س) = ماس ,» )0( < ]سن 
h‏ ]ماس ماس و سس 
- ]اس (-عاس)وس p‏ 
Yot)‏ |[ د )“× (س) دس 
ap 0 ETS‏ 
eretge |‏ 
[۳]بوضع د (o)‏ = لاس .. 4(س) قاس 
Borbe) А‏ سن و سن = ٤‏ | (طاس) Bx‏ سء سس 
مر × а‏ رر لایس باق 
وضع د (س) = ماس +لاس ...د (س) = ماس + کا سس 
у.‏ | (ماس +طاسں)' Btob)‏ سس) وس = ج Stob toh)‏ 


C‏ من أسئلة الکتاب المدرسى 


© اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


© ]| سس و سس وس + ث 

(1) سن" (ب) چس 
6[ صوص - ке‏ 

(4)1 ص" 


© ] (س +۲) وس - .... 
(i)‏ سن" اسن 
۲(0)وس - .... 


(۱)-۲س (ب) سس 


۲- س٩)۱(‎ 


o(a)‏ 10 ہ٥‏ سس + ٹ 


© ]٦س‏ یس = PF Cal CEE.‏ 
)0 (ب) -۲س۲ 
S+‏ 
(ب) + to‏ 
(ب) ا 
ы‏ وت 
اث 
(ب) كك 


maie‏ تطبیق 


(ج) + سا чә)‏ 

(ج) صفر (د) ص 

(م) от‏ (د) ужо)‏ 
رم چا E‏ 


(ب) ٣س؟‏ - ۲ سس + و 


REY‏ ان رو ےا 
өзү от (ә)‏ + و عن اك 


(ج) M- (3) “o= Y-‏ سس“ 
(م) tot‏ (د )سس 
بج یلم (د) هس" 
(ج) سو Yoko)‏ 


ч) 


© ] (س" - ۲ س \( وس = СЕЕ‏ 
(2)۱ س؟ + ۳ یس - سن 


(م)س؟۔ ٣س٣‏ سن 


9 ۳۲۷۲۵۵ ۲-)۶ع < سی 
GEND‏ )۱۰-۲6۱ 

© 82 | (۲ اس - ٦س‏ ') یس = سو 
eY- teto‏ 


or (ج)سس؟-‎ 


کا نو و 


үгө 


(۳)۱س - + 

(ج) ۲ س -جلج 
© 63 | سن (س + ۲) وس = 

но) )( 


(ج)س؟ + ۳ س 


(ج) هس (د) سا 

tory (>)‏ (د) ع 
۳ 

(ب) دص" + ص 

(د)-۲ ص + ٤‏ ص 

(ب) + س۲- سس 


(د) ل Wor-‏ 


(ج)۲ ع۲- ۱۰ع داع دوع 


5-2 + 


( دس٣‏ - ۱۲ سس 


= 


+ 


سا 


(ب) ا س" 


۲-2 خن‎ (ә) 


Ф \‏ 
(ب) + سس" + چ سس" 


(د) سس" + ٣س‏ 


6۸ 3 [ (س- ہ) (س )١+‏ وس = دنچ 


)1( سس ۷س'۔ سن 
(ج) و ۲سا + و سس 

а ©‏ (س + ۲) (س - ۲) وس = ی 
(1)س + و + ث 


(ج)س۲- وس + ث 


(ب)س؟- ۲ سس - هس 


оа 10-1-1000) 


(ب) سس" ٤‏ سس + ث 
(د) لس" - ")٤‏ + ث 


йер. zani n © 


(1)س +۲ (ب) ل س؟ +۲ سس +ث 
(ج)س؟ +۲ س + ث т у‏ 
س 
© ب | E zos-‏ بخ 
(۱) سا -۲۲ (ب) ۲ (-س' -۲) (۷-س) 


É -oe (+)‏ سن" + وس (د )سس - سا ٤+‏ 
© هه | (آس -۱) وس = ھت 
() + (آس -۱) 
(م + )10-09 р-ро‏ 
© | (س--) (س + ) (س" + سل) = Кш‏ 


Гета + -W + (+) 


(1) سس Ei) Tomt‏ 
ро КЕЕ‏ 
са "۵‏ | حا وم ی 
س 
(١)٢س-٣‏ (ب) سس ٣س٣‏ 
ue (a)‏ - ٣س‏ )3( ۲سس - ٣س“‏ 
۲ 
© جع | حات! وس - ... 55 
(1) سن +۱ (ب) ا س otoia) ot‏ (د) سس" + ۲سس 
у‏ 
(6 | دوس - ò+‏ 
(۱) چ سس (باس؟ سس (ج) چ س'- چس (د)۲س +۱ 
اتا اس حر وس- یس ان 
(۱) ۶ری +۲ (ب)س +۲ (ج) + س + ٣س‏ (د) چ (س +۲۲ 
6 | (۸- ۲ س)اوس = ات نیت رای 


)0 (۸ -۲س)؟ 


)4-09 (۸ -۲س)؟ 


(ب) چ ٩-۲-۸‏ 
)35-09 (۲-۸س)* 


mase 31‏ ٭ تعبیق ‏ مستوياتعليا 
(68] (۲ سن +۱)*وس = туе‏ 
0( + 


(م) ل Хо)‏ 


(ب) ل (س +10 


(ہ) + (اسس + 


© ]د (س) .4 (س)وس = سے جن 
)201 (س) (ب) + [دس۳]" (ج) + دس) (د) (د (س))۲ 
© ] (س -۲) (س" ٢+‏ سن + 4) و سن = موه 


)١(‏ + سس ٤سس‏ - ۸س (ب) ل سن" + ہس ٤+‏ یں 
(ج) سس - ۸سس (د)س"-۸ 
© ۵ [ (س -۱) (س' - ۲ س +۱)وس 


ло) + )۱( 


(ج) + س سس 
ات ارہس رضی ور سيوم واه 
у>‏ 3 ۲ ۲ 

AEE 0 سں۔ حا‎ )9( Tz") 


9 -' ۱ + يلي" وس -.. 


т +o) (1) 


(ب) ل زس +1۳ 


+ ۱( سا‎ о) 


(ب) ۷ سس + ۳ 


олу Ж) 


)1( (دس +3۳ 
(م) ؛ (اس +۳ 


у о) سا‎ )۱( 


٩6۱ - سس"‎ ۲( 0-00) 


(1) ل (س؟ +س +1۸ 


(ج) ل (س" +س +1۸ 


6 | ؛ سن (۲ سن" -۱)"آوس > .... 


(ب) + 1-۲-۷ 


٩ - (۷س‎  )د(‎ 


(۴ 0 )10-0 +۱) سس +س +۸)*وس = Б‏ 


ажо 1) (Y + سس‎ Y) (ب)‎ 


(د) ل نس" +س +1۸ 


© س Y)‏ س۲ (A+‏ ی س - .... + ث 
А+ 70-1) 9 )۱(‏ 
(م) (۲ سس" + ۰)۸ 
S+‏ 
)970 
(ج)ک [د (س)] ‏ )510 (س)عس 


EE ٭سسم‎ 


А то) + (ب)‎ 


(د) لے o‏ (۲ سس" + ۰)۸ 


4 = ENAN 
(۷س‎ +(-) 


(ب) د (س) S+‏ 


)0 کان : | سنك وس < سس" + ث فان : ك = .... 


)ا чә‏ (ج) ۲ )۳ 
69 إذا کان : [سآوس اس +ث ‏ فان :۲= 

то) + ۳ (ب)‎ 30 
Е" ث‎ + 5)1١9 taos No]: إذا كان‎ © 

)+ (ب) tw ٣‏ + 
69 1 (س؟ + ع سس + )"وس = ...۰ +ث 


)1( + (س' + (Etot‏ 
(ج) لل rto)‏ 
9 | سن (س +۲)* وس > .... 
)1( ل (س +1۳ 
یسیا لو 
او سا و 
)1( لے еко)‏ + رس +" 
ری ل (س -۲۱ + + ево)‏ 
© سن AR ы та‏ 
)001 رس - 70۲ 
ری + (س - 4۲+ ج ہں- 3۲ 


*) + سن‎ ٤ + ؟س(٦)ب(‎ 


(د) ۱۱ (س +۲ 


(ب) على (س +۳ 


(د) ل (س +۳ - + رس + * 


(ب) ل (س + :)۹ - كد (س +۸4 


(E + (س‎ o - Е + (د) (س‎ 


(ب) ب (س- + چ (س - 1۲ 
(د) چ سس" (س - 701 


)+ (س - ۸+3۱ س- 30۱ 


3 - (س - +۸ (س‎ Fia 


EE ®‏ پر 


оч)‏ ماس 
a+ ння отво ТФ)‏ 
oU‏ (ب) جا ما ٣سس‏ 


... = (ہ س) وس‎ A 


оч (ب) لج‎ ое 0) 

b) 1©‏ سن + (о ЧУ»‏ سن = ............. ی 
(١)س‏ 
(ج) سس 


© 02 ]عا (۲ سن - :)وس =. 
(о-о) - (1)‏ 
(ج) -ل ما (۲س -ه) 

69 63 ] (س - ماس)وس 
)مام 

о) ]ما‎ 03 69 
E+) 


TE 


(ب) ل س٢‏ + ماس 


E+ + (ج)‎ 


169 ما د +س) وس = 5 
(۱) ماس (ب) ماس 

€9 | ۲ ماس ماس وس -............. ج ق 
bL‏ (ب) چا ماس 


(ب) + (س +۲۳ - چ To-‏ 


(د) ۴ (س - ۸+3۱ (س- 10۱ 


(ج) + ماس t(s)‏ ما اس 
(ج) چ ما ×س (د) ما اس 
(ج) + ناه سس (a)‏ فا وس 
(ب) ۲ ما ۷٢س‏ 


(د) لح ما" سن + ل ماس 


(ب) b Y-‏ (۳ سس - ۵) 
(د) - ما (۲س -ه) 


(ج) لل سس" - ماس (د)۱+ ناس 
(ب) ما (سط + كد 

@ + ما(‎ t= (o) 

(ج) - ماس (د) - ماس 
(ج) - عا ۲ سس (د) ما۲ سن 


но ЕДО | 


(١)س‏ (ب) ١س‏ (ج) ماس тз)‏ 
69 | (ماس قاس + ماس قاس + لاس وا سن) وس = شي فنا 

۳/0 (ب) ٢س‏ 

(a)‏ ماس - ماس + قاس (э)‏ + ماس + ل اا س + + قاس 
(5) إذا كان : | ماس وس = د (o)‏ : 5 (س) = эш‏ 

(1) ماس (ب) - ماس vb (ə)‏ (د) - ماس 
о) | 22 ©‏ س) وس = ГОРЕН‏ 

ot bl) لح ماس - چ ماس‎ )١( 

(ج) ل ما ۲س (د)۲ ما ۲س 
(6| ما ٣س‏ ما ٣س‏ وس = СЕ‏ 

س٦ا (ج) لجع ٣سس (د)- پل‎ oib (ب) ل‎ от) 
0 аку =۲: +ث فان‎ )١ + إذا کان : | ما (×س +۱) وس > !ما (۳س‎ © 

хо) (ج)۱‎ + vo) 
)وس - اق‎ + 8(6 

(١)طاس‏ (ب) - لاسن (ج) o(s) ob‏ 
(om b+ 02۵‏ وس و سس + ق 

(۱)س - لاس (ب) سس + اس о но (а)‏ (د)س + لاس 
© | اس ماس وس = سم جاگ 

ob -(1)‏ (ب) ob (+) ob‏ (د) - ماس 
)190 (ماس + (о‏ وس = ............ + ث 

от + 0-01)‏ (ب) سن + }+ Уон‏ ماس 

)+( + ما" سس (د)س - ماس 
162 (ما о‏ سن + ما ه سن + ما ه س) وس = ...... өл ннн‏ 

оо 1000)‏ (ي)سن+ اوسن BAH‏ مس а)‏ مسن 


© | (۱ + طا (о‏ ءا" سن وس - . 
(١)عاس‏ (ب) عاسن (ج) - اس (د) -عاس 


المعاصر (الرياضيات البحنة) م YE‏ / ثانية ثانوى / التيرم الثاني 


للها 


ob- ماس (ب)‎ (i) 
عاس مو وڈ‎ | © 
ماس (ب)- ماس‎ )1( 


© | جح (۰ + ماس) وس < .... 
(1) هس - ماس 
)>( ماس + ث 


| ساوسو سمه 


)1( ماس سن 


т 1 ©‏ اوس 2 enans‏ ھا رق 
(ا)طاس (ب) لاسن 
@ | ما سس ی سس = ............ + ث 


(۱) ل سن - + ماس 
(ج) + ما۲ س + چ س 

۱ 
کات ہی 
(1) سن + ماس 

оті 
аата 
ما ۲ سس + ےا۲ سس‎ )1( 

)+( اس - ماس 
نان وش 


о- (1)‏ 
(ج) طاس +۱ 


وس < . 


(ب) -ه ماس - سن 


(ج) ماس (د)-ماسن 


(ج) مئاسن (د) - اس 
(ب) ه سن + ماس + ث 
(د) هس - ماس + ث 


(م)٢عاس۔س‏ (د) о‏ ماس + سس 


(ج)س +٢طاس‏ (د)س-۲لاس 


(ماس (د) -سن + لاس 


(ج) قاس (د) قاس 
(ب) سس - ج ما ۷ سس 

(د) سس - ل ما۲ سس 
(ج)قااس o+‏ (د)س -قااس 


(ب) ۲ ماس ماس 
(د) ماس + ماس 


(ب) + ما۲ س + چ سن 


(د) + ماس 


3 
سس وس- Ee‏ 


(i)‏ ما۲ س (ب) ا ٢س‏ (ج) طا ۲ سن (د) طاس 
(] دوس - تساه توا 

b‏ (ب) + لاس (ج) ماس (د) + ملاس 
چ | ا( SETA иа‏ 

(1) ماس (ب) ماس (ج) ما۲ سس (د) ما۲ سس 
gle‏ ۱[ 

(1)- )10 سس ما" т) “o‏ سس 

(ج) + ا۲ سس (د) چ قا اس 
9© | ماس ماس ما ۲ سء س = ООС‏ 1 

otb k-i)‏ (ب)- о‏ (ج)-ظ otb‏ مااوس 
© | (۱+فاس) (١-فاس)وس‏ = een‏ 

(١)س۔طاس‏ (ب) سس + لاس )+( سن لاس (د )سن - لاس 
© ] (١-عاس)‏ )\ + аан = (о‏ 

(1) ملاس (ب) ١‏ + ماس 

(ج) چس - + ماس (د) سن + ل ما ۲س 
© | م١٠٠‏ سن × قاس وس = ی اوق 

о М ماس (ب) - ماس (ج) ماس لاسن (د) پل‎ (i) 


=)  نسااعا)ج(‎ шч b 


[7 » ۰] 3 ماس وس - سس + حيث سس‎ - ۱] O 
ماس (ب) عاس (ج)س - مياسن (د) -مناس‎ )1( 
Steen (ما! حك ءا حك) وس‎ | © 
نس٢ ناس (ب) عا اسن (ج) ماس (د) ما‎ )۱( 
ماس - ل ماس (ب) ماس + ل ماس‎ )1( 
о (ج) - ماس + لج باس (د) - ماس - ل‎ 


Ey 


yho mase " 31‏ هھ مستویات علیا 
© | (ماس + طاسں)* )1 (о‏ یس = ТЕЕ‏ 


(1) ل (ماس + طاسس)* 
(bto № + (#)‏ 


(ب) + (ماس + Yob‏ 


otor من"‎ + (5) 


52200 = (ما ۲ سن عاس + ما ۷س ما سن) وس‎ O 
ناس (ب) - ملاس (ج) -۲ ماس (د) ماس‎ ۲ )1( 
تکام يعض الدوال ابر‎ | 
: أوجد كلا من التکاملات الآتية‎ 
2 
صفروس هق | ع دود‎ ] © FO 
ЕА! ٦ کے‎ 
О و‎ с; 


ТЛА 


أوجد كلا من التكاملات الآتية ؛ 

© | )10-100 +۸ س - )وس 
E‏ 

00 


© 22 | (اس + هس +ح)وس 


أوجد كلا من التكاملات الآنية : 
0 و سا (۲س - )وش 
© سن"( -س) وس 
۵(+خ) وس 
©] لالس ساس + 


)وس 
اس 
أوجد كلا من التکاملات الآتية : 
توت شاف 
وو | توس 


t-or 
یں‎ 


وس 


© | (س'-س٣‏ + )وس 
۵9 | لاوس 
©( آس؟ +۶ اس )یوس 


© ] (س-۲) ٤(‏ سس +۱)وس 
ДФ‏ (۱+-س)٢وس‏ 


©( + اس )وس 


۲ 
وج ۱سا هل وین 
سن -۲ 


ош 


ہیوت مد 6 لاوس 
س 


9 جح وس حون 

آوجد كلا مما یأق : 

о (от) та © (س -۲)*وس‎ 6 

2۶۲۳-۱۵0 ۷+0۵ ءوس 

Гы‏ ا ® [ (۲+۰-۲-۲)وس 
ا 09 - ٣س‏ ٦وس‏ 

أوجد كلا من التكاملات الآتية : 

© سنا( مس ©| وس 

о (А воли) © س" (2 + )وس‎ © 

)| (؛ سن )٦+‏ ۲س +۲ یس © о-о) |а‏ 


0۵| (س + )١‏ آآس۲+۲س +۱ وس @ کوس 


أوجد كلا من التكاملات الآتية : 

ш ©‏ س زه سن" + سس 

© 9ع | (س۲ - ۲ سن + (в‏ (, سن د ۲)وس 

© و | “О ното)‏ (۲س -۱)وس 
© 63 اس (؛ س۲- ۲ سس + ۷(*)4 سن -۱)وس 


© |س' (سں' 10 t) А+‏ سن -۲)وس 9 سس« 


k \+‏ 
ا شش و پت 
آوجد کلا من التكاملات الآنية : 
36ع | (س +۱) (س + "ىسن ۲۱8 س ٣]‏ س+ ٦وس‏ 
0 (س + ۲) :اس +۱ وس “lO‏ اک ار 
۳ ۱ 
оше‏ © یں وس 


أوجد كلا من التكاملات الآتية : 
5٥‏ 
©7(1 س + مرا ؛ س)وس 
© 9 | (؛ س -ما)وس 
© ] (ما ٣س‏ - ماسن) و سن 
٩ [ 2 ©‏ (ماس - كا" ۲س)وس 


-۲)وس 


۱+۰) وس 


® »الاق ماس + ل 


أوجد كلا من التكاملات الآتية : 


& مستويات علیا 


سس" + ۸ سس 
و سا چو 


u- "©‏ وس حيث س > ۰ 


msh -۳( 6 

© © |۷2 -س)وس 

10 -۲ ,1( اوس 

ш ©‏ [ (۷ ماس - ۲ عاس)وس 
т) 102‏ + قاس +۲ ما۲ س)وس 
© جع | إن حت - ما (7-سن)] وس 


© 3ق ] (ما" ؟ سن + ما ٣س‏ + لا" ۲س)وس 


т-а)‏ ۳ )وس 
© [ ماس مئاسن و سن 
60 چوس 


7 
= 
090 توس 
اک ماس 
ها عاس + ماس ۶ 


9 یش ء 

© | قاس т)‏ اس - ۲ قاس) وس 
0369 | (متاس ما 3 - ماس ما )وس 
أوجد كلا من التکاملات الآتية : 

oso ا‎ ۲] 0٥ 

osb -lO 
-مااس)وس‎ O) 

© | کاس +عتاس)" وس 


©1 (متاحت - ماحت)' وس 

0 جع | (۲+: ل س)وس 
ات سے 

© | [(۱-طاس)۲ +۲ طاس] وس 


9 | (ما ×س ماس - عا ٣س‏ ماس)و وس 


9 [ (۱ + اس)آ وس 
9 (۱+عااس)وس 
© | )+ ماس +طااس)وس 


۶۲-0 )وس 


قم أوجد Ж‏ من النكاملات а‏ 

0 و0 ما" سن ماس و سن 

y) 1®‏ سن - راسں) (س؟ + 8000 سن 
© [ ط٦س‏ ئا سء سس 

(ое ЧУ + \) | ©‏ ما صو ص 


9( ۶ حطس 


© ]+00 حیث 9 5 ]۰۰ ۴ 


o- EE‏ )وس 


иш э]‏ ی 


71 سن +۲ لاس 


ım‏ مسائل تقیس مهارات التفگیر 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


رپ 
»تسا سب ۲ 


ш ©‏ |۲ لاس کا سنو سن 

© | ۱۳ طا'' سن کا سن وس 

© ]عاس ءاسن متا ١س‏ ا ٤‏ س وس 
© ] ماس (ماس + طاس) وس 
1 س) وس 
اس زر 
۸9 سا 
© ] (ماس +طاس)" وس 
19 ؛ ءا" سن وس 


g> 
چاو ہس‎ 


е )١( ۵: :د (س) -] وس فان‎ S 


(1) غير موجودة. 
۷ + £ 
ооз 0‏ 


)1( اس + ٢س‏ 


+9100 


٤ +o (a)‏ سن 


(ج) ۲ +о)‏ 
(ب) جل س؟ +۲ سس 


omt (د)س؟‎ 


© إذا کان : | سن د (س) و о‏ مسن" فإن : د (۱) ے.... 


۲۶ (ب)‎ ха) 


6 سن +۲ د (س) - ] [1+۱(س)]وس۔ 


(1)س + د (س) № 


(ج) سآ+ (د )69( -— 


)5( إذا کان : | د (س) ی سن = سس - و سس" + ۷ س + ۲ فان : ۵ (۱) e=‏ 


)1( (ب) صفر 


i+ =" 6 |‏ وس سا 


ٹہ 


+ سس‎ (a) 


Yt- (د)‎ ۱۲-) 


(ب) (س + د (س) - ۲۱ 


(ہ) ل سن + ل (د о (о)‏ 


(ج)-۲ (د) ۶ 


(ب) )+ س +عو) 


(د) چ ( سا صم 


тазе 


6 تطبيق )2 ® مستویات علیا: 


(У)‏ الشكل المقابل يمثل منحنی ص = د (س) 


ио‏ (س) = [ [د (س) + D‏ .3 لس) سس 


فان : ی )٥(‏ = م )٤-(‏ >« 
хт)‏ 
(ج) ۱۸ 


68[ دوس - باب نا 
(1) + لاس 


١+ما‏ 
یس رسن РЕ‏ 


(ب) قاس 


(1) ماس (ب) - ماس 


ъ حا‎ 
ноте | 4 


ساع)١(‎ 


zos ZEO 4‏ شس اه 


o- EY)‏ (ب) طاس سن 


(ب) ماس 


رچ | (قاس - قاس) (قاس قاے) 


(1) عا سن ماس + ث 


(ج) ماس + ث 
{ү‏ 


Ф 


© 9)إذا کان :۲= ] اا سروس ‹ ب = ]ما oso‏ فان :اجب >« 


(ج) ۲ قاس 


(د) + لاس قاس 


(a)‏ ماس (د) - ماس 


(د) ل ماس 


(ج) + اا سس 


(ج) ٢ط‏ دس (د) ۲ لاحك ١‏ 


jati)‏ (ب)۱ (а)‏ س + ث (د) ‏ ما۲ سس +ٹ 
tlO ۵‏ سس + طاس)وس = .... +۵ 

)١(‏ + طا سس + ل о‏ (ب) + طاس 

ob + ә + (+)‏ (د) طاس قاس 


Е ۶ obrob (060-0‏ 
(1)س (ب) v~-‏ (ج) + س ا 
9 ۲ ما ۲ سن ملا سن و سن = ... 


bortily)‏ مس + ث 


(د) ملاس + ث 


الوحدة الرابعة 
اب Ji‏ تا نات 


٭ مراجعة على أهم القوانین انتی سبقت دراستها سب 
الدروس من خادل 
مسو QR code‏ 


زوايا الارتفاع والانخفاض «تطبيقات على حل auol‏ الخاصبكل مناه 
الدوال المثلثية لمجموع وفرق قیاسی زاويتين. 
الدوال المثلثية لضعف قياس الزاویة 


صيغة هيرون. 


Ө 5=0 ۱ 


حا 1+0 ۱-۵ ھا 
E‏ کا ۱-۵ء ما 9 نا ۰۱-۵ نا 0 ۶ا ٠-۵‏ 


01۵-0۱ 
او جج , واه - SE‏ 


a 9 9 


дА‏ مات یا 
و کاب ہس 


اد 


8 Š 


5-00-80 


العلاقات بين الدوال المثلثية الزوايا النتسبة هی متطابقات 
ويمكن أن نتذكرها من الشکل القابل : 

فمثلا :ما (0." + 0) = عا 0 

» ذا (.٦ٴ-‏ 9) = - فا 0 » ..... کل منهما متطابقة مثلثية. 
قاعدة الجیب: 


@ 


قاعدة جيب plait‏ فى أى مثلث بح يكون 


о‏ = +۲۲ کكکعا؟ 
وب = + -۲اجماب 


وح = + -۲آب ماج 


الثلاثة فى المثلث أو النسبة 


٭ لإيجاد قياس إحدى زوايا مثلث يفضل استخدام قانون جيب التمام لأنه يحدد نوع الزاوية إذا كانت حادة 
أو منفرجة. 
٭ إذا کان ::۲ ٤:۲:‏ 


نفرض أن : = لع ‹ ست الك 2 << لی حيث ك 2 ع۶* А‏ 
ثم نعوض فى قانون جيب التمام لإيجاد 
قياسات زوايا 4 بح 


: لإثبات أن الشكل ؟ب حء رباعى دائرى‎ ж 


- نثبت أن زاويتين متقابلتين فيه متكاملتان : A‏ 
(фу |‏ + (دح) = ЭА.‏ أى أن + ما ۱+ ماح = صفر 
أءت (دس) + (دم) = ۱۸۰" ای ال : ءاب + اء = صفر 


- نثبت أن قياسى زاويتين مرسومتين على قاعدة واحدة فيه وفى جهة واحدة منها متساويان : 
أى أن + ما (دب٥ح)‏ متا (دبوح) 


۷۵ 


تمارين تراكمية على ما سبقت دراسته 


[[[مهأسئلة الكتابالمررسى ٠‏ | » قھی_ 


А? 


© تطبيق 54 مستویات علیا 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
© فى ۸ س ص ع يكون المقدار : ۲ نق ماس = يه 


2-00 to 
مساحة 4 سس ص ع‎ (3) се (a) 
.... - إذا كانت د | تکمل د ح فإن : عا ۱+ ماح‎ © 
+ صقر (ب)۱ (ج) -۱ (د)‎ )۱( 
= فى أى مثلث ہس ص ع یکون سس ص : ص ع‎ O) 
ماس : ماص (ب) عاص :عا ع‎ (i) 
(ج) ماع : ماس (د) ماع :عاص‎ 
TEN =<: اس مث نیہ ع3 ے عات ے عاعد فان : ] :سے‎ © 
٤٤٤٤٤ (د)‎ ٦٤٤٤۷ (ج)‎ ٦٦:٦:۸ (ب)‎ 4:0: (1) 
فى ۸ س ص ع إذا كان :سس = ص فإن : ماس = وه‎ )2( 
20) ны ө "о 


سس ص ع مثلث فيه :یہ (دس) = ۳۸۰ ۰ (оед)‏ = ٦٦ء‏ ۱۰-۶ سم 


أوجد كلا من :سس » ص لأقرب سم a We келә»‏ 


حل الثلث سح الذى فيه : فه (د !) = .0" ۶ ٤ = f‏ سم »سے = ۳ سم 


سحو شکل رباعی فيه : ب = او ٩<‏ سم » ساح = о‏ سم » ح۶ = ۸ سم 
» ؟ح = ۱ سم أثبت أن : !ب حء شکل رباعی داثری. 


إذا فرض أن هناك راصدًا عند نقطة ؟ ونظر إلى جسم عند 
نقطة ح أعلى مستوى النظر فان الزاوية الحصورة بين 

الشعاع ب الأفقى والشعاع ؟ح الواصل بين عين الراصد 
والجسم المرصود تسمى زاوية ارتفاع الجسم المرصود ح بالتسبة لنقطة ؟ Су‏ 


ae — CEED 
tvan عند نقطة ! ونظر إلى جسم عند‎ aly إذا فرض آن هناك‎ 
نقطة ح أسفل مستوى النظر‎ 

فإن الزاوية المحصورة بين الشعاع ؟س الأفقى والشعاع 
؟ح الواصل بین де‏ الراصد والجسم الرصود تسمی ےش یں 
زاوية انخفاض الجسم الزصود ح بالنسبة لنقطة ؟ 


ملاحظة 
قياس زاوية انخفاض ح بالنسبة إلى ! یساوی قياس 
زاوية ارتفاع ؟ بالنسبة إلى ح ч‏ 


وذلك لان : مه (د۲) = مه (دح) (بالتبادل) КУ‏ ۱ 


Н = 


من قمة منزل قيست زاوية انخفاض سيارة فوجد أن قياسها ۲۳۲ ء فإذا كانت السيارة تبعد عن قاعدة المنزل 
۰ مترّا فأوجد ارتفاع المنزل لأقرب متر. 


Ји 
= .. لل سحقائم الزاوية فیب‎ *.: 
مترًا‎ ۳۱۹٣۲ لاد عد .. سح = ۵۰ لا‎ 


л.‏ ارتفاع المنزل = ۳۱ مترًا 
مناد و6 

رصد رجل زاوية ارتفاع قمة برج من نقطة على سطح الارض فوجد أن قیاسها يساوى ۹۸ ٩۳۷‏ ثم سار على 
طریق آفقی Gaia‏ نحو قاعدة البرج مسافة ۱۰۰ متر ورصد زاوية ارتفاع قمة البرج مرة آخری فوجد أن 
قیاسها یساوی 1۷ ۱۰" أوجد ارتفاع البرج لأقرب متر. 


0 
دوب ح خارجة عن 4 ابو‎ 17 
YY ۵٩ = TT A= e. و‎ Ий 
1. 


ТААР,‏ یں ےک اش 
ھا mS ٦۹۸‏ 
ту аа‏ 0 
л‏ فى ۵ب حء القائم الزاویة فی ح : حي = ما 1۷ .1" ...»= M Wb‏ 


"۳٦۹۸ عا‎ 


SL‏ × ما ۹۷ .1" ۱۳٦‏ مترًا. .. ارتفاع البرج = ۱۲۱ مترًا. 


ومن (۱) : ., حو< 
شالق 

وجد رجل فى قارب بخارى يتحرك فى الماء ميتعدًا عن صخرة ارتفاعها ۱۰۰ متر أن قياس زاوية ارتفاع قمة 
الصخرة فى لحظة معينة ۱۰" ثم أصبح قياسها بعد ٤‏ دقائق o‏ 
احسب السرعة المتوسطة القارب لأقرب متر/ دقيقة. 

العلل 

لذلك سنوجد أولا طول ىء ثم نقسمه على الزمن )£ دقائق) 
فنحصل على السرعة المطلوية. 


177777 олы, 
: فى ۸ بح‎ 


شض دي انه 


معت شل سض ۰ متر 
فى ۸ ۱سی: ۰۰ 9 (دب #(= Че = £ + А) А‏ 

A у.‏ بء متساوى الساقين. اواج = اتر 

л‏ ی = پې -ب حح = ٥٥٢٣۰٥۹ = ТЕМ, E - ٠٦٠٦.‏ متر. 

یں мемл‏ متر/ دقيقة. 

ماد © 

من قمة منزل ارتفاعه ٦‏ أمتار کان قياس زاوية ارتفاع قمة شجرة А‏ قیاس زاوية انخقاض قاعدتها ۳۰* 
أوجد ШШШ‏ بين قاعدتی النزل والشجرة » وكذلك أوجد ارتفاع الشجرة Úle‏ بأن قاعدتی النزل والشجرة فى 
مستوی أفقی واحد. 

4 الحل 

فی لذ isar‏ 


LI 


zaw. 


.. المسافة بین قاعدتى الشجرة والنزل = ۶ ,۱۰ متر. 
٠١,4 =۶ ۵ : ۶ ۵۲ 4 ал‏ متر » ف (د )١‏ = 
ا ات 5 _ ,۲۰۱۰ = 
E р"‏ یی ET RL N‏ 
.*. ارتفاع الشجرة = ۳۰۸ +7 ۹,۸ متر. 

©з 


من قمة صخرة ارتفاعها ٠‏ 


۰ متر قیست زاویتا انخفاض قمة وقاعدة برج فکان قیاساهما YY‏ » ۳۲* 
آوجد ارتفا ع البرج لأقرب متر Úle‏ بأن قاعدتی الصخرة والبرج فی مستوی أفقى واحد. 
4—14 


فى ۸ اب ح القائم الزاوية فى ب : 
E T‏ 
یت ما ۲۳* 


e a‏ ۰ متر. 
»فى 4 خ۶ : ۰ (л)‏ 
»ف (د٤ح)‏ = л (U) "оу‏ ف (دم) = ۱۲ 
э Щр > at.‏ .د أنه A‏ 
parka TT Lear Meow‏ 


л.‏ ارتفاع البرج ۲۸ مترًا. 


| 
4} 


Өз 
مترًا فتنبه‎ Vo- ثم هبط رأسيًا لأسفل مسافة‎ 4٠ زصد طيار موقعًا حربیًا فوجد أن قياس زاوية انخفاض الموقع‎ 
Yo أحد الجند بالوقع الحربى للطائرة فرصد زاوية ارتفاع الطائرة فكان قیاسها‎ 

أوجد ارتفاع الطائرة عن سطح الارض لحظة الرصد الثانیة لأقرب متر. 
4—14 

зу т‏ احس) <ب (دھ ح) = 6۰ (بالتبادل) 


о 2۲۵-۳6۰ = ف (د احع)‎ л 


ووء سک 
iol‏ 5 
» فى А‏ :سی حو ما "ө‏ میٹ × ما Ma to‏ 
° 
у.‏ ارتفاع الطائرة عن سطح الارض لحظة الرصد الثانية = ۱۸۸ а‏ 
ادن 


برج ارتفاعه ٠٦‏ مترًا مقام على صخرة ومن نقطة على سطح الأرض قيست زاويتا ارتفاع قمة وقاعدة البرج 
فوجد قياساهما "VE‏ » ۶۳" على الترتيب. أوجد ارتفاع الصخرة. 
4 ااعصل 

فى Д‏ > : د اب ح خارجة عن 4 ابو 

"۱۳۳ = EF + °. = (e (د‎ л. 


"٦٦ = (VE + °.) - ЗА. = ف (دح)‎ » 


ا کا сле,‏ دب 
Rk‏ 5۴۱2 1 ا 
“t se‏ 
A‏ : کے 
ЖЕНЕТ йыры АА‏ 
سی می م جو ے ع چا anae‏ 
л‏ ارتفاع الضخرۃ ‏ ۲۱,۹ متر. 


اد 


من نقطة فى المستوى الافقی المار بقاعدة تل » رصد رجل زاویة ارتفاع قمة التل قوجد أن قياسها ۲۹" ولا صعد 
نحو التل مسافة ۷۰۰ متر على طريق يميل على الأفقى يزاوية قياسها ۱۲" » وجد أن قياس زاوية ارتفاع قمة التل 
۷ أوجد ارتفاع التل لأقرب متر. 


TA) 


> انرس لون ШШШШШ‏ 
4 الصل 
فی 4 ا سح : 
ی (دب ح) - ۱۲-۲۲۹ = ۷ 


٣‏ دح هم و خارجة عن 4 حھ ؟ 


9 ات (د مرح ) = ۳۷*- ۹ھ ۸ 


oo = (У + А) - А. = فی ۸ !ساح : ب (د اب ح)‎ л. 


7 و00‎ 
y а о Чиң». 
т 


.*. ارتفاع التل < ۱۰۳۱ مترًا. 


لتحديد موضع جسم مرصود بالنسبة لنقطة رصد معلومة مستخدمين الاتجاهات الأصلية نرسم نقطة 
الأصل لمحاور الاتجاهات الأصلية عند نقطة الرصد ثم نرسم من نقطة الرصد شعاعًا حسب المعطى يحدد 
موضع الجسم بالنسبة لنقطة الرصد. 

فهو مغلا فى الشکل المقابل : 

وآ يحدد موضع الجسم | إذا کان فى اتجاه الشمال 
الشرقی من نقطة الرصد. 

» وب يحدد موضع الجسمب إذا كان فى اتجاه ۲۰" 
شرق الشمال من نقطة الرصد. 

» وح يحدد موضع الجسم ح إذا كان فى اتجاه "٠١‏ شمال الشرق من نقطة الرصد. ۱ 
» وى يحدد موضع الجسمء إذا كان فى اتجاه ۲۵" شمال الغرب من نقطة الرصد. 

؛ وه يحدد موضع الجسم D‏ إذا كان فى اتجاه الجنوب من نقطة الرصد. 


ماد © 
تحركت سفینة من نقطة معينة فى اتجاه "о‏ غرب الجنوب بسرعة ۱۲ کم / ساعة » وفى نفس اللحظة تحركت 
سفينة أخرى من نفس المكان فى اتجاه 0۰" شمال الغرب بسرعة о‏ کم / ساعة أوجد البعد بين السفینتین بعد 
۳ ساعات. 


الومعاصر (الرياضيات البحتة) ۴ ٠١‏ / ثانية ثانوی / التيرم الثانی ]~[ 
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4 لعل 
السافة التى قطعتها السفينة الأولى 
فى ۳ ساعات - 7 × ۱۲ ۳٦‏ كم. 


» السافة التى قطعتها السفينة الثانية فى ۳ ساعات = × ه = ١١‏ كم. 


"۷۰ = (s3) ف‎ » 
“Ve ما‎ ۱۵ x F1 x ٢ - ۲)۱۵( + ])۳٣( = Vo e وب‎ x و٩‎ ۲ - Чы з) + (э%) = 0) А 

ЕЯ‏ ۳۵,۲۳ کم. л‏ البعد بين السقینتین = ۳۵,۲۳ كم. 

ند 

سفينة تسیر نحو الشمال الغربی بسرعة о‏ کم / ساعة شاهد راكب فیها مکانین ثابتین فى اتجاه الشمال الشرقی 
وبعد ۳ ساعات وجد الراکب أن أحد المكانين يقع فى اتجاه ۱۲" جنوب الشرق » وأن الکان الآخر یقع فى اتجاه 
۷ شمال الشرق. آوجد البعد بين المكانين لاقرب كيلو متر مع العلم بان ا مکانین والرجل فی مستوی АЙ‏ واحد. 
4 الحل 

نفرض أن الکانین الثابتین هما ح »۶ 

وأن الوضع الأول للسفینة ! والوضع الثانی لهاب 
л.‏ السافة التی قطعتها السفينة فى ۳ ساعات 
هی اب ۳ ۵ < ۱۵ کم. 

iat ۸ فی‎ 


ںہ (دب اج) с "А.‏ (دحب ) = үу‏ 


л‏ ف (د احی) у=‏ و ماسح 
ما۵۷ ما .۹ 
یمج )\( 
» :.* د حب خارجة عن 4 و حبس (ял) л‏ = لاه* - )° + A = ("ЧУ‏ 
б‏ ہہ تھے тм.‏ 
فی رت up n lL‏ 
В‏ _ ۱۵ ما۳۹" 
ومن (۱) : STAT VE A‏ 


г,‏ البعد بین المكانين = 7١‏ كم. 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات امعطاة : 

)0( من قمة منارة قیست زاوية انخفاض سفينة فوجد 
قياسها ۳۸" فإذا كان بعد السفينة عن قاعدة 
النارة ۲۲۰ مترّا فإن ارتفاع المنارة 


)1( ۱۸۶ (ب) ۱۷۲ (ج) ۱۸١‏ (د) ۱۹١‏ 
© من نقطة على سطع الارض رصد Jay‏ زاوية ارتفاع قمة مبنی فوجدها هم" فإن قياس زاوية انخفاض 
موضع الرجل فى نفس اللحظة من قمة البنی هی 
`ә(\)‏ (ب) ۹۰" - هه (ج) و - .4" вафа)‏ 
() نظر طفل من نقطة على سطح الارض إلى قمة برج ارتفاعه 0۰ متر فإذا كان الطفل يبعد ٥٥‏ |۳ متر 
عن قاعدة البرج فإن قياس زاوية ارتفاع قمة البرج = .... 
0ن (ب) ۱۲۰ У‏ (د) ۳۰ 
O‏ الشكل المقابل : 
رصد شخص فى قارب زاوية ارتفاع قمة صخرة فوجد أن 
قیاسها ۲۵" ثم تحرك فى طريق أفقى نحو قاعدة الصخرة 
مسافة ٠٤‏ متر ورصد زاؤية ازتفاع قمة الصخرة مزة أخوص. ٣٣٠٢‏ اح - 
فوجد أن قياسها "٤١‏ فإن ارتفاع الصخرة = ............ متر. 
тА (10)‏ (ب) ۶۲ бз)‏ (د) ۰۱ 
© ل من قمة برج ارتفاعه дь To‏ قیست زاويتا انخفاض النقطتین ؟ »ب فى المستوى الأفقى فكان 
قياساهما ۳۲" ء ٩۳‏ ۲۱" على الترتيب فإذا كانت ء تمثل قاعدة البرج » ١‏ 3 بء 


٦۷ (د)‎ М (ج)‎ ФА (ب)‎ ot (i) 


۸۳ 


© من شرفة منزل على ارتفاع ۸ أمتار من سطح الارض قیست زاويتا ارتفاع وانخفاض قمة وقاعدة 
شجرة مقابلة ШЕ‏ بن قاعدتى النزل والشجرة فى مستوى أفقى واحد فكانتا متساويتين فى القياس 
فإن ارتفاع الشجرة = .............. متر. 
үл ۸(1)‏ (ج) ۱۱ (د) ۲۶ 
() بسبب الرياح کسر الجزء العلوى لشجرة فصنع مع الارض زاوية 
قیاسها ۱۰ فإذا كانت نقطة تلاقی قمة الشجرة بالارض 


تبعد عن قاعدة الشجرة ۱۰ أمتار فان طول الشجرة = Hiosa‏ 

۳۰ (ب)‎ ШО) 

Te МЕ we 
اقترب رجل من قاعدة برج فإن قياس زاوية ارتفاع قمة البرج بت‎ ШЕ )© 

(1) تتزاید. (ب) تتناقص. 

(ج) ثابت. (د) لا يمكن تحدید التغير. 


© إذا رصد رجل زاوية ارتفاع قمة برج من نقطة )}( فی الستوی الأفقى ا مار بقاعدة البرج فوجد قیاسها 
0 ثم صعد رأسيًا أعلى )}( مسافة ف متر ورصد زاوية ارتفاع البرج مرة أخرى فوجد قیاسها 8, 


(ب) ۱۵ >۵ 
(د) ۵, + ۵6 < .° 
شمال 
' 
(1) شمال (ب) غرب aa‏ "سو 
(a)‏ ۳۵" شمال الغرب (د) ۳۵" غرب الشمال 
(ў)‏ فى الشکل امقابل : 

قياس زاوية ارتفاع النقطة )9( عندما یتم رصدها 
من النقطة (ب) تساوى тка‏ 
о)‏ (ب) ص 
(ج) س (د)ص +ع 


N)‏ من قمة جيل رصدت سيارة متحركة بسرعة منتظمة فى اتجاه قاعدة الجبل فكان قياس زاوية 
انخفاضها ۶۰" وبعد دقيقتين قیست زاوية انخفاض السيارة مرة ثانية فوجد قیاسها МУ‏ 
فإن ارتفاع الجبل = ............. متر Úle‏ يأن سرعة السيارة ٠٦‏ كم/ سس 
(i)‏ ۲۵۰۸ (ب) ۲۱۰۷ (ج) ۲۷۰5 (د) ۲۸۰۷ 


سسس قد 

)0( یقف شخص فی منتصف المسافة بين مبنى وشجرة على نفس المستوى الافقی فنظر إلى قمتى الشجرة 

والمبنى فكان قياسا زاويتى ارتفاعهما ۳۰" » ۷۰" على الترتيب فإذا كان ارتفاع الشجرة ٠١‏ متر فإن 

یما باقن سنا سد مقر 

to (د)‎ түт. (ب) ۰۳۳۱۰ (ج)‎ ө) 
رُصدت طائرة ح من النقطتین } » س على سطح الأرض عند لحظة مرورها بالمستوى الرأسى ا مار‎ ]1 00) 

Йыш‏ » حيث اب = ۲۰۰۰ متر. فوجد أن قياس زاوية ارتفاعها من уа!‏ ۲۱ 0۳" » وقياس 

زاوية ارتفاعها من ب هو 51 ۲۳۶ » والسقط الرأسى للطائرة 2 ؟س فان ارتفاع الطائرة عن سطح 


1 ی 


(1) ۱۱۵۶ (ب) ۱۲۳۲ (ج) ۱۳۲۲ (د) ۱۳۳۲ 

)00 رصد قائد طائرة ÉG ыл‏ على الارض فوجد أن قياس زاوية انخفاضه ۱۰" ولا هبط رأسيًا مسافة 
۰ متر وجد أن قياس زاوية انخفاض الهدف أصبح 4" فان ارتفاع الطائرة عن الارض لحظة 
الرصد الاولی للهدف = 
фт (1)‏ (ب) 1۷۳ 1٩۳ (a)‏ )3( ۱۲ 

(б)‏ تحرکت سفينة من نقطة معينة فى اتجاه ۱۲" جنوب الشرق بسرعة ۱۱ کیلومتر/ساعة » وفی نفس 
اللحظة تحرکت سفينة آخری من نفس النقطة فى اتجاه ۱۸ شمال الشرق بسرعة ۵ ٩,‏ کیلومتر/ساعة 
فإن ШШШ!‏ بين السفینتین بعد ساعتین من لحظة تحرکهما lka‏ = ............. کم. 

Ye (ب) ۳۱ (ج) ۲۸ (د)‎ ч) 

® 3ع ثلاث قری ! »س » ح تقع القرية | غرب القرية ب حيث !ب = ۲۰ كم وتقع القرية ح فى اتجاه 
۸ شرق الشمال من القرية ؟ » ۷۰" شمال الغرب من القرية ب فان السافة بين القريتين 

\е (>) ۱۶ (ب)‎ (1) 


کر جج 


A)‏ من قمة برج القاهرة استخدم شخص المنظار ليرصد 
زاویتی انخفاض قمة وقاعدة منزله القریب من البرج 
فكان قياساهما ه٠٤"‏ » ۱۰" على الترتيب فإذا كانت 
قاعدتا المنزل والبرج على نفس المستوى الأفقى 
وارتفاع البرج ۱۸۷ متر فان ارتفاع 


)0 (ب) ۸۷ эл)‏ (ہ) ۷۹ 


1۸۰ 


حء تمثل برجا ۶ب ينال مدا ارتفاعه غ متر 
»م » ی هما زاويتى انخفاض » ب من ح 
على الترتيب فإن المسافة بين قمتى البرج 

والمنزل - 


: 7 = 
ع ما که 7 بحاص 37 
اھ (ب) ع عاى ماھ ?2-1 (د) 


() إذا علمت أنه من قمة مبنى كانت زاوية انخفاض p,‏ 
صورة قاعدة المبنى من خلال مرآه رأسية على برج 
مقابل للمبنی هی ۳۰" وكان ارتفاع المبنى = ین 
فان المسافة بين المبنى والبرج هی ...... з‏ 
)0 (ب) ۲۰ (ج) ۳۳۲۰ (د) ۲۰ 

(© إذا كانت نقطة (1) تقع ۳۰" شمال شرق نقطة )3( وکانت نقطة (س) تقع "4٠‏ شمال غرب نقطة )9( 


| وكانت و ۲> دب فان نقطة (1) تقع Эа‏ 


Со (1)‏ جنوب شرق (ب) ۰" شرق جنوب 
Yo (a)‏ شمال غرب )3( Yo‏ جنوب شرق 

(۲۷) من قمة برج قيست زاويتا انخفاض قمة مئذنة وقاعدتها فكان قياساهما ۲۷ ۲۲۲ » 57 ۵۷" على الترتيب 
فإذا كان ارتفاع المئذنة ۳۷ مترّا فان ارتفاع البرج =- 


۷۱ (ہ)‎ ٦۷ (ج)‎ ٦٦ (ب)‎ вҮ(1) 

)7 فى الشكل المقايل : 5 
7 يمثل فنار ارتفاعه ۱۰۰ متر عن سطع الارض رصد منه شخص YIN‏ 
زاویتی انخفاض قاربین مب » حء فى مستوى أفقى واحد يمر بقاعدة 
الفنار وفى جانبين مختلفين من الفنار فکان قياساهما "٤٤‏ ء "٥٠‏ على TAA‏ 4 2 
فان البعد بين القاريين (ب ح) عه ................ مقر 
(1) ۲۰۳ (ب) ۱۵۲ (a)‏ ۳۱۶ (د) ۲۳۲ 


) قارب بخاری یتحرك فی الاء فی خط مستقیم نحو صخرة بسرعة منتظمة ۳۰۰ متر/ دقيقة وعند لحظة 
معينة رصدت من القارب زاوية ارتفا ع قعة الصخرة فوجد أن قیاسها ۳۵" وبعد دقيقتين 
تم رصد زاوية الارتقاع مرة آخری فوجد أن قیاسها ۱۰" فإن ارتفاع الصخرة = 
)1( (ب) ме‏ (ج) ۷۰۰ 


۸٦ 


سسدس ۲ 


© 9)) برج خاص بإحدى شركات الهاتف الحمول ارتفاعه ۲۰ lia‏ موضوع فوق إحدى المبانى تم رصده من 
نقطة على سطح الأرض فكانت زاويتا ارتفاع قمة وقاعدة البرج قياساهما ۰" » ۲۰ على الترتيب 
فان ارتفاع المينى = ٠-٠-٠‏ متر. 
v(i)‏ (ب) ۱۰ )+( ۲۷۰۰ (ہ) ۱۸ 
) @ من قاعدة منزل ارتفاعه ۰ مترّا ثم رصد شخص قمة مئذنة مقابلة فكان قياس زاوية ارتفاعها ٦٠‏ 
وعندما صعد إلى قمة المنزل ورصد قمة المئذنة مرة أخرى فكانت ۶0" فإن ارتفاع المئذنة عن سطح 


الأرض > ٠‏ 
va)‏ (ب) о (а) ۳۳۲۵+ Yo (a) ۰٩‏ 
G)‏ أبحرت سفينتان من إحدى الوانی تحركت السفينة الأولى عند 
السابعة صباحًا فى اتجاه 8" جنوب الشرق بسرعة ۳ کم/س 
وعند الثامنة صباحًا أبحرت السفينة الثانية فى اتجاه O‏ جنوب 
الغرب والسرعة ٤‏ کم/س إذا كانت السافة بین السفینتین عند 
الساعة الحادیة عشر صباحًا هی ۱۲ ۳۲ کم فإن : 8" +,0* = .. 
У)‏ (ب) ۱۲۰* (a) о. (a)‏ ۹۰" 
) إذا قاس رجل زاوية ارتفاع قمة هرم من نقطتين على نفس 
المستوى ا مار بقاعدة الھرم وعلى الشعاع الحامل لقطر قاعدته 
وعلى مسافة ۲۰۰ م » ۲۰۰ م من رأس القاعدة كما هو موضح 
بالشكل فوجد أن قياسيهما "٢٤‏ و 15* على الترتيب. 
فان ارتفاع الهرم لأقرب متر هو ... 
\ч (1)‏ (ب) ۱۵۲ ۱٦۸ (a)‏ (د) ۲٦٢‏ 


رصد شخص زاوية ارتفاع قمة برج من نقطة على سطح الارض فوجد قياسها ۲۵" ثم سار فى طريق أفقى 
مار بقاعدة البرج نحو قاعدة البرج مسافة سس متر فوجد أن قياس زاوية ارتفاع قمة البرج ۵۵" فإذا كان 
ارتفاع البرج ۸۵ дл‏ أوجد قيمة سس لأقرب متر. ۰ «рь‏ 
وقف رجل عند نقطة على سطح الأرض ورصد منها زاوية ارتفاع قمة صخرة فوجد قياسها Vo‏ ثم سار 
على طريق أفقى مبتعدًا عن قاعدة الصخرة مسافة ۸۰ متّا ثم رصد مرة ثانية زاوية ارتفاع قمة الصخرة 
فوجد قياسها ۵۲" فإذا كانت نقطتا الرصد وقاعدة الصخرة على استقامة واحدة أوجد ارتفاع الصخرة 
لأقرب متر. ۰ مترّاء 


AY 


"то ء‎ "YE من قمة صخرة ارتفاعها ۸۰ متّا قیست زاويتا انخفاض قمة وقاعدة برج فوجد قياساهما‎ Ш 
واحد.‎ АЙ بأن قاعدتى الصخرة والبرج فى مستوى‎ Ше على الترتيب. أوجد ارتفاع البرج لأقرب متر‎ 


۰ متا 


فإذا کان 


الگا من قمة برج قیست زاویتا انخفاض قمة مثذنة وقاعدتها فکان قیاساهما ۳۲۳ » ۶۷" على الترتی 
ارتفاع الثذنة EA‏ مترّا فأوجد السافة بین قاعدتی البرج والثذنة لأقرب متر le‏ بان القاعدتین فی مستوی 


أفقى واحد۔ "жү,‏ 


من شرفة مبنی ترتفع ٦‏ أمتار كان قياس زاوية ارتفاع قمة شجرة ۱۵" وقياس زاوية انخفاض قاعدة 
الشجرة ۲۰ أوجد ارتفاع الشجرة وبعدها عن المبنى. ۸:۸۰ متر » ٠١١4‏ مثرء 


وجد رجل قى قارب يتحرك فى الماء مبتعدًا عن صخرة ارتفاعها ۵۰۰ متر أن قياس زاوية ارتفاع قمة الصخرة 
فى لحظة معينة ۱۰" ثم أصبح بعد دقیقتین “٤٥‏ احسب السرعة التوسطة للقارب. ۰ متر/دقیفاه 


من قمة فنار ارتفاعه ۸۰ lis‏ عن سطح البحر رصد شخص زاویتی انخفاض قاربین فى مستوی أفقى 
مار بقاعدة الفنار فوجد أن قیاسیهما Ло‏ ۰ه" » YAT.‏ 

آوجد البعد بين القاربین إذا کان : 

(у)‏ القاربان فی جهتين مختلفتین من الفنار. 

Q)‏ القاربان فى جهة واحدة من الفنار. ۶ متا » ۳۳ مترّاء 
3© منارة ارتفاعها ۱۰ مترّا مقامة على تل بالقرب من شاطئ بحر » قیست زاویتا ارتفاع قمة وقاعدة النارة 
من قارب فوق سطح البحر فوجد قیاساهما ۷۰ ء “٤٠‏ على الترتیب. 

آوجد ارتفاع التل عن سطح البحر لأقرب متر. ۰ مترّاء 
قیست زاوية ارتفاع قمة برج لم یکتمل بناژه من نقطة على بعد ۱۳۰ д‏ من قاعدته فوجد قیاسها ۳۰" فکم 
مترًا يجب أن ترتفعها قمة البرج لیصبح قياس زاوية ارتفاعها من نفس النقطة ٩۳۰۵‏ ۰ مترّاء 
من نقطة على سطح أرض آفقية رصد Jay‏ زاوية ارتفا ع منطاد یتحرك رأسیّا بسرعة ثابتة مقدارها 

٠‏ مترًا/دقيقة فوجد أن قياسها یساوی ۳۰" وبعد ثلاث دقائق أعيد الرصد من نفس النقطة فوجد أن قياس 
زاوية ارتفاع النطاد أصبح ۰۱۵ آوجد بُعد الرجل عن مسقط النطاد على الارض لأقرب متر. ۰ ۱۳۹۰ «ра‏ 
من قاعدة منزل ارتفاعه ۲۰ 10да‏ رصدت زاوية ارتفا ع قمة برج فوجد أن قیاسها Yo‏ ثم رصدت قمة البرج 
مرة ثانية من قمة النزل فوجد أن قياس زاوية ارتفاعها ۱۸" أوجد ارتفاع البرج. ۰ متزاء 


ТАА 


> الدرس الأول EES‏ 


O Ê‏ من قمة جبل ارتفاعه ۱۰۰ متر فوق سطح البحر » رصد شخص زاوية انخفاض قمة صخرة » فوجد 
وع ف الشكل المقابل : 


РА ө 
مترًا » علمًا‎ YY آوجد ارتفاع الضخرة عن سطح البحر إذا كانت تبعد عن الجبل مسافة‎ » "٤١ ۴۷ أن قياسها‎ 
بأنهما مُقامان على أرض أفقية واحدة. ۸۰ متراء‎ 
مترًا وقياس زاوية انخفاض قمة الأول عندما ترصد من قمة الثانى يساوى‎ ٠٦ برجان البعد الأفقى بينهما‎ 

بالونان ۲ » ف ارتفاعهما ۱۰۰ Y|‏ » ۰۰ مترًا. رصدا جسمًا على 


b 
ھتر‎ ۰ 


۰ أوجد ارتفاع البرج الأول إذا علم أن ارتفاع البرج الثانى ۱۵۰ مترًا. ۰ مترّاء 
الارض )>( يقع فی المستوى الرأسى المار بالبالونین فإذا کان % 
8 7 مور 


قياسا زاويتى انخفاض الجسم "٤٤‏ » ۳۰* على الترتيب 
أوجد البعد بين البالونين مقربًا لأقرب متر. ۰ متزاء 
بالونان ارتفاعهما ۲۰۰ متر شاهدا جسمًا على الأرض يقع فى المستوى الرأسى ا مار بالبالوتين فإذا كان 


قياسا زاويتى انخفاض الجسم ۲۳۱ » ۵۶" أوجد السافة بين الیالوٹین إذا ale‏ أن البالونین يرصدان الج 
= راويدى 0 یر 
من اتجاهین متضادین. ۰ متر» 


من نقطة تقع بین قاعدتی برج ارتفاعه а Vo‏ وصخرة ارتفاعها ۲۵ مترّا » قاس شخص زاویتی ارتفاع 
قمة البرج وقمة الصخرة فوجد قیاسیهما ۲۳ على الترتیب. 

أوجد : (؟) البعد بین القاعدتين. © البعد بین القمتين. توا » “ЖА.‏ 
تحرکت سفينة بسرعة ۱۲ كم/ ساعة فى اتجاه "4٠‏ جنوب الغرب » وفى نفس اللحظة ومن نفس المكان 
تحركت سفينة أخرى بسرعة ۲۰ كم/ ساعة فى اتجاه الشمال الغربى. أوجد البعد بين السفينتين بعد ثلاث 
ساعات من بدء حركتهما. СЪД‏ 
يقف Jay‏ عند نقطة ب فشاهد جسمًا عند نقطة ح التی تبعد ٠٦‏ 45 شرق ب وعندما سار من ب إلى ؟ 
فى اتجاه 1۰" شمال الشرق وجد أن النقطة ح فى اتجاه "١١‏ جنوب الشرق من ؟ 


أوجد بعد ح عن ؟ ۰ متره 


3 من نقطة { على شاطئ نهر رصد رجل موقع منزل عند نقطة ب على الضفة الأخرى للنهر فوجدها 
فی اتجاہ ۲۰" شمال الشرق » ولا سار الرجل بمحاذاة الشاطئ فى اتجاه الشرق مسافة ۲۰۰ متر حتى 
وصل إلى نقطة ح وجد أن نقطة ب فى اتجاه ЕЗ‏ شمال الشرق. أوجد عرض النهر لأقرب متر Úle‏ بان 


ضفتی النهر متوازيتان وأن النقط ؟ »س » ح فی مستوی أفقى واحد. ۰ متزاء 


ا ھی تھا ات 


الهمعاصر (الرياضيات (tadl‏ م ۳۷ / ثانية ثانوى / التیرم الثاني [та]‏ 


adto жай 4‏ الله مستویات علیا 

الگا إذا كان المياء )1( يقع شمال الیناء اء (ب) حيث اب - ۱۰۰۰ متر » (ح) سفينة تقع فى اتجاه ÍY‏ 7ه" 
جنوب شرق الميناء (1) » تقع فى اتجاه ٤٤‏ 6۲" شمال شرق الميناء (س) أوجد بُعد السفینة عن الميناء د) 
لأقرب متر. ۰ مترّاء 
تسیر سفينة بسرعة YE‏ كم/ ساعة فى اتجاه الجنوب » رصد راكب È а‏ فى اتجاه "Мо‏ شمال الشرق 

وبعد ساعة وجد الراكب أن السفينة فى اتجاه VA‏ جنوب غرب نفس الهدف. أوجد بعد الهدف عن السفينة 


عندئل2. ٠۰‏ کم» 


۲ »س » ح ثلاث مدن فى مستوى أفقى واحد » ب تقع فى اتجاه الجنوب الغربى من ؟ وعلى بعد۰؛ کم 
منها فإذا علم أن ؟ تقع شمال شرق ح بزاوية قياسها ۳۰" »س تقع شمال شرق ح بزاوية قياسها "o‏ آوجد 
طول ۰ کمه 
رصد رجل من نقطة فى المستوى الأفقى ا مار بقاعدة تل زاوية ارتفاع قمة التل فوجد أن قياسها ١٢‏ ۲۷* 


ولا صعد نحو التل مسافة ۲۰۰۰ متر على مستوى يميل على الأفقى بزاوية قياسها ۱۷" وجد أن قياس زاوية 
ارتفا ع قمة التل 16 "۳٦‏ أوجد ارتفاع التل لأقرب متر. ۰ هترا 


سفينة تسیر نحو الشمال الشرقى بسرعة ۲۶ کم/س شاهد راکب فيها نقطتین ثابتتين فى اتجاه ۲۰* 
غرب الشمال وبعد ٤‏ ساعات وجد هذا الراكب أن إحدى هاتين النقطتين أصبحت فى اتجاه "YY‏ جنوب 
الغرب بینما أصبحت النقطة الأخرى فى اتجاه ۱۷" شمال الغرب. أوجد البعد بين النقطتين لأقرب كيلو متر 
Úle‏ بان النقطتین والراكب فى مستوی أفقى واحد. ۸۰ کم 
CA‏ (البرهنة النظرية) : رصد طيار محطتین ! » س للرصد على أرض أفقية حيث اب - ف متا فوجد أن 
قیاسی زاويتى انخفاضيهما ھ » ی على الترت 
الوم ہمرس والمسقط الرأسى للطائرة 3 ات 
فاثبت آن 9 


. إذا كانت الطائرة والحطتان فى مستوی رأسی واحد 


إذا کان : و = ۳۲۱ 4۸* = Моло‏ ء فح ۱۲۹۰ مترًا. 
сорур‏ وإذا كان : ه »أ ۷۵۱۵" e‏ ف متا 


احسب ع ۰ Ж»‏ 
[Г]‏ (البرهنة النظرية) : يرتكز سلم طوله ل متر بأحد طرفيه على Ый»‏ رأسى وبطرفه الآخر على أرض 
أفقية ويميل السلم على الأفقى بزاوية قياسها ى » تحرك الطرف الأسفل للسلم مسافة ف متر بعيدًا عن 
الحائط وأصبح السلم يميل على الأفقى بزاوية قياسها D‏ 


ШЫ‏ و 


أثبت أن : ل - رو ی وإذا كانت :ف = ٤٤‏ سم » Vesp‏ » ی<.؟ 
فاحسب طول السلم لأقرب متر. ۰ آمتار» 


8 


Sama A 


8۲۸ 2 


[] إذا کان ! » ب قیاسی زاویتین فإن : 
عا( +ی) ما اماب + امات ‹ عا((ا١۔س)۔ما؟ماب۔خعا؟عاب‏ | 


ى البرهان ار (لا یعتحن فيه الطالب) 


من هندسة الشكل المقابل : 5 1 
مساحة A)‏ سس ص ع) = مساحة Д)‏ سس ص)ء) + مساحة А)‏ سس (sÈ‏ 


У л‏ ص ع عا( +( = ل عل ما ؟ + + صل ماب 


(بالقسمة على А (ое У‏ ھا( +س) = يلخ ما !+ لے مات ۱ 
»ما = يلج > ا ل عا( + ب( دعا !عات + مامات ыш)‏ أولاً) 
» بوضع (-ب) بدلا منزب .. عا (1+ (-س)) = عا ما 3 ) +ما اما (دب) 


n‏ (؟ -س) = ما !عات - عا ؟ ماب [لان ما (-ب) = عئاب » ما (-س) = - ماس (الطلوب ثانيًا) 


: إذا كان ٤ء ب قياسى زاویتین فإن‎ [Т] 
ا( + )= اتات ماعات ‹ عنا(!-س) = ا عات +عااعات‎ [| 
البرهان‎ 4 
نعلم أن : ما (۱+-) = عا ( 25 - (۱+س))‎ 
عتاب- ما ( 22 - )مات‎ )١- 22 ( عا( + = ما (( 0-3۴ -ص) = ما‎ n 

[т\\) 


| 
47 


л‏ ما( + ) عا مات - مااعات 


[لان ا( -)-ما! ء )1-2( =[ ыш)‏ 931( 
(урди:‏ عا( + )2اا( -مااما(دس) 
٠.‏ عا (١-س)‏ = ما !عات + ما ماب (الطلوب 06( 


т 0۲‏ 
ш‏ كان ؟ ات قياسى زاويتين فان : طا( + سم = ہس ات سس 


حيث ۶۱ 3 tw)‏ ‹ ع (алт)‏ طاب عع ١+‏ على الترتيب » نہ3 صہ 


Д‏ سار 


_ ا(اخس) _ عاامات+مااعات 
0 متا (اعس) VEGE‏ 


۳۹ 


وبقسمة كل من البسط والقام على ما t‏ اس حیث ما ۲ Ф‏ صقر » ماب # صفر 
مااماب ر مامات ااا ر عات 

ebte СТ‏ ماعات اا مات o‏ فاا + لات 

مااعات ‏ عاامات СИВЕ у‏ 
ائات مامات te‏ عات 


٭ ونلخص القوانين السابقة الدوال ЧАШ)‏ لجموع وفرق قياسى زاويتين فيما يلى : 
[قلاعا (!+ب) = Т‏ | ]متا (اغس) = ا۲ ات + عا عاب 
چں ہیں ۔ 0800 


(وهو المطلوب) 


۱ الاب 

مناں © 
بدون استخدام حاسبة الجيب أوجد قيمة کل مما یأق : 
"obm‏ ما“ у E‏ 
اما (-۱۰) )۱-8 0( 
العلل 
(во + У) L‏ ا" + ا ۰" ما °٤۵‏ 

EE E EA‏ وا 


е 8‏ 
گال سای سا e‏ باکت ۳9۳۱۴ 
r чр‏ رت 
لاحظ أنه : يمكن اعتبار ما ۱۵" = عا (ه؛* - (T‏ ویکمل الحل. 


[۴] عما 2*۷۵ عما (هغ" + (т.‏ دعا ہ٤"‏ عا .° - ما "٣۰ le "to‏ 
а‏ ار رز же‏ 
wo‏ ۲ 

لاحظ أن : ما ه/" = ما ۱۵* 

[ نا )'٥١-(‏ = ما ۰ = (т. - Eo)‏ = ا Eo‏ ما ۳۰" + ا 6۵" ما "٣۰‏ 

ЧИШ E у, 33. 20: 

۰ ۲۷ ۲۳۲ “лү © тү 

Жї. ۲۷ج‎ үлү чорат رم‎ 5 - 

wys ۳۲-۱ yxy- و ا فا ور‎ voo 
а 22 ser, 
ы 5 


>1 


Соо РИО 29 


و 


۔۔ نے 8 ۳ 
مد 

بدون استخدام حاسبة الجیب أوجد قيمة کل مما یأق : 

ا عا ۱۲" + ها ۱۲ | 8 У)‏ س) ماس - ما (۱۰+س) ماس 
E‏ ۷۸ ما 14" + عا ۳۱۸۱۸۲۱۲ | E‏ )0-2( مئاسن - ما ( 25 -س) ماس 


@ ناه" فا "Wo‏ ماج + راكد 
\ ٢ا‏ ۱۷۵" хул‏ 
+ وا ۲۵" ETETE ob‏ 
4-14 


[1] ا۱۸ ا ۱۲ + „А‏ ۱۲" = ا )4 + 1 دما .ع 4 
[ ما (۹۰+س) ماس - )+( ماس = ما ([(.1* + سن) -س) = ہا ورڈ 


r 


| 
41 


8 عا ۱۲" = ما ۷۸" 
.ہد ما ۷۸ ۱۸" + عما ۱۲" ما 14" = Ke "VA e‏ ۱۸"+عا ۷۸" عا ۱۸" 
دعا va)‏ ۱۸) دما .= + 


ما ( 3 -س) عناس ۔ ما ( 3 - ) ماس = ما [( 25 -س) +س] 


> 


کش رہ - (уе‏ فا (- .10( عد فا (т. - ЗА)‏ 
түтү,‏ 


бем) рота | aa = "°< йел 


ءا ٩‏ سن ما ٤‏ مس - ما ۹س ما ٤‏ سن 


А аттанат A 
الال‎ 
83ےج‎ E еур" طا‎ ҮК 
الطرف الأيسر.‎ = ea رت‎ ET (о + *٤ہ( الطرف الأیمن = لا ۰۰" = فا‎ ][[ 


[7] الطرف الأيمن = عا ۳۰" ما ؟ - ما "٣۰‏ ما ؟ + عا !عا ۷۰" + عا !عا A‏ 
= چ teat Ж, + То‏ 
» الطرف الأيسر = ما (40* + عا ؟ .'. الطرفان متساويان. 


ота (06-03).‏ 5 
[5] الطرف "=т= о“!‏ سک = زا ه سس = الطرف الأيسر. 


عثاد ق 

إذا كانت e $out e [2] 31 ۰ Etb:‏ .>> 
فأوجد بدون استخدام الآلة الحاسبة قيمة کل من : 

+ ~- {т + 


كلها 


4 لعل 
| قياس زاوية فى الربع الثانى » س قياس زاوية فى الريع الأول 
ص 
| 
Cad 5 t‏ 
o Ра‏ 
ص 

0 (۱+س) = متات + ا ماب = + بط = ¥ 
لھا (۱-س) = + عا ماب = ياي +× = 24 
+ کو 

= g wbt 
=e + 


ماد و 


о-и 


مثان ا x‏ 
اب ح مثلث حاد الزوايا فيه : ما ! - $ » ماب< 
بدون استخدام حاسبة الجيب أوجد : ماح ثم استنتج مه (دح) 
4—14 

بفرض أن : ؟ »س » ح قياسات زوايا ЫШ‏ 


اجب جح ۱۸" 


= )0+( 
.. ماح - ما ]:1۸ (۱+سم] 0+( 
= عا میات + ما اماب 


"to - ف (دح)‎ s. 


> الدرس الثائن 


فیس موب а‏ مئا = کے بدون امتخدام حاسبة الجيب آوجد: ی( ح) 


Jid 
د + دس حادتان.‎ л ما عاب موجبتان.‎ ۰ 

.*. لایجاد مه (د ح) فإننا نقوم بذلك عن طريق إيجاد ماح أ» طاح لأن @ منهما تمکننا من التفرقة بين الزاوية 
الحادة والمنفرجة فإذا كان الناتج موجبًا كانت دح حادة» وإذا كان ШШ‏ كانت د ح منفرجة. 


لبس + جد МА.‏ 


.. طاح د فا [۱۸۰*- (۱ +[ طا (۱+ے) 


ےت (دح) = "۱۳١‏ 


бз 


إذا كانت شدة التیار الكهربائى (ت) تعطى بالعلاقة : ت = $ میمرت 


أوجد بدون استخدام UYI‏ الحاسبة شدة التيار الكهربائى بعد ثانية واحد 


(Yob $on ١ sw بوضع‎ (и.о) ما‎ 
(ы. (ما .ما 4۵" + ما‎ + = (£ +.) 


أوجد مجموعة حل كل من ا معادلتین الآنيتين حیث : .* < سس < ٦٦ء‏ 

[1] اس متا то‏ عاس ما 2۳۵ + | قاس + فا 4۲" + اس طا ۱-۵۲ 

4 اس 

m‏ ~ عناس میا ۳۵*- ماس ما 2*۳۵ (тоо) ٠.‏ = پچ (موجبة) 
.*. س + (Yo‏ تقع فى الربع الأول أو الرابع 


للها 


» .۰ الزاوية الحادة التی جیب تمامها يساوى + قياسها ٦٠‏ 
s,‏ یس + "٦٦ = Yo‏ ومنها اس = Yo‏ 


۰ ومنها س = ۳۳۱۵ .. مجموعة الحل = Yo}‏ ء {ло‏ 


آء س +2۳۲۵ 2۰-۳۳۱۰ 


уро - ۱۳:۲ لاسن + ما‎ ۱ = ٤۲ طاس طا‎ + "٤۲ طاس + لا‎ Д) 
(موجبة)‎ ۱ < (чуо) ۱ ос 5 


(У о) л‏ تقع فى الربع الأول أو الثالث 
» .۰ الزاوية الحادة التى ظلها يساوى ١‏ قياسها бо = "87 + л "Eo‏ ومثها جس = 7" 


أ اس +470" = ۱۸۰ + وغ" = ۲۲۵ ومنها سن = ۳۱۸۳ .. مجموعة الحل = {т с YẸ‏ 


إذا كان ؟ » ب قياسى زاویتین حادتين حيث ۲ + ب = ۱۲۰" وكان ۲ عا > ([7 +۱) ماب 


فاوجد :۲ »ب 
uid‏ 
A =+ Е‏ = -ب 
=e ۰‏ (۱+۲۷) ماب ۲ ا(۰ > ([؟ + )١‏ مات 
А‏ ۲ (ما ۱۲۰" عناب۔ ما ۱۲۰" ماب ) = (|۳ +۱) ماب 
а) а‏ ماس = (е)‏ يد ۳۴ ات + مات ۳۵ بانب ماب 
.0 عاب = ماب ا 
s‏ طاب ١×‏ سات ۳۵ e‏ }= ن۷" 
Que‏ 


بح مثلث قائم الزاوية فی ب فيه : 1س - ٥‏ سم » ح = ۱۳ سم أخذت نقطةء 3 آب بحيث !۱ء = ٣‏ سم 
فإذا كان مه (د !حع) = سن فأوجد بدون استخدام الآلة الحاسبة : لاس 


یت اپ чы‏ 
سح |(۲)۱۳- >٦)٥(‏ ۱۲ سم 1 ; р‏ 
ويفرض ث (د ! حس) = ل ٢ث‏ (دوحس) = م لل Ро‏ = 


۳ 
دی وك اه و 
ای نیز زر او 


المعاصر (الرياضيات البحتة) م 7 / ثانية نوی / التييم الثانى [FAY]‏ 


]مه أسئلة الكتابالعدرسى 2 Gubjo màis‏ 4 مستویات علیا 


ym‏ تم 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات امعطاة : 


© ا میات + ما امات 2 ... 
)01+( (ب) ما (ا-س) 060+( (د) عا( -س) 
© 63 ما عناے - متا !مات 2 .... 
-tb (a) (+) (+0000)‏ (د) ما( -س) 
©+ )+ )2-0( = 
ШАГ‏ (ب) ۲ ما۱ (ج) ۲ ااعا۱ (د)٢عا١عات‏ 
iLO‏ ماج + ЖЫКЫ‏ 
у Wg ۷ 40)‏ 
زا ا ب ИГЕРЕ‏ 5 
O‏ دو بیج 3 
)0 (ب)۲ Ii чч‏ 
Abt’ b‏ 8 
N. lhe. Te. TD‏ 
)6.00 (ب) طا “٠٦‏ 
(э)‏ ۵۰ 9ا "٠١‏ (د) ۲ طا 9*۵۰ ۱۰ 
۰۱ ۔ 
اتد رو 
Dum eeo (+P‏ () لعب -( 
© إذا کان :طا .=۴ ء о‏ = فان : طا ٣١‏ = 
--\ اب +۱ اب +۱ 
تب ا ےچ ma‏ 
9 هه ما (9++) - 
Ole) + (i)‏ +۳۲ ما8) (ب) + (ما 9 +ما6) 
)+( + (۳۷ 01 +عا9) (ہ) + 9۱۲۳۷ (OL TY+‏ 


(1) لع ما هس ما ٢س‏ + ما هس ما ٣س‏ = 
(i)‏ ا۲ سس (ب) ما۸ سن (د) ما۲ سس 
(0) إذا کان : طا 0 = + فان : طا (0 + ٤١‏ ) = 
ч) = +)‏ 
([) اب ح مثلث حاد الزوایا فيه : ما ! = سح 
(د) ۰ 
чә)‏ 
Е) ИШ‏ (م) + . о)‏ 


т-тү) TV- بج‎ тү- хел түн) 
9 = ЗҮ "۸۷ ما ۸۷" ما ۲۷" - عنا‎ (9) 
"١14 ما ۰" (ب) عا ۰ (ج) عا ۱۱۶* (د) م‎ )1( 


TU < العادلة : ماس ما 60*- ماس ما 6۵" = لج حيث .* < سن‎ Ja مجموعة‎ (V) 

تساوی 

(омро) {ҹә Vo} (+) رو رو‎ ۱۰۰۰۳۲۰) 
ее = (% 2 ۱( ما‎ @ 

۲۵۸ +٢۱ (د)‎ пы) ПРЕ ШУ) 
٠ = إذا كانت : د ! تکمل دس فان : عا !عاب - عا !عاب‎ )0( 

(۱)-۱ (ب) ۱۸۰ (ج)۱ (د) صفر 
(۲) 63 إذا كانت : ما ۰,۱۱ » ماب = ۰,۸ حیث ! » س قیاسا زاویتین حادتین 

فان : ما (۴ -س) поа‏ 

)#0 (ب) # وک 
(9) مئاسن ما (س + ج ) + ماس ما (س + € ) 

к) "ш tig To 
>)-+۷( فان : طا‎ р ٤ ٤ إذا کان : طا ؟ + طاح‎ 9 

)40 (ب) ٤‏ (ج) ۱ (د)۲ 


۹۹ 


dao A‏ ف مستویات‌علیا 


) + لطاب 

شوک رت 

(i)‏ ب)- فا (۱+س-) (ج) نا (+t)‏ (د) -طاب 
©9 ۵ اسح فيه :۲= جا ‹ ماب< بے فإن: ماحد .. 

EAO) ¥ 3+ (ب)‎ х0) 
... =+ ۴: إذا كانت :د٢ » دب زاويتين حادتین }= » طاب< پل فان‎ (09) 

)۰(1 (ب) °٤‏ (ج) (a) "٦٦‏ ۹۰ 
) @ إذا كان : لاس + طا ص = ٤‏ ‹ فاس + فاص = ج فان : طا (س + ص) = E:‏ 

чэ) Ji E (ب)‎ ка) 
.... = )۲۰ - ما (س‎ + )٦٦ - (م) ما (س‎ 

(1) ماس (ب) ماس 

(ج) عا (س )٣۰+‏ (د) عا لص + .) 


© إذا كانت )0( !لاب -؟ فإن Е‏ 
(1) ما مات= ‡ (ب) ما مات= (ج) مما (1+س) - ل (د)عااعات- ل 

9 إذا كان :سس + ص = 2 فان : (ماس - ое‏ + (مناس - ما ص)۲ = سیر 
ч)‏ + (ج)۲ т)‏ 

٣ = عئاب ماح‎ + аы کان اب ح‎ Ш) 
فان : مه (د ۲) يمكن أن تكون ممیت‎ 


"۹۰ (د)‎ "1۰ (a) 
ob س (د)‎ b(a) 
(ب) عا( -) (+) عا( -) (د)عا؟-عات‎ (+060) 


© إذا کان : ا۴ = 2 » T l‏ حيث؟ »ب قياسا زاويتين حادتين 
فان :ھا (٩-س)‏ سس 


žo кы 


m- 
FO Б 


)+ = ج) + )+ 


9 إذا كان : لا ؟ = سن +۱ ء ло‏ فان :را (١-ے)‏ د .. 


رپ (ب) چ سا (جاسا م 
© إذا ъ=: аі‏ ‹ == 
فان : عا (؟ -س) = .... 
to = +‏ )= 
© إذا كان : لا (6 + (٤١‏ = + 
2-00 )2(\ 
® إذا کان ٠‏ < ص < , سن +ص = 
فان : طا (۲س + 4 ص) = 1 
100 (ب) + (ج) عد (د)-۱ 
69 إذا کان : طا (ح- .مم د یٹ Эй‏ ا 
тү-0) те AIN Fo Wo‏ 
سس - وا ۵۵ кыш‏ 
)@( كانت :سس 3 [۰ ۲۰ 7[ وکان : اوس ہے Бнр‏ ۷ 3 ۷ 
(۱) ج فقط. (ب) کک فقط. зау аал‏ 
© إذا کان : ۱ + ماس ما ص + ماس ماص = ۰ . فان : .. 
(1)س - ص - -۱ (y)‏ سس + ص < ۱ 
(a)‏ اس - ماص = ٠‏ (د) ناس + اص = . 
9 إذا کان : لاس - فاص <-ه  e‏ اس طاص = + فان b:‏ لس - ص) = ی 
)0+ 6+ 7 )0+ 
69 إذا كانت :سس + ص - "۲٢٢‏ فان : (۱ + طاس) (۱ + طاص) = .... 
vo)‏ (ب) ۲ (جا٤ yo,‏ 


نت : ۰ < سس < 7 فان مجموعة حل المعادلة : ما (E-o)‏ < ۲ ما س - &) 


e سی‎ dae o 
u إذا کان مر سنج‎ 69 


"ل متاح او ما (۲۷۰"+ح) ما (6-۹۸) 7 
۱/۱ (ب) ۲ (ج) -۱ (د) 


тазе 4}‏ هتطبيق 4 مستوياتعليا 


f 


(ب) د 


@ عالاس „(енд‏ 0-20 
عاامات ‏ ماس ماي bel‏ 


(1) صفر 
)>( ما + عاب + ماج 

)@ فى الشکل المقابل : 
أربعة مربعات متطابقة 
طا (د اب ح) = 
)40 

Y(ə) 

)09( فى الشكل المقابل : 
إذا كان : )سح مثلث قائم الزاوية فى ؟ 
с‏ = ۷اسم » او <اح< ه سم 
فان : ها 0 = .. 
уо)‏ 

: فى الشکل المقابل‎ E) 
إذا کان : اب ح مثلث قائم الزاوية فى ب‎ 


رمع 


(ب) چ 


%\о (т) 


__: الشکل امقابل‎ GY 
إذا كانت :ح3 بء‎ 
5 = 0 فإن : ما‎ 
ә а) 

: فى الشکل المقابل‎ (бї) 
кре ۵» اغا مستطيل‎ 


بحيث ت ۵ = ۳ سم 
قان : لا 6 = . 


3 كد (ب)‎ )١( 


f 


چس 


) @( فی ۸ !سح : کا۲ (مات ماج + متا عاح) یساوی о‏ 


(ج)۱ )0 
(ب) ۱ 
(د)عا !عا ماح 
(ب) + y‏ 
(د) ۳ 
Mso‏ } 
4 
v‏ 
(ج) 4 хо)‏ 
1 
ر۶ 
سے 
pe таў”‏ 
“to (a)‏ (د) ۰ 
1 „ 
1 1 
oar Оше‏ 
(جا 3۶ то)‏ 
1 
А‏ ا 
٣۴ 2‏ یم ت اسم حي 
о) +0‏ * 


62 فى الشکل المقايل : 
T‏ £ 
i 25 бй‏ 
۲ 
E ۲ ۲ Vo (3) Tw‏ 39۳۳ 
69 ف الشکل المقابل : 
سح مربع طول ضلعه ٤‏ سم 
ون 
-\\ 
رمعلا МЫ‏ 
то А)‏ 
)69( ف الشكل المقابل : 
0 - جس 
400 (ب) ٤‏ 
(ج) + х0)‏ 
| بدون استخدام الآلة الحاسبة آوجد قيمة کل مما یأق : 
Жыш‏ وم یچ 
е (uO. BH. ۷۰0‏ 
x WN EA‏ 
до,‏ ا او ас‏ 
الگا بدون استخدام UYI‏ الحاسبة أوجد قيمة كل مما Gb‏ فى أبسط صورة : 
ТЕСИ‏ «صفر»| O‏ 3ع عا ۷٥‏ عا Мо‏ ما ۲۷۵ ما ا 
۷ 
еррор )© t делу лә лу у‏ 
تع ل سکس > 
Tle *۱۳ ٠۸اع И т Жо‏ ۳۱ * ای ہے و ١‏ 
са o‏ تحت е‏ 


рлер жулу, 


mase 4%‏ هتطبيق э‏ مستوياتعليا 
p ТАМ ab-ab aL | ۰ “٠۳۰ IO)‏ 
() ما۲۰ + ما ole‏ 9 © ۵ + ما ۷۰" ۳۹ 


ما ۲۱۰ عا - ا۸۶ "у.о h- y b‏ 
اختصر کلا مما يأق : 
© ا ٣س‏ ما ۲ سن - ما ٣س‏ ما ۲ سن ماه س» 
© ما (س + ص) ما ص - ما (س + (ое‏ ہا ص «ماسں» 
LO‏ سن) )5 سن) + ما F (о =.) (о + о)‏ 
© ت5ا عا(١--)‏ - ما (۱+ے) и‏ 
(omt) ©‏ + طا (ه* + سن) ols‏ 
E) b- S‏ -س) b‏ (ه* +س) 
Д‏ کان ٥٠ء‏ ۔ زاويتين حادتين حيث : ما = 3 » طاب- ل 


أوجد بدون استخدام الآلة الحاسبة قيمة كل من : 
ما( (--N UO‏ ©ناا-س) ® (۱+-) 


فأوجد قيمة : 


كان : ه ما سس + >٣‏ صفر حيث سس 3 ]۰ » 7[ ء ما ص = ©{ حيث ص 3 ]۲۰7 7[ 
© عا (س -ص) © ما (س -ص) © لا (س + ص) نج رج 
2 إذا كان : ما ؟ = ل حيث : ۳۰ <۲ < ۹۰ء لاب = -۷ حيث ۹۰" << A‏ 


أثبت أن : ؟ + ب = то‏ 


أوجد بدون استخدام الآلة الحاسبة قيمة كل من : 
© -س) 000+ C-O‏ ا مس کس 
إذا كان : کا۴ = УО‏ حيث ۰ <1< 3 » لاب Ја [э F‏ 


أوجد بدون استخدام الآلة الحاسبة : 


دسر بتو ۰ء ماب = کے حيث ۹۰ٴ << ۱۸۰" 


-NBO ALO -NLO‏ با که 
3ع تفكير إبداغى : إذا کان : >٤]‏ 1 حيث × ЖО < ٣<‏ » لاب = ل حيث ٠‏ <ب < چ 
أوجد قيمة كل من : طا t)‏ +( » ما (! +ب) ومن ذلك أثبت أن :۴ جب = „Жз, TE‏ 


£ 


مس کل 
٢سح‏ مثلث فيه : طا = ل طاب۔ ل أوجد بدون استخدام حاسبة الجيب :ك (دح) رس 
2 إذا كان : سس + ص + ع = 3 أثبت أن : لاس طا ص + طا ص طا ع + طا ع لاسن = ١‏ 
إذا کان : طا (۱ +ب) = ۳۳ء طا ۴ = ۲ أثبت أن : لات - ٠٠۳‏ 


فى 4 !بح إذا كان : فا ؟ > كك » لاب = ليب حیٹ نہ3 عر أثبت أن : ها (۱+ےب) ١=‏ 


وج إذا عمت أن «СЕ‏ ل فائبت أن :۲ ما !ماس ما ماب ثم أثبت أن :۲ طا = وات 
وإذا علمت أن : طا ؟ = ۴ فاوجد : طاب ومن ثم أوجد : ا (؟ -س) .© 
أثبت أن : 
© نا Ve‏ > ۱+ ما "٣۰‏ + طا "٣٣‏ ما Ve‏ ما( -س) = ماس + ماس 
ть д) оо (а-о)‏ 

۹ ۰ ۰ اا 
© عا (е-и) (tw)‏ | ھ٢٠٠۱‏ ےڈ 

ما( جسم + عالاس _ btb‏ طا ۲ - لاب 
+b O рну O‏ رح 

ے ۔ + ات عا(ا+س) ۔ bttb‏ 

© ط(۱+س) рер 929 Е‏ 
O‏ +س) فا( -س) یت © (۱+س) ما (]-س) < ع' ۱- عااب 


"۸۲ دعا‎ k + "rkb O ما ۳۵" + ما ا" = ماه"‎ (у) 
۷-۱-0 "۷ ما‎ TV = ۲۳۷ ما‎ +٦۷ Ф 

١+طاہ‏ 
إذا كانت سس 3 [۰ ۲٢‏ 76[ فاوجد قيمة سس فى كل مما یأق : 
© ماس عا "٠۰‏ + ماس ما 2*۱۵ ل ع" Сута ci‏ 
© 3ع ماس ما ۲۰" - ماس ما 2*۲۰ + ۷۵ 
8 60 ما سن ات جا تاج Т‏ .1۹۷ء۹۳ 
O‏ لاطا ۔ ۱ +۷ to- e‏ 
© 63 لاس + طا ۲۰" + اس طا ۱-۲۰ ڈیو ہیں 
6ع t=)‏ ماس nm‏ 
3۵ عا (س + (т.‏ = ٢اس‏ .1۹ء “чы‏ 
)عا (س + ّ) + ما (س - 2) <-۱ Tle ci Ton‏ 


الومعاصر (الرياضيات البحنة) م ۳۹ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى | ۳۰۵ 


dibio тазе 43‏ مستوياتعليا 
إذا كانت : ٠‏ < م > أوجد مجموعة الحل لکل مما يأق : 


)\( ما ۱۳۵" عا ف - ما то‏ ماه =۱ {ыр‏ 


طاء هم - ۲۱۲ هر _ 3 
{^p тт‏ 
@ عام - عام <۱ Фер‏ 
©) عا (هغ* +۲ھ) ما (۹۰"+ھ) + )6 (от‏ عا (۳۰*-ه) <۱ }= 


إذا كان : اب ح Ét‏ أثبت أن : 


0 ما( سے ماج ہج سج ماج ١‏ 


هن (تسجحح) ماح+ ما (عحلت) seb‏ 
© ۱۸+ لاب + طاح = طا ؟ لاب = 
ty‏ 


رر E‏ اس بح ا 7 
© نا مج + ابو سای عو 


اب ح مثلث قائم الزاوية فی ب ٢‏ اب< ۶ سم »سح - ٣‏ سم » حء متوسط 


أوجد : ما (د !حع) 5 كد 
2 إذا كانت شدة التیار الکهربائی ت تعطی بالعلاقة ت = ج میا ۲۸ نہ 
)\( أعد LLS‏ العلاقة السابقة باستخدام فرق قياسى زاويتين. 
(؟) أوجد شدة التيار الكهربائى بعد ثانیة واحدة (دون استخدام الحاسبة) 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
© |ذا كان : د (س) = طاس فان : د (س + 3) × د (س - 3) -.... 
(۱)-۱ (ب)۱ Y (a)‏ طاسس (د) اس 


© إذا کان سح مثلث فيه : لا ۳۱ +س ء لاب ۳-۔س ‹ Үк»‏ 


قإن : سس ک سس 
Wii) ۱۶)۱(‏ (ج) +1 (د) ۱۰۶ 
© إذا كان : ماس - مرا ص = ل ‹ ماس + ماص - چ فإن: ما (س -ص) = 0 


3 
1 
о) 


о) ¥ ج)‎ 


۳۹ 


ف @ فى الشكل المقابل : 7 7—1[ 
بحو مربع فيه 2ھ منتصف ح۶ 
satsane‏ فان : ما 0 <. 
Jo F”‏ 
م3 ч za‏ 1 
© ف الشكل المقابل : 
ت قطر فى دائرة م طوله ۲۵ سم » حح وتر طوله YE‏ سم ' 
» ۶ وتر طوله ۲۰ سم فان : طا 0 = == 
() عد то) + Fo‏ 
© ١بح‏ مثلث قائم الزاوية فى ш ٢‏ ی 
Б) | +)‏ = )›(= 
O‏ إذا كانت 0 » B‏ قياسيًا زاويتين حادتين وإذا کان : ما (/0 + 8) = 4 فان : ما (۵ - 8) = ۳ 
فان : ما ۲ )0 = 
а)‏ (ب) صفر )50 жо)‏ 


إذا کان : ! ٥ب‏ » هی قياسات ثلاث زوایا حادة ء gieb е ү!‏ 
أثبت أن : ! + س + ح - "5١‏ [بدون استخدام الحاسبة] 

إذا كان : لا ؟ » لاب هما جذرا المعادلة : ٢‏ سس" + ٣س‏ - ١‏ 2 . 

فبدون استخدام الآلة الحاسبة أوجد قيمة : U‏ )+ —( ومنها آوجد ٠:‏ +ب тло го е л.‏ 
إذا كانت : سس 3 [۰ » ۲ 77[ أوجد قيمة بس التى تجعل قيمة المقدار : ماس ما ۵۵" + ماس ما ٥ہ*‏ 
© أكبر ما يمكن. © أصغر ما يمكن. КАТА‏ 


فى المثلث بح الحاد الزوايا إذا كان :}= ٠,۷۰‏ ء = ,۲ فأثبت أن :۴ :ی := ۱۳: ۲۱:۲۰ 


إذا о‏ قیاس زاوية حادة وکان ما۱ - ۲۴ + 1 فأوجد بدون استخدام الآلة الحاسبة : ف (Ел)‏ 2۷-۰ 


түт 


فى الشکل المقابل : 27 
ثلاث مربعات أثبت أن : Z‏ 
(о‏ = (دی) + (دح) اھ 


إذا كان :ھا (؟ + سم = 3 ء ما (!-م)- È‏ فاثبت أن: ہ طا؟- ۷ طاب 


الدوال 
لضعف قياس الزاویۃ 


إذا کان ! هو قياس زاوية معلومة فإنه يمكن إيجاد كل من : ما ۱۲ » ما ۱۲ » طا ۲ ! كما يأتى : 


ولا :6ا = le‏ 


4 البرهان 
٠.٠‏ ما (؟+ي) ما !عاب + ما ۲ ماب وبوضعب ؟ 
ПАЛЕ ТЫНЫ fle = (+)...‏ 


(0) ۱0-۱ :ما ۱۲“ عما'‎ Ge 
M ٠۔٦۷۸۲ء‎ 


>١۔-٢عا؛ M‏ 
4 البرهان 
٠.‏ عا (۱+س-) = عتا ماب - ماعات وبوضم-٠ ٤‏ 
.. عا )+ ) = !عا ؟-عا١عا؟‏ .*. ما * !عا" ؟-عا" ١‏ )\( 


)۱<۱ 2+۱ ع (لان ما‎ - ۱ = е 
) عا"‎ - ١( - بالتعويض فى (۱) ينتج أن : نا ۲ ۴ = عا" ؟‎ » 
(+) ۱-۲ ۲-۱ 2+۱۱ دعا"‎ 
: )۱( ما" ! وبالتعویض فى‎ - ١ = نا ؟‎ ۰ » 
(т) ٩ ما"‎ ۲-۱-۱ лт л 
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Мр » حیث طا ۱ معرفة‎ AE ۱۲: Ée 


TE 
البرهان‎ 4 

ب نا رجي سا < 77 
try. р.‏ 


من القوانین السابقة يمكن استنتاج أن : 

(чытен, ЕЧЕИ 

ШАК АЛЫЕ АРЕ 
۱-۱۲۲ ۲2 r= 


٭ إذا كان ؟ هو قياس زاوية معلومة فإنه یمکن إيجاد کل من ما »متا » طا لل аза‏ | كما يلى : 


۱۲۸-۱ ھا!‎ +۱ 7 ۱۲-۱ ۲٢ 
ال‎ үрү += ا سم اعد 0] ما =+ سا‎ 


ما ۲-۱-۱ ما 
- ما 
Р,‏ ار "0 
ویالثل : .۰ ما۱ ے٢‏ ما м‏ 
ч...‏ }= \ و 9 


ويقسمة (۱) على (۲) ...لا للح + 


7 


۱-۲۷۰ انار‎ | ۲۲۳۰ ۸-۲۲۲۰ Ч.Ш 
"ا٦‎ 
"o W- 


У (лох) оо ۲ ET] 
== ۰ ۷( ما‎ ут. "۸-۰۲۲ ۲۰ ۱8 


ما ۱-۲۷۰ (т. - ЗА) о. b= (Vo хх)»‏ = اب 
۲-۱۲6 ۲۸ ۲۰ ۷ ما (۷ (VF. x‏ ما ۱۵" = (т. о)‏ 
دعا b'to‏ ۲۳۰ +ما 0و" عا ٩۳۰‏ 


w‏ فو وی = ناك لشفت 
9ه .== x‏ ۳ ۷ »و = тү= т. ийй Ur‏ 
مثال 
إذا كانت : ما | = F‏ حيث ۲ 3 ]۰ » > [ فاوجد قيمة کل من : 
"тоа vem тти‏ 


الحصل 


¥ = £ » ع‎ + ۲-۱۸۱ тт 


хо 


r 0 
۷ نما ۸۲-۱-۱۲ ۲-۱-۱ ()-۱- جا = یچ‎ 
4. Ey Ha АТО 
ah игш у=. 
yE n- 
۷: _ 9ص‎ 
зге ۱۲ حل آثر لااد یا‎ 
Yo к 
إذا کا‎ 


نت >١:‏ ج حیت 21 ]۰ ۴۰[ ء طاب< چ حیدب 3 ]۰ 3 [ 


шшш‏ ر 
4 العل 


ое 
2 
эз ما -۲۲) = ماب ما ۲۲ - ماب ما ۲۲ سال کے‎ 
3 3 0 
е0 E 
0 ۲ ۱ > - عاب‎ . 
У (1) - 0) ١ دعا ؟-ع‎ lee 


¥= £ x E xT =e tle Y= ОИЕ 


إذا كانت : ما ۲< - ٠,۲۸‏ حیث | 2 ] ۴۲٢ Ж“‏ [ فأوجد قيمة : مال 


بدون استخدام الآلة الحاسبة وباستخدام الدوال المثلثية لنصف قياس الزاوية أوجد قيمة کل مما يأ : 


0ا "тт.‏ ءا +“ 


D‏ ما - + ال روغ ےڈ 


M > е <0‏ ط تقع فی الربع الثانى. 


ШЫ‏ قيمة النسبة المثلثية سالبة. 


۲۳-۲ ما ہے ےس لے‎ = саб, 


ө 

آثبت أن : اه 

тета ا ا‎ 
Jld 

".' الطرف الأيسر = وبضرب کل من البسط والقام فی عا ! عا ؟ 


۲ ما 
tetky‏ ما۱۲ 
.. الطرف الایسر - ТЬ‏ عل" ! = فا ۲ - الطرف ١‏ 
ےہ سو وت وپ و ہی 
حل آثر : الطرف الأیمن شا ویضرب کل من البسط والمقام فى فا۲ 
الطرف یمن = ل = الطرف | 
у.‏ الطرف الآيمن = ل = الطرف الايسر. 
© 
اثبت أن : ما ٣س‏ = ٣‏ ماس - ؛ ما" سس 
4 الحل 


ما ٣س‏ ما (۲ سن +س) = ما ٢س‏ ماس + ما ۲ سس ماس 

= ۲ ماس ماس ماس + (۲-۱ ما س) ماسن 
= ۲ ماس ماس + ماس -۲ ملاس 

=۲ ماس (۱ - ما س) + ماس - ۲ ماس 

<۲ ماس - ۲ ماس + ماس - ۲ ما" سن 


= 7 ماس - ؛ ماس 
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бз 


4 ااحل 


آثبت آن : 


TES 


جا سی = فاس ومنها استنتج : فا ۱۵* 


9 7 b 
اسں__ ماس‎ ٢ _١۔ںس 770ھ‎ 


ماحل عا رای ان 5-2 = بابس = الطرف الأيسر. 


پر روس =+ 
مناد م 
إا ی 
4 الل тү‏ 
2 ماس + مناس = د وبتربیع الطرفين. 
ا ماس + ماس ٢+‏ ماس ماس = +١ .'. у‏ ماس ماس ےچ 
1 ماس ماس = аа‏ ماما 
фә‏ 
tete бее‏ 
أثبت ان :فا ۱۲+۱۲ جح 
| عا ما 
1 070 
الطرف الأيمن سسا me ЫМ‏ سوت رم (ولكن ۱ ما" + ا ) 
(+t) flefl уу‏ 
EOE FL e‏ 
_ خا۱+عا!۔ 
ла‏ رد چس لین 
فاد( 
ا 0+۱ا۱- ۱ baa‏ 
руу 019801‏ یس 
ШЕ‏ 3 : ۱ 
сл YE E‏ عم 


سے СЕ и чуге‏ ہی 
tur _ (++‏ 
bu) blr‏ + ما ) ++ 


۲ 


ك = وا = الطرف الایسر. 


alegi‏ (الرياضيات البحتة) م ۰؛ / ثانیة ثانوى / التيرم الٹانی 


| 
4j 
Фо 


آوجد ый‏ سس التى تحقق كلا من المعادلات ау‏ حيث سس 3 ]۰ ۰ ۲ 7[ 


عا ” سن - ماس = . [؟]عتاس + ءا ٢‏ سے . 
W‏ س + ۲ لاس = tE ١‏ س ۔ ماس - + 
4—14 
А 227‏ ٣ياس‏ مان - ماس ٠>‏ 
л‏ ماس (٢ماس‏ - ٠< )١‏ 
.. ماس = ٠‏ ومنھا اس = 
أ» ماس = ج (موجبة) 
.*. قيم سس التى تحقق المعادلة هى : 
۰ ماس + ما ۲ سس = . ٠.‏ ماس + (۲ ماس - )١‏ = . 
byn‏ سس + ماس - у. . = ١‏ (٢ماس-١)‏ (ماس + )١‏ = . 
л‏ ماس = ج (موجبة) Tes. ЕЕЕ‏ 
1ء ناس = -۱ ومنها سس = л ле ЗА‏ قیم سس التى تحقق المعادلة ھی :»شب л‹‏ 


[۴] ۰.۰ لا" سن + ٢‏ لاسن = ١‏ 


о \= 0-р‏ 1 مم 

и mer ©‏ | ٰذا كان B‏ أصغر قياس موجب يحقق المعادلة »نه 3ص | 
| لاس H Н‏ 

.. س١‏ (موجبة) د یی 

,'. أصغر قياس موجب يحقق ایند 

المعادلة هو : ۲ مس Виа to‏ سی ھ سیت 
الحل العام للمعادلة Шш‏ سور UES‏ 

“ ادا 7 { 

| w+ 8 =0 -۱هو‎ 0 ара а 
لم حیث له 3 مہ سس سس بت‎ 7] + =ош 

кут к 

عند لدع . کر ٹب 

ze = ہیں‎ А. ۱ =w عند‎ 

عند =w‏ ۲ سے فك 

عند لہ= ۲ س 2۳ 


ے л»‏ 8۹8 , 1۱۳ 
л.‏ قيم مس التى تحقق المعادلة هى کن : г‏ 


саш.‏ 8ڈ 


:: ماس = ماس - چ л‏ اس  <‏ (موجبة) 
л ۰ 5 5:‏ 
.. أصغر قياس موجب يحقق المعادلة هو : ۲ سس = ٦٦‏ = 2 


.'. الحل العام للمعادلة هو : ؟ سن = + كك + تر له حيث ل34 ص۔ ےس = + كك + ویر 


$ 
عند بم< ۰ tso.‏ 
مس = 1ء س = کچ + ۲ بو - لبق 
عند tzue.. ۱ =w‏ +1 
.2 + د لا | 0 + و = + و 
قيم سس التی تحقق العادلة هی Te, л.‏ , کھ , ا 
Qui‏ 
فى ۸ !سح إذا كان : - 4 سم ء ب<ه سم » اسم 
فاثبت بدون استخدام حاسبة الجيب أن : ی (د ح) = ٢ث‏ (د٢)‏ 
)0( 
(W1 =1-(F) =e retre л‏ 
من (۱) » л. : (Y)‏ ماح = ما۲ و (دح) < ۲ ی (د ) 
> 
[ү]‏ عند رکل لاعب لكرة القدم بزاوية Ө‏ مع سطح الأرض وبسرعة 
ابتدائية (E)‏ م/ث فان السافة الأفقية التى تقطعها الكرة تعطى 
بالعلاقة E‏ 


ای أن : 


حيث : و (عجلة السقوط الحر) = ۹۰۸ “а/е‏ وكذلك أيضًا 

تستخدم النوافير مضخات تضخ الماء بزوايا محددة فتصنع أقواسًا جر ==„ 
ويعتمد مسار الماء على سرعة الضخ (ع.) وزاويته Ө‏ التى يصنعها Ж‏ 
مع الخط الأفقى وبالتالی فإن المسافة الافقية (ف) تتبع نفس العلاقة 

السابقة. 


Yio 


tle ۲)۱(‏ (ب) ۲ عا عا (ج) ۲-۱ ۱۲ 


репрес. =© 

۱۳۲۲ (ب) ۲ ۱۱۵۱ ا 
© ما ٦س‏ ما ٦س‏ = - 

(1) ما ٢١س‏ (ب) + عا ١١س‏ 

© إذا كان :اک - چ 

+ (ب)ہ‎ хо) 
.. = ) ١۷ - \) (I) (U) O 

)۱ (ج) ۱۳ 
© ۶+۱۵ :۱- 

(۲)۱ ما ۱6 اہ ہر ۱۶ 
© 0۵ ۲۲-۱ .°= & 

۱۰۰ (ماعا‎ "o. (ب) عا‎ ә) 
.... = حيث سس قياس زاوية حادة فإن : لاس‎ È = إذا کان : لا ۲ سس‎ © 

سی = (ج) + 
© 09 إذا كان tsaki‏ فان :ما ۲ جد ... 

(1) صفر Fo‏ 
9 إذا كان :ما سن - $ فان : لاس + اس = 

ўа) 
ما ح- ما "د‎ 0 © 

20) 
ک2‎ ۔١-‎ ٣-2 © 

(1) ا٣س‏ (ب)عا ٢س‏ 


(د)۲ 

МЕ 
٦٢۶۲ (ہ)‎ 
60) 


4-0) 


.... = س٢ فإن : ما‎ ١ = إذا کان : ماس + ماس‎ (у) 
(ب)۲ (ج١ (د) صفر‎ та) 
..... = ب قياس زاوية حادة موجبة فان :عا (!-س)‎ ЧА. = إذا کان : ؟ + س‎ (0) 
ما۲ جاب (ب) لاب لا ۱ (ج) ۲ ماب ماب (د) صفر‎ (i) 


® فنا ۲ س - .... 

(1) قاس قاس (ب) + + كاسن ئاس (ج)ماس ماس ( د)۲ ماس ماس 
BA‏ (۱ - ما ۲س) 

۲)۱( 


кил = (оо) ٤١ + ما (س‎ т 
)س۷+"۹١( (ب) ما‎ (өе 
Saa (ج) ما۲ سس‎ 
سيت‎ ое (ое ۲ ما‎ + ۱( 9 
o (ب) ۲۱۵ سب (ج) ما۲ سس (د) ما‎ E) 
ميا )= س‎ ELA 
رھ‎ es EE سوت‎ 
5+01 و‎ 8 


(۱۲1- ماس (ب) ۱ - ماج (ج)١-عاس‏ (د) ١‏ عاك 
v0)‏ (ب) ۳ )1-0 (د) چ 

۲- (3) + (ج)‎ 
Өт 


(1) صفر (ج) ۲ (د) ۲۱۵ 9 


вр 
جو‎ 
0 ۲۵ (1)عا؟ 0 (ب)عا 9۲ (ج) ۲۷ 0 (د)‎ 


9ك إذا كان : ما سس - ما مس = ما ١س‏ فان : ؟ يمكن أن تساوى .... 
(ب) ۲ (ج) + э)‏ 
+ )0 + ۵) = .. 
وي (ب) ما ۲ 0 


0 ۲۶ (د)‎ Ө тї! 


Еа) 

0 Fo К \@) 
.... = فان : ف حك‎ ez =- : کان‎ Ш 

о) + И] ۱+ )( 


| 


0 تم تن & مستویات علیا 


 )‏ إذا کان :سس قياس زاوية حادة جو یمر سی (ع3-س)-. 
tio) НЕЕ. Jo‏ 


69 إذا كان : عاب = 5 حيث × <ب <3۳ فإ 
о)‏ (ب) ۴ (د) 
() إذا كانت سس قياس زاویة حادة ء لاس = 


+о) +) 

_ س‎ 0-١ 
2775 © 

(i)‏ ما۲ س (a)‏ اس (د) ماس 

۱+ سر ے 
ماه مات 

ob (i)‏ (ب) ماس (ج)عا س+ماس (د) لاس 
69 إذا کان ۲ ماس ماس - ۲ ماس ماس = ل فان : ما٤‏ سن = ... 

5 

о) + (ب) + (ج)‎ v0) 

69 إذا كان : ما عا" ۱+ عا ؟ ما" ۴= ل فان :۱<. 
л л л‏ 

7۲ (د)‎ т) ۴ (ب)‎ т) 
ERE = "۱٩ سس فان : ما ؛" ما :ما ۸"مما‎ = ٣۲ إذا كان : ما‎ 9 

FO) w) 
: إذا كان‎ © 

т) Н) ۲0۱)‏ (د) ه 
© ذا کان : لام => » م5 ]7۰۰[ فان : ما گے = ... 

Jo 0) ¥‏ 19 
© إذا کان ماس ماس = سح ک وکانت : 3 ]ا[ فان : لا 6 مس دا 

Wo) e) W- To 
ما ۲ + ۲ ما ۲ ح- ۰ حيث ح قياس زاوية حادة موجبة‎ ٤ : إذا كان‎ 62 69 

فان : طاح = ... 

۲ (د)‎ © ко) 
= إذا كان :ب- 2۱۲ ۳۱۸۰ ء‎ 62 

)$0 (ب) + (د)۱ 


۴ = ابح وکان : لاح‎ ЫШ قياسات زوايا‎ e إذا كانت ! »ب‎ (б) 
.- ©» 


тү (1)‏ بج ۴ (د) ۰,٩‏ 
© إذا کان : د (س) = لاس فان : د (س + ) + د (P-o)‏ سس 
(1) ۲۷۶ سس (ب) ob ٤‏ (ج) ۲ ۲۱۶ سس (د) ۲ ا۲س 
0ن (ب)عا؟ 6 (ج) کا ۵ (د) گا ٤٢‏ 
اس д,‏ 
ان یں سے عاس - A‏ ۳ 
(1) ماس (ب) ناس (ج) omb‏ (د) قاس 
оті‏ ما۲ سس 
(و) جا _ کا سے سس 
)1(1 (ب) ۲ (ج) ماس )3( ob‏ 
Tki)‏ (ب) ا چک )= (د) ئا عد 
69 إذا كان :سن 3 [. , 25 ] тар м):‏ فان :ما لاسن = ا و 
Wy Wo‏ (ج) + (د)۲ 
۸ إذا کان : ١‏ + فا" ТАС‏ زرم КОСУ‏ 
Ө») Ө. (i)‏ (ج)عا' 9 (د)٤عا‏ 68 
© نا کان : ع + عا ۲ فإن ГРИ = 0 Yk:‏ 
E‏ واج (م) + ху‏ 


бо Гас. مجموعة حل المعادلة : ماس + ما ۲ مس = صفر حيث سس 3 ]۰ ۰ ] هی‎ E) 
{re ل(‎ ESTE] {<} (ب)‎ {л} (i) 
ص‎ 


۳۴ 


لاف مھ de‏ مستویات علیا 


: فى الشكل المقابل‎ G) 
... < عا + ما۲ + ما ۳ب‎ 


о) 
+4 (م)‎ 

الشکل القابل يمثل دائرة الوحدة 
فان :ما = 
(1) مد 
че)‏ 

69 فى الشكل المقابل : 
عا п = (r sa)‏ 
)0+ 
(ج) 2 

69 فى الشكل المقابل : 
YU‏ 0 = 
$o‏ 


А 


: فى الشكل المقابل‎ (С) 


ربع دائرة م »سه = ۳ سم 


»ح۶ = ه سم ء ما © = 
)40 
(ج) + 

)@ فى الشکل اللقابل : 
سحو مریع » ۲۱۵ 6 = سم 
а)‏ 


(ج) 2 


بدون استخدام الآلة الحاسبة أوجد قيمة كل مما یأق : 
O‏ اع чт.‏ مد | NEYO‏ 


7 Aok Vok Voll | c. rele, ele Ф 


уу тї 
зү. بیند ہے‎ v 
f 
у [ с=т тру; وا‎ 
КР" ۱ [5 اه‎ ® АА 
\- мо т Т کاو بر‎ i Б. 
We as TRE e HOE پت وہہ وید‎ 


إذا کان : ما ! - حل حيث ۲< < ! < 255 أوجد قيمة کل من :عا ؟ ۲ء ما۲۲ ۰ ط۲۲ .گے , 3 , گے 


إذا كان : مناحء { حيث ح 3 ] ۰ ء < [ أوجد قيمة كل من : ما = » ما аа‏ 
ГА‏ رز 
T‏ 3 0 
CI‏ أوجد بدون استخدام الآلة الحاسبة قيمة كل من : ما ۲ 0 ۰ ۲ 0 ۶ طا ۲ 0 إذا کان : 
0 ما0 - ۸ رر 9ء 4 3<0<۰۰ 
меф NW: > ۵۰۱۸ ۰ E =O‏ دود 
ED‏ أوجد بدون استخدام الآلة الحاسبة قيمة كل من : ما ۲ O‏ ا ۲ 0 ء ما 4 ما © إذا کان : 
0 ما0 ۰4 ۰<< .۰ 9ء E‏ ۰ << ۱۸ 
А! << 7۰-0‏ © ما 0 = > حيث 0 قياس زاوية حادة 
إذا کان : ما ۲ سس = ل أوجد قيمة كل من : ماس ء ماس مك جا 
ERE ESET |‏ أوجد قيمة : 
Neti РАТЕ) PATRLO)‏ 
8 60 إذا کان yatu:‏ » بدون استخدام الآلة الحاسبة أوجد قيمة كل من :عا ل » ما ؟  e‏ 
vW W‏ 
үр a ЫР‏ 
EA‏ إذا كان : | قياس زاوية حادة ء ما ۲ ۴ = هل » يدون استخدام UYI‏ الحاسبة 
أوجد قيمة کل сов‏ عا ؟ » ۲۲ ане‏ 


الهعاصر (الرياضيات البمتم م 4١‏ / ثانية نوی / ام انی [۳۲۱] 


тазе 4)‏ تطبیق а‏ مستوياتعليا 


إذا کان : ما | = چ حيث ؟ 2 ] n‏ ۰ 2۳ [ أوجد قيمة کل من : Фаш:‏ کور 


إذا كان „Хо:‏ !+ ۷ = ۰ حيث ! أصغر زاوية موجبة » ؛ لاس - ۳ < . 
حيث ب أكبر زاوية موجبة »ب 3 ]۰ » ۲7۰[ آوجد قيمة : 
me, (۲-00 470)‏ 
إذا كان : ها ؟ - + حيث 31 ] ۱۰ ¥[ ء لات ل حیدب 3 ] ۰۰ 57[ 
أوجد قيمة کل من : طا (۲ ؟ + ) » ٢ (ет)‏ (+ے) TTE TED‏ 
إذا کان : ما (۳۲۷۰+)ع ع » طات- »۲و <س <۱< ۲ 7 أوجد قيمة : 
єї-#)»® (+m 0)‏ يناعد 
إذا كان :ما كس گا + حيث ؟ س 3 ]. Jr:‏ 
فأوجد بدون استخدام الحاسبة قيمة ا مقدار : ماس + اس .+“ 
إذا کان : ما ۲ سن = ل أوجد قيمة : 
© ما ٣س‏ مياسن + ما ٣س‏ ماس 
ناما ہ سن ماس + ما ه سن ماس ч»‏ ‹ 
إذا کان : ماس + ما سس = У‏ حيث سس قياس زاوية حادة أثبت أن : 
0 س= + )قاس +قاس< +3 ©۲ س=:‡ 
2 إذا كان : ؛ ماھ + ۲ ماه - ٣‏ 
أثبت بدون استخدام الآلة الحاسبة أن :لا = + حيث ج قياس زاوية Amaia‏ 
إذا كان : اب ح مثلث حاد الزوايا فيه : ۳-۱۱ с‏ فا ٢ب‏ صفر 
أوجد بدون استخدام الآلة الحاسبة IS‏ من : لاب » ف (د ح) 4 
إذا کان : طا ؟ - ل ء طاس = ۷ آوجد : طا ۲ ۱ ثم أثبت أن : ۲ ۱ += то‏ 
حيث ؟ » س قياسا زاويتين حادتين. ۰ 
إذا كان : طا۱۲- ج حيث 21 ] ۴۰۰[ » وكان لات = ج [эът‏ 8۰۰[ 
أثبت أن о:‏ 
بدون استخدام الآلة الحاسبة وباستخدام الدوال LABLI‏ لنصف الزاوية أوجد قيمة كل مما یأق : 
wO © VO vO‏ 


ff 


عت $= 
3ع س ص ع مثلث فيه : سس = ۱۲ » ۷ء۱۸ » \о=‏ 
Се Ы‏ ہیں لی 


أثبت أن о:‏ (دص) = ۲ مه )0-3( 


о: ٤ :۰۳ = <:‏ أوجد قيمة کل من : عا١ء‏ ۱۲۱۶ جا لت 


يه إذا كان ای ح مثلث فيه : ۴ :بے 


بح مثلث فيه :== أن : ماب = ٢‏ ما ماح 


أثبت أن : 


RA 
رئش‎ O 


ЕАМ) 
سن = متا ۲ سس‎ о © 


zA 
8 


ما۲ س 
Ө Ке ҮЕ. ®‏ 


© عا ۲ سن + ماس 


نا سق 


ti ۲۸-۱ 
۱+۱ +۲۳ 29 


ТЕТУ tle tle ۸-۱ ما۸‎ О 
کچ ) ماهس‎ - (۸۲-۵ 


!۲اع+١اع‎ 
aR ۲+۱ ® 


3 
еее аы 


رو سس 


۱ - ماح + ماح ون سد 
t” рна \‏ 


۲۱۸-۱ م _ ۱-لام 
9 بام ۱+رام 


@ ؛ ما اما ۱-ما۱۲- ل ما۱4 


Өт. ۱-۵‏ 
۵ا م - ۱+ما0۲ 


@ (ماس + عتاس)۲ - (ماس - عناس) - ۲ ما ٢س‏ 
@ ۲ عا (۲-۳:۰ ما (۲+۲:۰ )۸-۱ ۱۱ 
O‏ (ما ۱- عاسم" + (ما + عنات)' - (SÊ) ٤‏ 


9 ما ؟ - + (۱+عنا ۲ !) ومن ذلك أوجد قيمة : ما ٠١‏ 23 
78 3ع کا ؟ سن + ۷ سن = اس ومن ذلك أوجد قيمة : فا лү+т. "٠١‏ 
Ж. Аса АЙТЕКЕ ҮЧ a а‏ 

¥ o Wty جلا سن‎ 


maso 41‏ ه تطبيق ‏ ث مستویات علیا ‏ 

رلم بدون استخدام الآلة الحاسبة أثبت أن : 
۲۰۱۸۱0 ما -Jee LO | =°. e. ot.‏ عا" م3 ما ع لے 
١-۹۹٠۰ ۱۲۳۷۲۲۰۱۰‏ 


لا أوجد مجموعة حل كل من المعادلات الآتية حيث سس 3 ]۰ ۰ ۲ ×[ : 


© 02 ما۲ س = ماس اہ تن یں 
(؟)ما ۲ س ۳۷ ماس ,¥ یی یع 
© 3 ا۲ س + ماس - . {TEM ZY},‏ 
۲۷۶۲۵ س = ماس те колл Yr. e Tee‏ 
© ا ٢س‏ +۲ ماس +۲ = . {FL FL orp‏ 
LO‏ ٢س‏ + ؛ ماس ماس + ۱= . ZE},‏ ۴ 
© 00 س - ماس - ل ях ,лу,‏ , كي RETTE‏ 
سیف کا {LF},‏ 
© ]ماس - ٢‏ ماج س = EF‏ یں 


@ أوجد مجموعة حل ابلعادلة : 


ماس ماس - ماس ماس 


1۲ "۳۰ 
إذا کان : ه ماس + ٤‏ = . ء سس 3 ]۰ 7۰[ أوجد قيمة :ءا ٢س “Ж,‏ 
إذا كان ١بح‏ مثلث قائم الزاویة فی ح أثبت أن : 

© كلت | 1-9 | ® се‏ 
,3 سح مثلث ٢٢ھ‏ ینصف زاوية ۴ من الداخل بحيث یلاقی ب ح فی ھ أثبت أن :۲ م = 25 +ь‏ 
аа‏ بالميكانيكا : 

f‏ ركل لاعب كرة القدم بزاوية قياسها ٥۰‏ مع سطح الارض وبسرعة ابتدائية مقدارها ٠١,۷‏ م/ٹ 

إذا كانت المسافة الأفقية ف التى تقطعها الكرة تعطى بالعلاقة : ف - ۲ ٤ا0‏ عا 9 

حیثء عجلة السقوط الحر وتساوی ۹۰۸ ТЬе‏ » ع تمثل السرعة الابتدائية 

)200 العلاقة السابقة فى أبسط صورة. 

© آوجد السافة الأفقية ف التى تقطعها الكرة بالمتر۔ نقلي 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


©) فى الشكل المقابل : 


إذا کان |{ مستطیل فيه : ١ب‏ = ٦‏ سم ; 
»ب << ۸ سم 

فان : ما 0 = 1 

$o Etj 

AN TES У (2) +‏ ھا 


(F)‏ مجموعة حل المعادلة : ما Y‏ س - ما ۲ سس + مرا سس = حيث سس زاوية حادة هى 


{% ср) {усер {foc T.}() ۰۸/۳۰) 


0 ۲ اب - ما۲ !ماب 
O‏ كان : ۲+۱۳ ےء ۱۸۰ سے لاس 


(۱)-۱ (ب) صفر (ج)۱ (د)۲ 
© |ذا کان : ۰ < 0 < فان :| + ما۲ ۲-۱-8 6 = سیت 

(1) ما9 (ب) ما 8 (ج) ۲ ما9 (د) ۲ Ө‏ 
بدون استخدام الآلة الحاسبة أثبت أن : 
O‏ ما ؛ه" ما 2*۱۸ + © ما ۰4 - ما 2*۱۸ + 


بدون استخدام الآلة الحاسبة أثبت أن : طا  ۰‏ یر اکر کے 


EAP Ее: ГУ УЛЫ 3‏ 
اثبت ان ا ру‏ ومن ثم آثبت أن : طا "٦۰ (о.‏ ۵ ۷۰ = طا ۸۰ 


فی المثلث ۶ ص و إذا علم أن : 2 = ۶۲۱۲ » فى (دو) = ٩۳۰‏ 
فاثبت بدون استخدام حاسبة الجيب أن : لاء T=‏ 


| ه مساحة المثلث + طول القاعدة × الارتفاع 
+ حاصل ضرب طولى ضلعين × جيب الزاوية المحصورة بينهما 


ه مساحة الث 


3ر هیرون لحساب مساحة المثلث 


| إذا رمزنا لأطوال أضلاع ЫШ!‏ ٢بح‏ بالرموز ؟ » س » 2 ورمزنا لمحيط المثلث بالرمز ۲ ع 


| فان مساحة (ھ٢-ح)‏ =21 )1-2 (2-ت) C-A‏ 


م البرهان © (لا يمتحن فيه الطالب) 
نعلم من قاعدة جيب التمام أن 


2 s-an \= +» ما‎ ‹ 
() SEak s 

ويرفض الحل السالب Јо‏ >> ۱۸۰" أى (ماح) موجبة] 

وبالتعويض من )١(‏ فى (Y)‏ 


۳۹ 


> الدرس الرايق آ 


.عاج د م۱ - 


(ъ-Х„+%)- an -th 
AT ее 


VELEN 
( +7) te 20 


[(>--+%)-=ї] ])- + ہچ(‎ 


© 
е Г. Че e 
e-DA- e 


—— |( + + =( )+ حہ۔؟) (1+ ح>ٴ-ب) (а)‏ 


(1-27) r-l Arene 


с 


(> -2( (=€) (EE 
(^-2) )#- 2( ے2۷ (ع۔1)‎ 
ت2۷ (0-2 )2( (ع۔ح)‎ 


2 ЯШ 

» مساحة A)‏ ۲ت ح) = е‏ 

а‏ مساحة (4 اسح = тре‏ 0-2 (2 - سم (2 - ح) 
= )1-2 )6-2( )2 =( 

إذا کان طول نصف قطر الدائرة المرسومة داخل ЫШ‏ وتمس جميع أضلاعه = نق 

ومساحة الث = А‏ » ومحیط Z ۲ = ыш‏ فان : 2-5 

4 البرهان 

من هندسة الشکل المقابل نلاحظ أن 1 

مساحة A)‏ اب =( = مساحة A)‏ ب م ح) + مساحة A)‏ 1م ح) 
+ مساحة (~et A)‏ 


مساحة A)‏ اب ح) = نق + ل س نق + + з‏ 
Ал‏ لق (أجسجه) ان 24 نق ۶۲۷ 
=A л‏ نق × £ 
ышы д.‏ '[0-2(2) (2-س6) (2- ح) 
Сашу 2‏ 2 


| الكميات (ع-۴) ء E)‏ --) » )0 -®( كميات موجبة ولا يمكن أن تكون سالبة أو تساوی الصفر. 
أى أن ء نصف محيط (Z) ЫШ‏ > طول أى ضلع فى ыш‏ 
أما إذا كان E‏ < طول أحد الأضلاع فلا يوجد مثلث وبالتالى لا يمكن إيجاد مساحته. 


Ф 

Тет ИТЕРА 

٠١ =- tE‏ سم وطول العمود المرسوم من ب على ؟ح يساوى ۷ سم 

)10 » سح اسر (зи‏ 

۳ب ۱۱2 سم » ساح ۱۰ سم » فه(دس) = ЧУ‏ مقريًا الناتج لأقرب رقمین عشریین. 
[بء ۲۵ سم » باح = ۱۷سم ‹ 8-21 سم 


الل 


[]مساحة A‏ اسح = لح × же‏ 
= لچ ×۷×۱۰ 
| 


٥٣٥٣ |‏ سم — m‏ —— 
1 
[] آمساحة A‏ ۲بح = ل ساح × ٢ب‏ و 
у =‏ ۱۲*۱۵ 1 
م = 6م 3 
t‏ 
(۴]مساحة ۸ تح = اب × سح × مات 
3 ,% 
= ل ۱۰۱۱ ما 4۷ 9 
۶٤‏ سم 
= == 
ГРД 1۸ ۲+ ۱۷+ ٢٢ =£ ۰۰ E‏ سم | 
.۰ مساحة ۵ بح )2 (2 - 0 (2 - سه) (2 - حتة) ا ره 
(тт) (уте) хт =‏ (۲۵-۲۶) 7 4 


=x AX VX YEY = |‏ ۲۰۶ سم 
۳۸ 


> الدرس روم .77 

дә 
: أوجد مساحة کل مما یأق (ان أمكن)‎ 
.؛ سم ء حا سم‎ с [[آمت !سح فيه :<۹ سم‎ 
من السنتيمترات‎ ۱۳ » 5» o مثلث أطوال أضلاعه‎ [F] 
الصل‎ 
سم‎ t=. ПЕЕЛ ЕЧ] 

.. مساحة 4 سح = 2۷ )1-2 0-20 0 


عل آفر : 
۱٦۸۱ = ۲)۶۱( 2 ۰‏ ء ۲۲+ = (۲۹ + ).#( = ۱٦۸۸‏ 
ڪا ЫШ! л. + f=‏ ٢سح‏ قائم الزاوية فی ح 
.. المساحة = لل ×۹ ٥٤×‏ = ۱۸۰ سم 


٢٢١٠٢ +٦+ ۵26۲ ۰۰۲۲[ 


نعلم أن متباينة المثلث هی : 


SR дар سم‎ ١۱۲ ع<‎ 

+ ۰ 2 < طول أحد الأضلاع (۱۳ سم) أكبر من طول الضلع الثالث» 

л.‏ لا يوجد مثلث وبالتالی لا يمكن (٠٣۶‏ +1) سم < (VY)‏ سم 

دم . الاطوال ۵ سم » 7 سم » ۱۳ سم 

چم لا تکون أطوال أضلاع للمثلث. 
شدي 


أوجد طول نصف قطر الدائرة التى تمس أضلاع ۸ بح الذى فيه : 
=۷ سم ء ب<۹سم e‏ 2 ۱۲سم 

4 الحل 

٠۲‏ ۲ع ے ۹+۷ + ۲۸2۱۷۲ г.‏ = سم 

(1-16) )۹-۱٤١( )۷-۱٤( ۱٤۷ = (f A) مساحة‎ л. 
سم؟‎ ۵ ۱۶ = ۲ ۵۷۷*۱۶۸ л. 

„ы Л رج تھے‎ 

.. طول نصف قطر الدائرة التى تمس أضلاع الظث بح = "أه سم 


الهمعاصر (الرياضيات البحتة) ٦٢٤‏ / ثانية ثانوى / الیرم الثانى FIAS‏ 


| 
41 


ө 

الشکل المقابل هثل قطعة أرض رباعیة الشکل 

أوجد مساحتها. 
0—14 

+ ترسم ب۶ 

Кура ТИТИРЕТТИ 
EA 4۸ ۲۰ او‎ xf x + = (set А) مساحة‎ л 
аА فى‎ » 

Mag.. ۱۳۹۱۳ + +.ه‎ ٢< 6۰ 

Yp AVA = (0۲-1۸) (YE-A) (в- = 1۸) 14| = (< ت‎ A) مساحة‎ г, 
(а A) مساحة‎ + (st А) مساحة قطعة الارض = مساحة‎ л 


> ۱۲۹١ = كام‎ + ٥۸۰ = 


4 


Fe 


= т: 


,3 من أسئلة الكتاب المدرسى 


ГЕ‏ أسئلة الاختيار من متعدد 


اختر الإجابة الصحيحة من بین الإجابات المعطاة : 
O 6‏ مساحة سطح المثلث الذى طولا ضلعين فيه » A‏ من السنتيمترات وقياس الزاوية المحصورة بينهما 
۰ تساوى .. سم 
)۱(1 (ب) ۱۲ (ج) ۱۶ чү»)‏ 
O)‏ مساحة ЫШ‏ !بح الذى فيه : = ۷سم » سحے۸ سم e‏ (دس) 2 o‏ 
| تساوی ...... (لأقرب رقمین عشریین) 
(1) ۲۱,۵ (ب) ۷,۸۷٦ (a) to, Y\‏ )د( A, to‏ 
© () !بح Мы‏ متساوی الاضلاع مساحته ۳۳۳٩‏ سم" فان طول ضلعه = ............. سم 
м)‏ (ب) ۳۳۱ (ج) ۱۲ (د) ۰۳۳۱۲ 
© © 3© مساحة المثلث المتساوى الساقین الذی طول أحد ساقيه ٠١‏ سم وقياس إحدى زاويتى قاعدته "Eo‏ 
تساوی ...... سم 
Ye (1)‏ (ب) ۰۰ (ج) ۱۰۰ را 
f‏ ©) ا معین الذى قياس إحدى زواياه ۰۰" وطول ضلعه ٦‏ سم تكون مساحته ............... (لأقرب سم۲) 
)51 (ب) ۲۶ (ج) ۲۸ (د) ۲۲ 
© © مساحة المثلث المتساوى الاضلاع الذى طول ضلعه سس سم تساوى .............. سم؟ 
)0^ یس ف )+ 
© © 63 إذا کان محيط مثلث هو ۱۰ سم وطول أحد أضلاعه ۲٢‏ سم فإن طولى ضلعيه الآخرين بالسنتميتر 
يمكن أن يكنا سه 
(۶)۱ ۳۰۰ (ب) ۳۱ ۳ ۱٤٤ ۲۰ (a)‏ (ہ) ۳٣٢٣۱٢‏ 


A)‏ مساحة ЫШ!‏ اب ح الذی فيه : ع -] - ۲سم e‏ -ب<ه سم ۰ ٩2-۶‏ سم 
حیث ۶ نصف محیط ЫШ‏ تساوی .............. سم" 


۶٩ (ب) ۶ ۲۱۵۱۲ )+( ۲۵۵۱۲۲ (د)‎ Үүт) 


CO © |‏ مساحة سطح ЫШ‏ الذى أطوال أضلاعه ٦‏ سم » ۸ سم » ۱۰ سم تساوى .............. سم" 


(۲۶)۱ (ب) ۲۰ (ج) £ 
)0( مساحة المثلث بح الذی فيه : اب = 9ح - ۱ سم ۰ طا = غل تساوی 
٦٦۷۸۱ (1) |‏ (ب) ۳۶,۵ (ج) ۱۷,۲۸ 


0 


(ў)‏ مساحة ЫШ‏ الذى أطوال أضلاعه ۲۶ سم ٦٦ ٢‏ سم » ٠٦‏ سم تساوى کی 
х)‏ (ب) صفر (ج) ٤۸‏ 


(SN)‏ مثلث محيطه ۵۹۰ سم والنسبة بین أطوال أضلاعه ۱۶ : ۲۰ : ۲۵ فإن مساحته 
)1( ۱۳۹۸۱ (ب) ۱۶۱۸۲ (a)‏ ۱۶۱۸۱ 
(б)‏ النسبة بین أطوال اضلاع مثلث ۷ : : ۲ وكان مساحته = ۲٥۹۸‏ سم" 
فإن محيط ЫШ‏ = سے 
)1( ۱۰۰ (ب) ۲۰۰ )>( ۳۰۰ (د) ۶۰۰ 
(9]) إذا كانت أطوال أضلاع مثلث هی ۲۵ سم » ۵۶ سم » ٩۱‏ سم 
فإن أطول ارتفاعاته = سمل مم j‏ 
)۱(1 (ب) 0۲۲۶ (ج) ۲۸ (د) ۲۳۶۰ 
9 63 فى الشکل امقابل : 
مساحة سطح À‏ ابا 
A жез йел‏ 9 
)1( _ ہے ۳ 
DAS)‏ (د) ۱۰ 
(۴) مساحة المثلث المتساوى الساقين الذی طول أحد ساقيه VE‏ سم ومحيطه ٦٢‏ سم 
تساوئ Малы‏ 
үт) DANS) үлт)‏ (د) ۵۳۳۰ 
СД @‏ مساحة الشكل الرباعی سح الذى فيه : ف (دص) - ۹۰" ء ات2 ه سم » ае‏ 
۰ تےحیے ۱۳ р‏ = مانم ۲۳| (لأقرب سم") 
)1۰6(1 (ب) ۱۰۳ (a)‏ ۹۸ (د) ۱۰۵ 
A‏ ف الشکل المقابل : ۷ 
مساحة الشكل الرباعی لأقرب سم" هو مسق 
)۳(1 (ب) ۳۹ ١ i‏ 
(э) to (a)‏ 
)%( فى الشكل امقابل : mE”‏ = 
مساحة 4 »= سودت ن سم м,‏ 
Wo Wt)‏ و ۳ 
۹ (د) а 7 ١٦٦‏ 
(:۲) ف الشکل المقابل : 
مساحة المنطقة المظللة = 020 اسم" "а‏ ۷ سم 
a(i)‏ (ب) ۳۸۶ << 
(ج) ٥۸٤‏ زی وی = т PR‏ 


انتتا 


.مو وا 
(0) إذا كانت (A)‏ هى مساحة مثلث وكان (E Y)‏ هو محيط نفس المثلث فإن طول قطر الدائرة المرسومة 
داخل ЫШ!‏ وتمس جميع أضلاعه يساوى 


А‏ ب) А‏ ہی Ак‏ كم 
الات ү?‏ اما )90 
GS)‏ أى مما يأتى یساوی طول نصف قطر الدائرة التی تمس أضلاع ۸ ب ح من الداخل ؟ 
کے +f‏ +ح ماح РЕР‏ 
mr)‏ ديات جاح с)‏ 0 
(Ў) ©‏ طول نصف قطر الدائرة التى تمس أضلاع ЫШ‏ !بح من الداخل حيث 
1 سم 
(۸)1 (ب) ۱۰ (ج) ۷ W3)‏ 
9© 131 کان محيط مثلث = Yo‏ سم » طول تصف قطر الداثرة التی تمس أضلاعه من الداخل = £ سم 
فان مساحته = © سم 
(1) 4 7 (ب) Yo‏ (ج) о.‏ (د) Vo‏ 
۶ )09 فى الشکل المقابل : 
مجموع طولى نصفى قطرى الدائرتین الداخلة 5 
والخارجة للمثلث ١بح‏ يساوى ...... 
نت ps‏ 
(۶)1 (ب) e (a) ٣‏ (د) ۳,۵ 
) @ النسبة بین نصفا قطری الدائرة الداخلة والخارجة عن المثلث التساوی الاضلاع = 
لاتق (ب) ۳:۱ (ج) ۳۷:۱ (د) ۲:۱ 


: فى الشكل المقابل‎ © е 
ЫИ النسبة بين طول نصف قطر‎ 


والخارجة عن ЫШ‏ ١بح‏ = 
() ۸:۳ (ب) ۲۵:۸ (ج) ۲ : ۲۵ 
۶ ) مثلث أطوال أضلاعه سس ء سس + ۲ ء ۲ س - ٢‏ حیث س > ۳ 
Жез EEE E ЫЙ‏ 


۲- اس۲ _(د)٢ سس‎ سس٣‎ )+( ٢ - (ب) سن اس‎ oWo) 


: أوجد مساحة المثلث ١بح (إن أمكن) فى كل من الحالات الآتية‎ СД 
سم م ء٣۷ سم + << ۲۷۲سم ۰ سم‎ © 
түл ٴ٦.-))د(ب‎ » -.۲سم‎ ‹ р NELO 


۳۳۳ 


газ» 43‏ هتطبیق А‏ مستویات علیا 


)= سم » ۱۲2 سم م 77-22 سم «т‏ 
©) أطوال أضلاعه ۱۲ » ۱۶ » ۲۰ من السنتيمترات. 


آوجد طول نصف قطر الداثرة التی تمس أضلاع المثلث ب ح فى کل من الحالتین الآتيتين : 


)0 ء۷ سم » ء۹ سم » ۱٤‏ سم وسم 
©= سم » اسم ف (دح) 2 .* ۶ سمه 
9اا نم حدائق : حديقة على شکل مثلث النسبة بین آطوال آضلاعه هی ۷ : ه : ۳ 
- را илы‏ ۰ متر فأوجد مساحتها. ртом»‏ 
أوجد مساحة کل شکل من الأشکال الآتية مستخدمًا البيانات المبينة على الرسم : 
06ے а® ~, mO‏ 
7 
pao‏ 
8 * 
1 ت 
۷ سم 
t‏ 
moO‏ 9۵9 
1 8 = 
1 3 
= = م 0 
| الشكل المقابل يمثل قطعة أرض على شكل معين محيطها Ц‏ 


۰ متر وطول ۴ی = ۸۰ متر 
أوجد مساحتها. Р жя‏ 
i‏ 
63 الربط بالبيئة : 
يبين الشكل المقابل حديقة ав,‏ الشکل 0 
أوجد مساحتها. 
; مو یا 


الجزء الخاص 
71 :] 


٭ اختبارات تراكمية 


> ٭ اختبارات شهرية 
e‏ امتحانات نهائية 


1 
881 اع بے Г‏ 


> الاختبارات التراكمية القصيرة. 
> الاختبارات الشهرية. 

4 امتحانات الكتاب المدرسى. 
4 الامتحانات النهائية. 

> الإجابات. 


اختبارات تراكمية قصيرة فى الجبر 


الدرجة الكلية 


[ اختبار |1 | على درس 1 من الوحدة الأولی ЕШ‏ 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
© المتتابعة (ع) المعرفة كالاتى E:‏ < ۳ ‹ ےر N-E‏ حيث لهك ۱ 
فإن الحد الثالث يساوى .. 


t(s) №) ۲)۱(‏ (د)؟ 
э)‏ العام للمتتايغة ху:‏ ۰ -5 ۰ ۰۸-۰ ۱۰ > ...) هو کر < د 

)\(\„ (ب)-۲ به 

тх (А) а) w ۲ x-a) 
... الحد النونى للمتتابعة : (۲ ۰ $ £ » ...) يساوى‎ )( 

р ۹-۴) ۱ ат)‏ ا 
E)‏ يقال للمتتابعة (عر) إنها تزايدية لجمیع قیم دم 3 ص إذا كان : ٠.‏ 

ری پاک 

z 5‏ 
(+ )رہہ > سیم (د) - کرک 


(2) أى الاشکال الآتية يمثل متتابعة ؟ 


т = e 
j F 7 
ТЕ ниш нии”, 
گا = سس‎ = ЕРЕЕН == «= НР 
1 { Ч 
4 4 
3 3 > 


)1( (ب) )=( (з)‏ 
© ای من التتابعات )22( التالية تكون متناقصة حيث Эл)‏ ص ؟ 

(۱)(گی) <(دس) (ب)2ي) < (هم 

(б +)=(„)(.) =LI 


© التابعة (۶ر) = ))+(( هی متتابعة 


(1) تزايدية. Maniy‏ (ج) ثايتة. (د) تذبذبية. 
рер,‏ زد) (۱ اسم 
)و١ SAA)‏ )+( 
اس مرس خن سب ےت ہیں د 
x ۱۰ (т)‏ ر ما ۹ ماما 7 ر" 
у‏ الحد الذى قيمته صفر فى التتابعة : (Ме Му ۰۱۸ с TET)‏ هو 
LE)‏ (ب) € رباع Cla)‏ 
(у‏ عدد а‏ التتابعة : (۱ ۸ عم سے.35) وو 
то (1)‏ (ب) ۱۲۰ )=( о. (2) чуо‏ 


7۷ آلحد التالى فى المتتابعة )5 EE TET‏ , ..) هو 
Wa) 1-e ۳ TT‏ 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجايات المعطاة : 
у‏ 
а 0‏ 
Yoo (1)‏ (ب) مكلا (ج) ۸۰۷ )2( АТА‏ 
(©) الحد النونی للمتتايعة : E » Y)‏ ۰ ۸ » ...) هو ... 


(т)‏ (ب) 7۷ (ج) ۱-٠‏ ا 


“٠ھ‎ 


(1) تزايدية. (ب) تناقصیة۔ (ج) ثابتة. 


اختبارات تراكمية. 
© قيمة کی می شک لراك ارج ا و _ 
п)‏ لاس جم (ب) 3 (+é)‏ 


+ t 
(ج) رك (ہ م +۲) (د) رک وي +ع)‎ 
m 


۷م (+a)‏ _ 01( )0( 1 00 
O‏ ہیی بک جک ЕТГЕН‏ 
D‏ ۱۵۲۱۰ ۲۰ + ... + يود e‏ 
o‏ تم (نه+۱) 4 
د لخد (ب) رگ ۵ м‏ 
б+ ө |; 3‏ 
эсс» =)‏ 
,© ت 
x‏ 
O‏ رگ( + یج 
ж: 2‏ یہ (نه +۱ 
“Жу о)‏ بو ڪڪ 
Снага‏ )00 + ۲ رم (د) یہ( +( 
5 2 
(у)‏ إذا е оте (о):‏ رک عن" هه ء رر 
5 
فان : رگ, [د )= 
)+( ۱۲۰ 
(1)-۱ (ب)۱ (ج) صفر 


۳ А 
vt رکا‎ -at KAS] 


۱۱ (ب) 3 (ج)‎ v(i) 


ل هلجبر 


(Ахл) ء‎ (уха) ء‎ (X × £) ء‎ (о хт) : الحد العام للمتتابعة‎ GS) 


= هو عم‎ 
(Y +a) хал (ب)‎ (tajali) 
tw o + wha) (E +a) (Y +2۵ (=) 
کان‎ Ш ص‎ Dw إنها تزایدیة لجميع قيم‎ (E) يقال للمتتابعة‎ (үү) 
EE s 
К: л 
(ج) ربب > رم )3 ينا‎ 


الدرجة الكلية 


иш n 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الاجابات ابلعطاة : 
)0( قيمة الحد الاوسط فى التتابعة : (۲ ۰ o‏ ۱۱۰۸ ۶ ۰۰.۰ ۱۳۸۰) هی 
)1( (ب) ٦٦ (>) EY‏ )3( ۳۲۷۹۵ 


0 قيمة المتسلسلة : K‏ (ی؟ + م +۱) = 


)1( ۱۳۷۰ (ب) ۳۷۲۰ (ә) ۱۶۶۰۰ (a)‏ ۷۳۳۷ 
(р)‏ إذا كانت : ٤٤ Y- о)‏ سن - ١‏ » ...) متتابعة حسابیة فان :من = . 

а)‏ (ب) عد (ج)-۱ (د) -و 
sae E)‏ حدود المتتابعة : (۷ء е М‏ ۱ء ...۰ ۲۷۱) هق ........... 

١۳۳ (ج) ۷ [د)‎ ۱٦۹ (ب)‎ ۳۶ (î) 


Ц ©‏ كانت ! »س » ح فی تتابع حسابی فأى مما يأتى صحیح ٩‏ 


(1) ۲+ بح ب+ح (ب) ؟ + ۲ ی 
(ج) > - << (د) ۲+ جع ۲ب 

.. عند إدخال دم وسط حسابی بین ؟ »ب یکون أساس التتابعة الحسابية هو‎ O) 
t- 1-2 =t ۲ ج‎ 
Trwa) +a (ج)‎ Vw (=) +a (1) 


اختبارات تراكمية 


7 7 
إذا کان : = ٢‏ ج۷ فان "=w:‏ 
(у)‏ 131 کان eo алх‏ رگ له س فان :یہ 
(۸)1 (ب) ۱۰ (ج) ۱۲ )3( ۱۵ 
® إذا كانت الكميات .+ ,= » حت فى ыш‏ حسابی فان : ح (ح + ؟) < : 
)00 )18 (ج) ۲۲ )= 


.. باستخدام رمز التجميع هی‎ (V ало) + ... + ۱۶ + ٩ + E : قيمة التسلسلة‎ Q) 


x 85‏ 
(۱) رگ о)‏ ی -۱) (ب) رگ (ه م +۱) 
z‏ ۰و۱ 
(ج) رگ (ہ م -۱) (د) رگ (۲ ی +۱) 
(ү)‏ عند إدخال ۷ أوساط حسابية بین العددین YE-‏ » ۱۱ قإن قيمة الوسط الرابع 
ای ی 
(1) صفر (ب) ٩-‏ (ج)۱ (د) ۶ 
(9]) آول حد سالب فى التتابعة То)‏ ۳ء é YA‏ ...) هو .. 
u(i)‏ (ب) ۱ (ج) 6م ull)‏ 
)0( متتابعة حسابیة فیها : عر = ۴ » ع w=‏ فإن أساس التتابعة = ٠.‏ 
wtelo) ۲+ )(‏ (ي)۔-م۔-یہ (ر)-۔م+یہ 
الدرجة الكلية 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
(Т)‏ مجموع ۲۵ حدًا الأولى من حدود المتتابعة : (u Y= Y)‏ يساوى ......۔ 

شا (ب) 1۰۰ )+( -۰۷۰ (د) ۰۰ 
Q)‏ الوسط الحسابى للعددین : ۲ سس - ۷ ү‏ یہ өе Л,‏ 


о-о ۶ )1(‏ (ب) ۶ سس -۲ (ج) ٤‏ سن +۲ #-о—А(„)‏ 


[>] 


у 
= )١- ی‎ т) قيمة المتسلسلة : رک‎ © 
۷۷ (د)‎ Vo (a) у. (ب)‎ w(i) 

E)‏ المتسلسلة : + ۱6 +۲۱ + ...+ ۱۶۰ رمز المجموع لها على الصورة 


t 


5 
ГАК ۸۷ п) 


)(- (ب)۱ (ج) صفر (о)‏ 
© إذا كان : Zorer Z 2 +۱ a‏ تد 
8 و zy ту‏ 
فان لمع .. 


)1( (ب) o(a) t (a) ٣‏ 
Ш)‏ کان (گی) متتابعة حسابية ы E + оа‏ یں 
فإن حل الأولى من هذه المتتايعة يساوى ............. 


Wia) (ب) ۲۰۶ (ج)۱۵۲‎ Yi) 
أى التتابعات الحسابية الآتية مجموع العشرین حدًا الأولى متها ۸۲۰ ؟‎ Д) 

(емес) ۰۱۰۰۹۸ 

۶۱۲۰۸ (د)(۶‎ ) ۰۱۱۰۷۰ Y) (a) 


A)‏ الحد الأوسط فى التتايعة الحسابية (-ه » ٠‏ » ۵ ء ... ۰ )٠١‏ هو ۔ 
ё(=) 3525 201)‏ 5 
):\( لإيجاد أكبر مجموع لحدود المتتابعة (1۷ » бш )... ء٦٦ » VE‏ من حدها الأول 


ali)‏ (ب) حم (جاحم (د )حم 
(G)‏ مجموع الوسطين الحسابيين الأول والأخير بین العددين ۷ » ۳۱ يساوى ...... 
)0 (ب)۲۸ (ج) ۲۶ (د) ۱۲ 


5 
- ۳ رك‎ © 
OFF OF OE 
يي ہم‎ Е 1 
М) (a) 


الدرجة الكلية 


| اختبار 5 | درس 5 من الوحدة بلود a‏ 


اختر الإجابة الصحیحة من بين الإجابات المعطاة : 
(۲) إذا كانت :سس > ۰ فان أساس التتابعة الهندسية 
t)‏ »سس ۳٢س‏ +۱ ۰ :..) هو 
20 (ب) ۱۵ Yia)‏ (د) ۲۶ 
эл)‏ النونى للمتتابعة الهندسية : F)‏ » لل » ح3 »...) يساوى 
و Во “ө‏ 


2 فى المتتابعة الهندسية : (۸ ٦٦ء ج ؛ للك ء ...) يساوى‎ ШШ الحد‎ р) 


4# (م) 4 ردم‎ Xo Жа) 
4 т z z کر‎ 
إذا كان : ري ك سس > رک لع = ۷سس فإن : لمح‎ © 

\ё(з) ۱۲ (ب) ۱۰ (ج)‎ Ай) 
= كي‎ × E لأى متتابعة هندسية يكون‎ G) 

КОТ) (r€) (1)‏ (ج) ۵ )د( )2(" 
(@ إذا كانت Чу‏ » اب ء سا - (A‏ متتابعة حسابية فأى مما یاتی صحيح ؟ 

(۷ج+ب < ۲ ري ۲-٩‏ =۹ 


-sett ۴> (ي)۴-‎ 


٭الجبر 
(۷) رتبة آخر حد سالب فى التتابعة الحسابية : (-۹۸ ۹۱-۰ ۹۶-۰ ء ...) تساوى .... 
#А (2) ۰۱ (=) 5.0) ٦۹)1(‏ 


... جميع المتتابعات الآتية هندسية ما عدا التتابعة‎ (А) 


(o € Yé- e NY e We Y) CG)‏ (ب) (لو ؟ » لو ؟ ء لو" ء لوم ء...) 
م۰۰۱۰ +۰ ) O‏ لا کل .) 


© إذا کان ۲ »س » حفی تتابع هندسی وأساس التتابعة یساوی م 
فإن جمیع العبارات الآتية صحيحة ما عدا 


)!= (ب) م = کے 


)1(= (ب) < (ج)> )-(2 
бу)‏ إذا كانت (E) » (E)‏ متتابعتین هندسيتين فأى مما يأتى يمثل متتابعة هندسية ؟ 
ало (2) )1(‏ وا 20 (د)کل‌ها سبق. 


.. » إذا کان (! »ب » ح » ...) متتابعة هندسية تزايدية وکان (۳ ۲ » ٢س ء ح‎ (її) 


متتابعة حسابية فإن أساس المتتابعة الهندسية يساوى 


(۲)1 (ب) ٣‏ (ج) t‏ (د)ة 


اختر الاجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 


... ۹۰۲۷ء .....) يساوي‎ АЛ) : مجموع حدود التتابعة الهندسية‎ (ў) 


хе (ب) ۱۱۷ )=( ۱۱۸ (د)‎ л) 


© عدد حدود التتابعة الحسابیة : (۷ء Лос‏ 


٦۷ (ب)‎ ۳۶ 1%) 


اختبارات تراكمية 

: ع ثلاثة أعداد مختلفة فی تتابع هندسى فان‎ с إذا كانت :سس ء ص‎ (Р) 
<س + ع (ب) ص؟ > سس ع‎ ص٢‎ )1( 
ص سس ع زد)آص سس ع‎ (a) 


© متتابعة مجموع Daw‏ الآولى متها а ды.‏ ۱۳۳ - £ 
فإن الحد الثالث منها يساوى ... 


ЛА (1)‏ (ب) ۲۳ ot (a)‏ (د) ۷۷ 
)5( متتابعة حسابية حدها النونى = م » حدها الیمی < لہ . فان نیہ 

حيث م له 

(1)م جوم (ب) م + بم+ ٣‏ (ج)۲م-یہ 
(T)‏ متتابعة هندسية لانهائية حدها الأول = سس ومجموع حدودها = و 

(()س ک ۱۰ (ب) ۰ <س < ۱۰ 

. < <س‎ ١. (3) ۱۰< (م) سن‎ 
БЕТА к المتسلسلة‎ (ү) 

AYA (2) А.У (a) Vio (ب)‎ ۲۵۰ (1) 
Е = .... يساوى‎ )... » ٠٤  » ۲ » Y) : للمتتابعة‎ дуй الحد‎ © 

(1) نم-١ To) ۱-۲ (a) piai (Бу‏ 
© إذا كان الوسط الحسابی بين ٤ء‏ س هی А‏ والوسط الحسابى بين E‏ ؟ » ۲ ساهو ۲۰ 

فإن :۴ == 3 

)۸(1 (ب) ۱۱ )=( ^ (د) ۲۰ 


)1( متتابعة هتدسية عدد حدودها Y‏ بم‌وأساسها (л)‏ فإن النسبة بين مجموع حدودها 
وس مجموح حدودها الزوجية الرتية تساوى .. 3 


т +)‏ (ج) م" سا 
у!‏ الحسابی للعددین Ft):‏ » (٩-م)"‏ هو .. 

(1) ۱۲ (ب) ٩‏ +ب +з‏ (د) ۴-یا 
(а. 0) Ko)‏ 

МЕ + (ب) -۲ (ج)‎ ИШ 


[+] 


الدرجة الكلية 


ما سس ЕШ‏ 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
)\( عدد طرق ترتيب جلوس o‏ أشخاص حول مائدة على شكل دائرة هو 


۱۲۰ (a) ۲۶ (ب) ۲ (ج)‎ ч) 


... طرق تكوين عدد من رقمين من الأرقام ۰ ۶ ۱ ۲۰ » ۳ يساوى‎ sse (ү) 
۸ (د)‎ ٩ (ج)‎ ۱١ (ب)‎ (1) 
.. = إذا کان : (س ء ص ٤ع) فى تتابع هندسى فإن : ص"‎ )© 


toi)‏ (ب) اس ع 


oa)‏ ع" زو حم 
© |ذا کان : لر ر = ٦۰‏ فان + م = .. 
a(i)‏ (ب) ٤‏ (ج) ۳ (د)۲ 
© مجموع التسلسلة : (۱ + چ + كل + ف + + ... إلى ۲۵ حدًا) = ۳ 
RN‏ (ب) ¥ (ج) ۲,۱۸ о)‏ 
© إذا کان : ”لے + لر = ۱۶۶۰ 

үт. (1)‏ (ب) ۲۶ (ج) 3 (د) ۱۰ 
@ مجموع злу‏ حسابيًا بين العددين ؟ »سح ٠‏ 

+) (+0201) 

AE] [ыл 
= فان “لي‎ л=м) إذا کان : انم ۱ - ۱۲۰ ء‎ © 

١×× (ج) ۳ ۶۷ ×ہ (د)‎ ٤ x × (ب)‎ ۷۲۰ (i) 


اختبارات تراكمية 


© متتابعة حسابية فيها + يكذ = ع 

\ (2) Ta (ы Fa) 
... إذا کان : نہ |۲ نہ =۱ = ۱۲ قإن : لہ=‎ ))( 

(i)‏ (ب)۲ “ә‏ (د)ہ 


() إِذا کان رقم الآحاد فی А]‏ لا يساوى صقر فان : 


(ا)ام> ع (ي)له<ه (م)ەه > ۹ (د ) siea‏ فردی. 
وج عن ١+‏ 5-5 
© إذا کان : ر لد( )۲ فان : لہ= 
الاک (ب) ۲۰ (a) Mia)‏ ۱۰۰ 
الدرجة الكلية 


| اختبار ]8[ حتى درس 2 من الوحدة الثانية 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 

]۳ ۰ 2 ١[ »س) التى يمكن تكوينها من عناصر المجموعة‎ H عدد الأزواج المرتبة‎ (у) 
هی حدم یں‎ ARE 
(a) Wa) ٣ (ب)‎ (i) 

©)إذا كان :”4| = گی 
)6(1 (ب) ۲۵ (ج)۱ (د) ۶٩‏ 


۹٦ هو‎ ١١ كان مجموع عدد غير منته من حدود المتتابعة الهندسية التى حدها الأول‎ (Т) 


Xia + 20‏ )3( 
© إذا كان : "لر = فان :من >> 
(۶)1 (ب) ۳ (ج)۲ (د)۰ 


> الجبر 


(6) متتابعة حسابية عدد حدودها oliw‏ الحد الذى رتبته لت من النهاية هو الحد التى 
)5 


من البداية. 
(١)ھ‏ (ب)یہ۔- لے (م) ںہ-لھ ١+‏ (ر)یہ- لی +۲ 
)9( يراد تقسیم ۸ ألعاب مختلقة بين ثلاثة أطفال بحيث يأخذ الطفل الأول ۳ آلعاب والثانی 
لعبتين والثالث يأخذ الباقى فبكم طريقة يمكن إجراء التقسیم ؟ 


۸ افنيية 42 ۸ ۸ 
(1) اب + اب + یر (ب) اقب × یپ 
Я 8 ۸‏ 
(а)‏ × "فى × ې (د) کم × w‏ 
ايم > 
® إذا كانت :"یں = وه 


(1) صفر (ب)۱ )= )3( ۱۰ 


= أصدقاء فإن عدد طرق دعوة صدیق أو أكثر منهم للعشاء‎ о شخص له‎ (Д) 


)۴۲۲۲۷ (ب) ۴۱ Yo‏ (د) ۱3 


A)‏ عدد الحدود التی یلزم أخذها من حدود التتابعة : EY)‏ ء YI-‏ ۲۹-۰ ...) ابتداء من 
حدها الأول ليكون المجموع ۲۲۱ هو .. 


)1( (ب) ۱۱ (ج) ۱۹ (د) ۱۷ 
(0]) مجموع الحدود الفردية الرتبة من حدود التتابعة الحسابية Y)‏ » ۸۰۰ ۰۰.۰ ۱۱۰) 
يساوى ... 
(۱۰۰۸)۱ (ب) ۱۰۲۶ м‏ (د) ۱۰۲۰ 
(00)إذا كان : سس > ۰ فان أساس المتتابعة الهندسية : ٤(‏ »سن - ٣۳ء‏ ۲ س +٦ء‏ ...) 
یساوی .... 
ИШ‏ (ب) e‏ (ج) ۲ (د) ۲۶ 
(GF)‏ عددان وسطهما الحسابى م ووسطهما الهندسى Oa‏ مجموع مربعیهما = 


чац) w- Yia) wto) Тт) 


palag)‏ (الرياضيات البحتة - امتحانات) ۲۴ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى 


اختبارات تراكمية قصيرة فی التفاضل والتكامل 


الدرجة الكلية 


[ اختبار 1[ على درس 1 من الوحدة الثالثة 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
(۲) متوسط تغير الدالة د حيث د (س) = سس" عندما تتغير سس من Y‏ إلى ۳۰۱ 
АЎ‏ 3 تتعير 0 


یساوی 


(1) ۰,۷۱ (ب) 1:۱ (ج) ٩‏ زد) ٦٦ء۹‏ 


..... معدل تغیر الدالة د : د (س) = سس" عند سس = ۱ هو‎ Ç) 
۲ صفر (د)‎ (+) М] 1(1) 

() إذا کان متوسط التغیر فى د یساوی ۷ عندما تتغیر سس من Y‏ إلى ٥‏ 
وكانت : د (۳) =۸ فان :د (о)‏ = 
(۲۲۲۱ (ب) ۱۲ Vía)‏ (د) غير “Шз‏ 


E)‏ متوسط التغير فی حجم مكعب عندما يتغير طول حرفه من ٥‏ سم إلى ۷ سم 


يساوى ... 
)1( ۱۲۰ (ب) ۳۶۳ (a)‏ ۲۱۸ (د) ۱۰۹ 
)2( متوسط التغیر فى الدالة د : د (س) سس عندما تتغیر سس من ۱ إلى ۲ 
Ж‏ 
тү 3۳0‏ 
TV-t‏ )+ 
© عندما تتغیر سس من سر уш‏ فإن التغیر قى الدالة د يساوى ........ 
(1) د یب -سم) (ب) د )=( - د م) 


(ج) د (o)‏ -ه )09( (د) د زم -سم) 


> التفاضل والتکامل 


O)‏ دائرة طول نصف قطرها نق فإن متوسط аш!‏ فى محيط الدائرة عندما تتغير نق من نق, 


إلى تق هو ۔ 
)1( ۲ نق, (ب) ۲ 7 (نق, - تق,) 
)+( نق, (د) ۲ 7۲ 

١ أى الدوال الآتية يكون التغیر فى د یساوی صفر لجمیع قیم التغير فى سس من‎ A 
إلى ؟ + م ؟‎ 
۲- سن" (ب) د :د (س) = ۳ مس‎ (o) د :د‎ )1( 
(ج) د : د (س) ۷۰ (د) د : د (س) ماس‎ 


© صفيحة على شکل مریع تتمدد بانتظام محتفظة بشکلها فإن معدل التغير فى مساحتها 
عندما یکون طول ضلعها о‏ سم یساوی .... 


)0( ۱۰ (ب) о‏ (ج) ۲۵ (د) ۱۰۰ 


9© إذا كانت : د (سی) ؟ سن +ب فإن متوسط التغیر للدالة د عندما تتغیر سس من 
س إلى سپ ھی بسانت 

\ (3) (ج) ۷+ب‎ ИЕ) t-(1) 

۲ 

سا 

бу)‏ إذا كانت : د (س) > إى_ 

هو 

(ә) Y- (=) ١-)ب( (i)‏ عد 


٤‏ س<و 
فان معدل التغير فی د عندما سس = ۷ 
بن ھی یں ے٤‏ * 


د سس + ھ) -د 21009 


2 —2 


(бү)‏ إذا كانت : د س) -سس* 


о(1)‏ (ب) to (a) о‏ )2( غير موجودة. 


اختبارات تراكمية. 


الدرجة الكلية 


Бтр‏ مس سمه وی 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
(1) متوسط تغير الدالة د : د (س) -سس" عندما تتغیر سس من ۶ إلى ۶۰۱ یساوی A‏ 
А,\(1)‏ (ب) ۰,۸۱ (ج) ۱۱ )2( ۱٦:۸۱۸‏ 


٣2س‎ e ساب‎ 

© إذا كانت الدالة د : د () < E‏ 
قابلة للاشتقاق عند س = ۲ فان :۴ += .۰ 

А- (2) (ج)۸‎ ٤-)ب(‎ +01) 


(Р)‏ معدل التغیر للدالة د :د (سں) = ۴ سس" +۲ عند س٢٢‏ هو 


(۶)1 (ب) ۱۲ (ج) ۱۰ (a)‏ ۱۶ 
© أى من الدوال ali‏ بالنحنیات الاتية تکون قابلة للاشتقاق عند سب ٢٢‏ ؟ 


59 لا یل 


| ۴ 


)0 (ب) )=( (د) 

۲ د (ه + 0 -ه (ه - -M+‏ 
ا 

Mal) (=) 5+ )د(‎ 

(ج) 5 )-©( )2( (т)‏ - 5 )-1( 
6۵ إذا كان منحتی الدالة د : د (س) سن" - ١‏ یمر بالنقطتین | Y)‏ »د (C)‏ 

Feide 
TERRY (0) т) 
(د)۱‎ $ia) 2 (ب)‎ о(1) 


اعت 


> التفاضل والتگامل ١‏ 

٢ - س٣‎ = كانت الدالة د : د (س)‎ э! (у) 
=== فإن دالة التغیر ت (ھ)‎ 
۲ (د)‎ A(s) ھ٢ )كم (ب)‎ 


۰ عند ہیں = ۱ 


> |ذا كانت :د دالة » د (0)< 3ے 3 (ا) ت »مب‎ (у 
فان : م () = ات‎ Ho (س) = اد‎ л: وكان‎ 
(ب) -ب )>( غير معرف. (د) صفر‎ ب)١(‎ 
..... لإثبات أن الدالة د قابلة للاشتقاق عتد سس = ۲ ماعدا‎ К کل مما ياتى يكون‎ (Ху 
А (1) -د‎ (2+1) 
” 2 


(1) د (۲*) =2 СҮ)‏ <د) (ب) نا جودة. 
(ج) СҮ)з= (°ч)‏ ( د ) د کثيرة حدود مجالها E‏ 
3 الدالة ذ : د (س) = حرج لکوت Ё‏ 
(۱) متصلة عند سس = -۲ (Y)‏ قابلة للاشتقاق عند س = -۲ 
(Y)‏ لها نهاية عند سس = -۲ 
)1( (۱) فقط. (ب) (۲) فقط. )=( (Y) € (Y)‏ فقط. (Y) (а)‏ فقط. 


([؟) إذا كانت : د دالة وكان : د (۲) \=(ї)з‹ o=‏ فان : ته د (س) = ... 


اس М‏ (جا Y‏ د ) غير موجودة: 
إلى" ہ+ > 
б)‏ اذا كانت : د س) = فان : 5 (؟) = میھت 
ات наа‏ :سن ¢ ESS т<‏ 
(۲)1 (ب) ٤‏ (ج) ۸ (د) غير موجودة. 


п 


اختبارات تراكمية. 
الدزجة الكلية 
حتى درس 3 من الوحدة الثالثة 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


© عندما ыш‏ قيمة سس من ۱ إلى ١,7‏ حيث د (س) سس" 


فان متوسط التغير للدالة يساوى ..... 

теу ۲,۱۹۷۲۱(‏ (ج)۷۰۳۲ (ہ)۳۰۹۹ 
© إذا كان :د )= س = 

ма 4-00) +‏ (د)-۱ 


кы ... معدل تغیر الدالة د : د (س) سس" عند سن = ۱ هو‎ (F) 
(ب) ۱۵ (ج) ۱۶ (د)صفز‎ * 30 


: فان قيمة | تساوى‎ ١ = عندما س‎ YE = Г] كانت : چگ‎ МӨ) 


)۸(1 (ب)۲ (ج)۱ (د)۲۶ 


إذا كانت : د (س) = ٤‏ س +۱ فان التغیر فى د عندما تتغیر ‏ من ۲ إلى ۲۰۱ 


\ \ 
)0+ (ب) 7 ج ы)‏ 
O‏ كانت د : د (س) دالة قابلة للاشتقاق عند TEMS ۰ Yso‏ 


woy ۰ 4-5 


))۲ (ب) > 


> التفاضل والتکامل 
© إذا كان للدالة د مماس أفقى عند سس = OBY-‏ : ..... 57 
(1) د غير قابلة للاشتقاق عند سس <-۳ ١‏ (ب) ۵ (-۴) ٣=‏ 
ری نیۓ TEH‏ صفر Cetel‏ 
© إذا كانت : ص = ۲ اس AE‏ 
(i)‏ ۱۲س" (ب) ۱۲ ү: к‏ 


(ү)‏ كانت : د (س) = ٢‏ حيث ؟ ثابت قإن متوسط التغير للدالة د هو 


ИШ‏ (ب) -۱ (ج) صفر 
бу)‏ إذا كانت د دالة فردية قابلة للاشتقاق لكل س 3 ع 
فان : د (1) +3 (- )١‏ = ... حیث £31 

эх) же )1(‏ (ج)۱ (د) ۲ د ۸ 
ی ساسا 


خی درس م م سی шщ‏ 


اختر الإجابة الصحيحة من بین الإجابات ا معطاق : 


© إذا كانت : د (س) = عل فان :د (۱) = ... 


کی 

)1(1 (ب) صفر )=( -۲ (د)۲ 
هلقعو م ر یو گے 

وس 
.$ 

)52100 (ب) -۱ (ج)-۲ ص -۱ ول ہے 

ро 

ате 

ое о 7 ۳ А : 

о (1)‏ ص (ب) هص ص (م)ص'ٴصئ 7 5 


© إذا كانت : د (س) = )1 فان : ۱(5) = .. 


)1(° (ب) ۱۰ o- (a)‏ (د)-۱۰ 


اختبارات تراكمية 


з! (5)‏ كان منحنى الدالة د هو مستقیم یمر بالنقطتين )\ (т) «(те‏ 
فإن متوسط التغير WA‏ د عتدها تتغير سس من ۱ إلى ۲ هی ٠.٠‏ 


М 1(1)‏ )=( صقر (د)-۱ 
© إذا كانت د Ua‏ زوجية قابلة للاشتقاق علی E‏ وكان : ۵ (؟) > 7 


فان :3 (-۲) = 


ИШ‏ (ب)-؟ 


۱- إذا كان : ص = ع ۰ ع<س۲‎ (у) 


NW- (ب)‎ g (1) 


... تكون الدالة د قابلة للاشتقاق عند ۴ إذا كانت‎ A) 


)1( )%( عه ) (ب) د متصلة عند ؟ 
в‏ د Оа O=)‏ موچودة 


۸ = (7) كان متوسط التغیر فی د یساوی ۷ عندما تتفیر سس من ۳ إلى ه وکانت د‎ IO) 
"= (0) فان : د‎ 
(ب) ۱۲ (ج) ۷ (د) غير ذلك.‎ (1) 

62 إذا كانت : د دالة وكانت : د (۱) о=‏ ‹ ۱(5) =+ 
вор‏ د (س) درت 


(ج) ٩‏ (د) غير موجودة. 


о-- (د)‎ 


69 ذا كان : ص = «Ча + о)‏ 
فان : له = 


)1( (ب) ۶ ۲ (ج)-۲ (د) ۶ 


> التفاضل والتکامل 


الدرجة الكلية 
m‏ 


ШЕЕ‏ د 5 درد س 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


. کان : ص = ما ۷ سس فان : كحك عند سس = ے تساوی‎ O 
о- 5 
түс) + (ج)‎ Т] ۲٢٦) 
= إذا کان : ص - كاسن فإن : ص‎ © 
١ 0 $ 2 
zp =” (ب)قاس لاسن‎ ساف)١(‎ 
л л 
-ما‎ (2+2) 
Мру عونت يماد‎ k ЕМИР, 
ч 2 هت‎ 
(د) ما‎ э (=) (1)عام (ب)عاھ‎ 


2 
© إذا كانت : د (س) = اس ٩+‏ فان :5 (4) = 


£ t- 
s) 11 


© إذا کان :س" + ص" = ص فإن : . 


© إذا كانت : د )-0( = طا (ه سس - (Ж‏ 


Wet) (1) 


о 


اختبارات تراخمية 


© إذا كانت : ص = (ماس + Чо‏ 


)1( (ب) ۲ 


ہیں سق 6 ب5٣‏ 


= كانت د : د (س)‎ (ү) 
U») ° (>) ٩)ب(‎ Baasa 2 (1) 

(ү)‏ طول نصف قطرها نق فان متوسط التغير فی مساحة الدائرة عندما تتغير نق من 
(نق) إلى (نق, + ص) هى ... 


Үү» » ٩-نیو‎ 


(۲۲۱ نق (ب) 7۲ ٢(‏ تق +ھ) 
(ج) 7ه" (د) ۲ (ھ + نق)۲ 
сезги 1 ч :‏ 
(0) إذا كانت : ص = 1 سن + ماس فان :کک = 
ءوس 
о-о (т)‏ (ب) ما ۲ سں (ج) صفر ч)‏ 
الدرجة الكلية 


иш "ове تا‎ 


اختر الإجابة الصحیحة من بین الإجابات المعطاة : 
„шы (уу‏ لتحنی الدالة د حيث د (س) = ө-т‏ + ۲ سس ١‏ 
عندما سس = ۲ یساوی n‏ 
)1% (ب) ۸ (ج) ۱۸ (د) ۱۶ 
© ۔ ماس عاح)> 
(١)عاس‏ (ب) ماس (ج) ل ماس Үз)‏ 
1 + ۲ عندما سس =۱ 


(ب) ص - ٢س‏ = و 


(ر) ٢س‏ - ص + ۲ = صفر 


> التفاضل والتکامل 


© إذا كانت معادلة العمودى للمنحنى : ص = د (س) عند النقطة Y)‏ ‹ -۱) 
ھی سن - ؟ ص ٤=‏ فان : ۲(۵) ا 


0) Ma) (ب)-۲‎ (i) 

® (-' اس ١+‏ آس+۱) = عند سس = V‏ 
YA: 3 ۳۸۰‏ 
wl)‏ (ب) ¥ )=( (د) 2 


© إذا كانت : ص = د )١(‏ حيث ؟ ثابت Aa‏ 


)201 0( 
(ج)۱ 
Ш)‏ الواقعة على منحتی الدالةحن > ہے 
سس + ص = ٠‏ من النقط التالية هی ........... 
-e (3-‹%—))‏ (ج)(٩‏ ۱۰) (د)(۲ ۲-۰) 
© إذا کان الستقیم : ص + سن - ۱> ۰ یمس متحنی الدالة د : د (س) سن" - ٣س‏ +۲ 
E А‏ 


o(a) =) ٢)ب(‎ (1) 


ج والتى عندها الماس يوازى المستقيم 


۲+ كان : د (س) - سن" +۲ ‹ م (س) سن‎ Ш) 
تساوى‎ ١ = فإن : وی [(د ه ه) (س)] عند سس‎ 
(1)ہ (ب)٦ )= (د)۱۰‎ 

ТОЈ‏ فى الدالة د عندما تتغیر سس من ه إلى ۵,۲ هی 


(ч) а)‏ -د )9( ادج 
)+ ).8( -د (ھ) الهف سان 


(۹)متوسط التغير فی حجم مكعب عندما يتغير طول حرفه من ٥‏ سم إلى ۷ سم 


\о(1)‏ ([ب) ۳۶۲ (ج)۲۱۸ (د)۱۰۹ 


اختبارات تراكمية. 


5 وص 
6 إذا'کان : ص -طات قإن :ی 


КАНО‏ (ب) ماس )+( (د) لاحن 


الحرجة الکلية 


шш Meore DEED 


اختر الإجابة الصحيحة من بین الإجابات المعطاة : 


© ]۷ س +۱)* وس = СЕЕ‏ 
1( سس +1۱ رب ко)‏ 
(ج) ل لاسن +7۱ ).(+ жо)‏ 
© [ سن" т)‏ س۲ + ۸) ی سس و Stanem‏ 
А+) (1)‏ ب) ل (۲ سس" + ۰)۸ 
رم Y)‏ سس" + P(A‏ ) | لے سس (۲ سس + ۰)۸ 
Ф)‏ | کی سس د ست + ث 
(жуы ЫП‏ 
رم فا )سس ал.)‏ 
E)‏ ميل الماس لنحتی الدالة د حيث د (س) = ۲ سس" ٢+‏ سن ۱ 
عتدما جس = Y‏ یساوی 
)#01 (ب) ۸ мү Wia)‏ 


@ إذا كان : د (o)‏ = م سن" + روسن + ل حيث م » لم » ل ثوايت 
فان : د (۱) +2 )٤(‏ - ۵ (ه) > 7 


(۴)1۱ (ب)-۴ )=( )> 


> التفاضل والتکامل 171.7777 


-zoso ما‎ УФ 


(1)لاس (ب)عا۲س (ج) + ملاس (د) о‏ 


... = +ماس)وس‎ о) lO 


)1( هس - ماس (ب) و سن + ماس + ث 
(ج) ماس + ث (د) 6 سن اس +اے 
btl ©‏ سن ىسن S+‏ 
(1)-سن+طاسن (پ)اس +طاسسں (ج)۔س+طاس (د)س 
© ] (۷ سی + ۳) (س - )٤‏ ی سس = Ste‏ 
(1) (×س +۲۳ 17 حي а‏ 
(ج) У‏ س؟- 6 سن" - М‏ سس (د) چ س'۔- 2 سں؟ - ١۱س‏ 
bto А) 0)‏ س) وس = лы,‏ ےا 
(1) لل ما" سن + ل ماس + ت Же"‏ سی عي سی تدك 
ato (а)‏ (د) سن + ٹ 


9 إذا كان منحنى الدالة د يمر بالنقطتين (۱ ۰ Y) » (Y‏ » ۳) فإن متوسط التغير للدالة د 
عندما تتغير سن من ۱ إلى ۲ هي siin‏ 
ИШ‏ (ب) ۲ (ج) صقر (د)-۱ 

© وك )905+( 


۲+ (ب) ۲ س +۱ (ج) ۲ سن - ۲ (د) ۲جس‎ uY (i) 


اختبارات تراكمية قصيرة فى حساب المثلثات 


الدرجة الكلية 


ا اختبار ۲۷ لت ۱۳۱۳ 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
© إذا كان قياس زاوية ارتفاع النقطة ؟ بالنسبة إلى АШ‏ يساوى o.‏ 


فإن قياس زاوية انخفاض ب بالنسبة إلى ! يساوى ۔ 


2 ۹ ۰ 
(э)‏ ۰ )3( ۱۳۰ 
(ү)‏ فى الشکل ا مقابل : 
سح (ارتفاع النزل) = Кү о‏ 
)1( ۶۲ (ب) ٦٦٢‏ 
(a)‏ ۳۱ )2( 9۰ 
(ү)‏ فى الشکل ا مقابل : 
نقطة | تقع ............. نقطة (з)‏ 
(1) شمال i e‏ 
(ب) غرب 


۳۰ شمال الغرب (ر) ۳۰" غرب الشمال 


: جتوب 
© ) من شنرفة مثزل طن ارتفا ع ۸ امتار من سطح الارضن يست TA EE ОШ быз‏ 
وقاعدة شجرة مقايلة على نقس المستوى الأفقى فكانتا متساويتان فى القياس فان ارتفاع 
إن ار 


^^ 
ب) ۲۴۸ ) 
(ب) ۲۳۸ )=( ۱١‏ )3( ۲۶ 


0 تحرکت سفينة من نقطة معينة فى اتجاه 1۰" شمال الغرب بسرعة YN‏ کم/سس » فى 


1 
gi‏ للحظة ومن نفس الکان تحرکت سقينة آخری فی اتجاه الشرق بسرعة ۱۵ Ы,‏ 
فان البعد بین السقینتین بعد ۳ ساعات = ....-......-- کم 


۱۸ ب) ۱۲۳ 
(ب) (ج) ۱۰۸ )3( ۱۵۵ 


> حساب المثلثات 


جم ааах‏ لی سلع АШЫШЫ ша аай‏ بزح تتعقامیته علی منطع رخ 
أن قیاسها ۳۲ ثم سار الراصد فى خط مستقیم ٠٥ бай‏ متا نحو قاعدة البرج 


فوجد أن قياس زاوية ارتفاع قمة البرج "EY‏ ء فان ارتفاع الیرج > ... 


Ao (>) ۱۱۶ (پ)‎ ۱۰۲ (i) 
۲ : فى الشکل القابل‎ (у) 
متر.‎ = 
3 ۹۰ (ب)‎ ۱۱۹ (1) 
(ج) ۱۲۰ (د) ۱۵۷ لب گر‎ 


(Д)‏ نظر طفل من نقطة على سطح الارض إلى قعة برج ارتفاعه ۰۰ متر فإذا کان الطفل يبعد 
٠‏ متر عن قاعدة البرج فان قياس زاوية ارتفاع قمة البرج = ی 
"to (i)‏ (ب) ۱۲۰" (ج) “٦٠٦‏ (د) ٩۳۰‏ 
)\( يقف رجل عند نقطة ب فشاهد جسمًا عند نقطة ح التی تبعد д5 ٠٦‏ شرق س وعندما 
سار من ب إلى ؟ فى اتجاه ۱۰" شمال الشرق وجد أن النقطة ح فى اتجاه ۳۰" جنوب 
الشرق من ؟ » فإن بعد ح عن Кра =p‏ 
ИЫ ۰۷ (1)‏ (ہ) ۲۳۳۰ 
(ү)‏ يقف شخص فى منتصف السافة بين مبتی وشجرة على نفس المستوى الأفقی فنظر إلى 
قمتی الشجرة والمبنی فكان زوایتا ارتفاعيهما ۲۰" ء ۱۰" على الترتيب فإذا کان ارتفاع 
الشجرة ٠١‏ متر فإن ارتفاع المبنى = ہشن 
(1) ۶۰ (ب) ۳۳۱۰ түт.‏ (د) fo‏ 
(GN)‏ من بداية طریق یمیل على الستوی الافقی بزاوية قیاسها ۱۵" لأعلى رصد Jay‏ قمة فنار 
موجود على الستوی المائل قوجد قياس زاوية ارتفاع قمة الفنار ۲۰" ثم سار على الطریق 
ا مائل مسافة ۵۰ مترّا ثم أعاد قياس زاوية ارتفاع قمة الفنار فكانت ۱۰" فإن ارتفاع 


)1( ۱۶ (ب) ۱۹ (ج) ۲۱ (د) ۶۰ 


اختبارات تراكمية. 


Q)‏ بسیب الرياح کسر الجزء العلوى لشنجرة قصنع مع الأرض زاوية قياسها ۰" فإذا كانت 
نقطة تلاقی قمة الشجرة تبعد عن قاعدة الشجرة ٠١‏ أمتار فإن طول الشجرة لأقرب مقر 


۶٩ (ب)‎ 


| اختبار | 2| حتی درس 2 من الوحدة الرابعة 


اختر الإجابة الصحيحة من بین الاجابات المعطاة : 


نما ۷۰ا٦٦‏ - ما ۷۰" ما ۱۰ < 
"A. (т)‏ (ب)ما ۸۰ 
چ) ماع ما0 - ما ما9 - 


ان (ب) -حا9 
© إذا كانت : د۴ تکمل دب فان : عا !عاب - ما اعابت < ٠‏ 


)1(-\ (ب) ۱۸۰ 


KIO‏ }= 5 لطاب = + فإن 


ш ۱/۱‏ 
(ج) فى الشکل المقابل : 

وب خی مريع 94 منتصت ]سب 

حم کے 

دوس 5 

فان : طا © = ٠‏ 

500 

(ج) ۶ 


(ج) ۲۹ 


(ج) حا ۰ 


СТАР 


(=) 


oY (3) 


الدرجة الكلية. 
| 


"٦٦ (د)عا‎ 


زد ۱+ما9 


> حساب المثلثات 


© ف الشکل المقابل : 


السافة بین القاربین = Ыз,‏ 
vo)‏ (ب) ۳۳۶۰ 
түл.)‏ 
© إذا کان : طا ۲ + طات- + - он т‏ )0 
)+ (ب)۲ (ج)۱ YY)‏ 
40 اس حافیه : ما << ء 


Xia wo 


© فی الشکل المقابل : } 


Spas اسم‎ ٦ 


نت ле‏ 
Ш)‏ کان : سس + ص = + 


Ye) 
= سم‎ Yo م دائرة طول قطرها‎ 
м سم‎ 7١ جح ۲۶ سم ساوح‎ 
.. = فان : ما (؟ +س)‎ 
۱ و‎ * 
10) (+) (ب) غ‎ +) 


ҮҮ | ثاتية ثانوی / التيرم الثانی‎ / Y е (الریاضیات البحتة - امتحانات)‎ раа ӘЛ 


اختبارات تراكمية. 
® فى الشكل ا مقابل : Jus‏ 


سفینتان أقلعتا من نفس الميناء ویعد مرور ساعتين 
شرق 


vi 


أصبحت أحدهما على بعد ۱۳ کم فى الاتجاة 
الشمالى الشرقى للميناء والأخرى على بعد ۲۲ كم 


فى اتجاه "٣۰‏ جنوب شرق الميناء 


فان السافة بيتهما حينئذ > ٠٠٠٠٠.٠٠...‏ كم 


)1( (ب) ۲۶ (ج) ۲۲ )3( ۵۰0 


الدرجة الكلية 


| اختبار 3[ حتى درس 3 من الوحدة الرابعة 


اختر الإجابة الصحيحة من بین الإجابات ا معطاة : 


© إذا كان : ما ؟ - ۴ عا ٠-۲٢‏ 


i v- ۷ м 
۲۵ (د)‎ то (>) үс (=) Хо (1) 


© إذا کان : ما سن - مالس = otb‏ فان := - 


)1( (ب) ۸ Wa)‏ (د)۲ 


(د) ٢عاس‏ ماس 


(د) ۲ 


© إذا كانت : ما ٢‏ سس = ط فان : ملاس = 


>- 


Fet) ы КЕЕ 3+) 


® إذا کان : ما ۱> + حیث ١‏ زاوية حادة » عات = ج حيث ب قياس أكبر زاوية 


موجبة ٤س2‏ [۰ ۲۰ 17 فان : طا (-ے) 


2 (ب) 3 (ج)‎ ко) 
من قمة برج القاهرة استخدم شخص التظار ليرضد‎ (А) 

زاویتی انخفاض قمة وقاعدة منزله القريب من البرج 

فكان.قياسيهما "Eo‏ ء ۱۰" على الترتيب فإذا كانت 

قاعدتى المنزل والبرج على نقس المستوى الأققى 

وارتفاج البرج ۱۸۷ متر 

فإن ارتفاع المنزل > ٠‏ 


)1(1 (ب) ۸۷ (ج)۱۰۸ )2( у‏ 


.. = كان : ماس + مناسس = ۴ قإن : حا ۲ سن‎ га) 


(1)-چ = X-is)‏ 
)0 ماه سن ما ٣×س‏ + میا ہ о‏ ٣ی‏ = ... 

o ШО)‏ (ب] ما ۸ س (جاعا ۸س (د) ماس 
окш)‏ : طا (6 + ۶0) = $ فان : طا 0 = .. 

то) + (ج)‎ Xto) +) 
- س‎ ۲ +\@ 

(1)مااس (ب)7- ملاس оч)‏ (د)عاا ot‏ 


۳۵ 


وت 
نی 
لاختبار 4[ еее”‏ وی 


\39 الإجابة الصحيحة من بین الإجابات المعطاة : 
(у)‏ ما ۱۰۰" ما 1-۱۵ ۱۰۵" ما Мо‏ ۔ 
vo‏ (ب) ۲ (ج) صفر Wo)‏ 
© إذا کان : (ماسن - عناس) (ماس + عناس) < فان : ما۲ س = ...... 
ти) va)‏ (ج)- ۴ Е‏ 


ЫШ ©‏ الذى محيطه = ۱۲ سم ومساحته = ٩‏ سم" يكون طول نصف قطر الدائرة التى 


تمس جميع أضلاعه من الداخل = .........----- سم. 
“т‏ (ب) + (ج) ۲ CAES]‏ 
© کان : عام = + :ما۲ و = 
е‏ 
)5( فى آلقگل القابل : 
عا © = .. 
)0 (ب) جد 
е‏ (د) + 
© ف الشکل امقابل : ۲ 
مجموع طولى نصفى قطرى الدائرتين الداخلة والخارجة а‏ 
للمثلث ١سح‏ یساوی ..... ЕЕ‏ 1 
ка)‏ رک یی “т mt а‏ 


т.о (2) °(#) 


> حساب المثلثات ۲ 


(7) ی مما يأتى يساوى طول نصف قطر الدائرة التی تمس أضلاع ۸ بح من الداخل ؟ 


.® ےی جح 
01 )0% عاب + عاد 
ماح api‏ 

اش (د) + آحماب 
©) فى ۸ ١ح‏ إذا کان : لا ۲۴ »> osob‏ فان : طاح = ... 

)حك т)‏ )+(-+ $ 
(؟) اب حء معين فيه : س = ١‏ سم ‹ ostau‏ 

فإن مساحته -- سم 

(۱۸)۱ ما ۵۰* (ب) ۳۱ عا ۱۳۰* (ج) ۲۶ (د)۲۹ 

اع ےا 1 R:‏ 
G‏ كانت : ليا - طا ب = ٤‏ 

انی باسح لي + то)‏ 
(у)‏ مساحة المثلث متساوى الأضلاع الذى طول ضلعه سس سم تساوی 5-5 .. سم 

ks ۴ 

(1)سن" کی تنا (د) + سا 
bQ)‏ ح- ما ۷ ح- 

=b) =) = (1)عاى‎ 


Се) 


محتوى امتحان شهر مارس 


: الوحدة(۱) - الدرس (۱) :التتایعات. 
ый‏ 


الوجدة (١)-الدرس С\)‏ :التسلسلات الهتدسية. 


: الوحدة (Y)‏ - الدرس (۱) : معدل التغير. 
Кел‏ 


الوحدة (Y)‏ الدرس (t)‏ : مشتقة دالة الدالة 
(قاعدة السلسلة) 


: الوحدة (4) - الدرس (1) :زواياالارتفاع والاغخفاض. 
إلى : 


الوحدة )£( - الدرس (؟) : الدوال المثلثية 
لجموع وفرق قياسى زاويتين. 


ل 


محتوى امتحان شهر أبريل 


من : الوحدة (۲) - الدرس )\( : مبدا العد - 
التبادیل۔ 


: الوحدة )0( الدرس (2) : التوافيق 


إلى 


وحدة (Y)‏ الدرس )269 الدوال 


إلى : الوحدة (۳) - الدرس (Y)‏ : التکامل 


: الوحدة (۶) - الدرس (۳) : الدوال المثلثية 
لضعف قياس الزاوية. 


إلى : الوحدة )%( - الدرس )6( : صيغة هيرون 


الدرجة الكلية 


الله اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات املعطاة : (۱۲ درجة) 
(؟) إذا کان الوسط الهندسی للعددین ۹ء ص هو Ло‏ 
(i)‏ ۱۳۰ (ب) ۱۰ )>( Yo‏ (د) + ۲۵ 
© إذا كان : رک (۷ + لے )= ۱۰۰ فإن : لے = эзне"‏ 


(1)ه؟ (ب) ۱۳ 


© إذا كان : ض = (سس۲ +۲) (ه -سن) 


)1( -\ (ب) o‏ (ہ)٢‏ 
© إذا کانت : ما ۲= ک حيث ۰ <1 < ۹۹۰ ء میات = حيث ۹۰ٴ <ب < ۰۱۸۰ 
فان : قا (9- 
w to- y‏ 1 
Ат (=) де (1)‏ (ج) җе (+) до‏ 
)5( متوسط „аш!‏ للدالة د : د (س) = سس" + ۱ عندما تتغير سس من ۲ إلى ۲,۵ 
يساوى .. 
(i)‏ 1,۵ (ب) ۵,۶ -ot (a)‏ (د) ۰,۶۵ 
)9( متتابعة حسابية فیها : حر -حم = ۲۰ »حم -حم ۲۹ فان :ی = 
)1(& (ب) ۹۸ )>( \ (د) ۱۵۸ 


sse (F)‏ حدود التتابعة الهندسية التی حدها الأول = ۲۶۳ وحدها الأخير = ١‏ ومجموغ 
حدودها = ТМ‏ يساوى سس : 
)1( (ب) ۷ )= (د)۸ 
س ١+‏ عندس > ۲ 
© إذا كانت الدالة د : د (س) = ۸ 
ع یں۔-٣‏ عتندس ٢<‏ 
slà‏ 


&») ٣ (ج‎ 


الاختبازات انشهرية 


© إذا: کانت : ص = ع۲ - ۰۵ ع ے۴ سن؟ ۔ ٣‏ س فان گن = 
عند من = ۱ 
yG)‏ (ب) о‏ (ج) ۲ (ہ) ۷ 
لاس "oo h-‏ 
ذا كاتت : 5 a ad ад‏ سيت 
() إذا کاتت :س3 [۰ 7۰[ وكان وی 
aw grt хә ) xt, л 1)‏ 
4 ا جا > )5( 4 т‏ 


69 إذا کان хү)=(„@):‏ ۲ ) متتابعة هندسية فإن مجموع عدد لا نهائى من حدودها 


ابتداء من حدها الأول = ... 


(۲)1 (ب) ۲ (چ) £ (د) ٩‏ 
© إذا كان مجموع الوسطین الثانی والرابع من متتابعة حسابية يساوى ۱۲ » والوسط 
السابع يزيد عن الوسط الثالث بمقدار ٤‏ فان التتايعة هى 


(„Месо сҮ) [ب)‎ (совест) (1) 


(e We Ve (د)‎ ).. ۰۳۰۰ ۰( (+) 


0( اجب عن السؤالين الآتبين : 
)\( أوجد عدد الحدود اللازم أخذها من المتتابعة الحسابيه  ۲۵(‏ ۲۳ ۰ ۲۱ » ...) 
ابتداء من Шз»‏ الأول لیکون مجموعها ۱۲۰ Е)‏ درجات) 
(Ү)‏ من قمة تل رصد رجل زاویتی انخقاض قمة يرج وقاعدته فکان قیاساهما YY‏ » .+" 
على الترتیب حيث إن قاعدتی التل والیرج فی مستوی أفقى واحد فإذا کان ارتفاع 
البرج да ٠١‏ آوجد ارتفاع التل لأقرب متر. E)‏ درجات) 


مب 
шв‏ 
08( اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : (۱۲ درجة) 
© إذا كانت ХА):‏ » سن ء ... » ۲ سن » (Фо‏ متتابعة حسابية فإن : س = enan‏ 
(a) ۳۱ (2) ۲۱ (1)‏ ۹۰ )د( ۱۲۶ 
© قيمه الشاسلة كيم (۲ م -۱) تساوی . 3 
wa)‏ (ب) ۷۰ (ج) ۷۰ (د) УУ‏ 
© إذا کان : د (س) = ه ی (س) + ۲۰ 
ai)‏ (ب) ۳۰-5 )=( ٥د‏ (س) )2( + 5 س) 


س +۲ س » سس <۱ 
jenan‏ تکون .............. عفد ن = \ 
ا \-o ٤‏ ‹ ہس >۱ 


(1) متصلة وغير قابلة للاشتقاق (ب) متصلة وقابلة للاشتقاق 
)>( غير متصلة وغير قابلة للاشتقاق (.) غير متصلة وقابلة للاشتقاق 


(2) فى الشكل امقابل : 
ла = 55)‏ 
)1( 5 (ب) چ 
жо) (=)‏ 

۶,۲ إلى‎ ٤ إذا كان متوسط التغیر فى د یساوی ۲,۶ عندما تتغیر سس من‎ O) 
- فإن التغير فى د‎ 
va) АТА و‎ єй) 


(у)‏ متتابعة هندسية حدها الأول يساوى مجموع الحدود التالية إلى ما لا نهاية فإن 
أساس هذه المتتابعة يساوى .. 


eN (a) ۰,۲۵ (>) ۰,۳۳۳ (ب)‎ ۰,۵ )1( 


الاختبارات الشهرية 
© إذا كانت : от)‏ ۷ » ص) فی تتایع حسابی » وكانت : (س +۲ ۵ ء ص -) 
فى تتابع هندسی فان : ص - سن - 
(۴)1 (ب) ۸ (ج) ۱۱ (ə)‏ ۱6 
)٩(‏ متتابعة حسابية تتكون من ۱۵ asa » a‏ الأوسط ۲۳ 
فإن مجموع حدود هذه التتابعة تساوى .. 


٦۹٦ (3) to» (=) ۲۲۵ (ب)‎ Yto(ì) 
+ = إذا كانت ؟ » س زاویتین حادتين وکانت : ۱> + ء‎ 69 

فان : ۲+ سے ... 

)0 (ب) “to (>) “٦٦‏ (د) “Vo‏ 
69 يكب (7 سن" + (о-о‏ عند مس = -1 تساوى .. 

(۱)-۱ (ب)-؟ )=( (د) ۳ 


(W)‏ متتابعة مجموع haw‏ الاولی متها یعطی بالعلاقة حر = له - ۲ بر 
فان Lasa‏ الخامس = 


(۳۰)۱ (ب) ۱۰ (ج) ۱۰ ү)‏ 


]` اجب عن السؤالين الآثيين : 
)0( متتابعة هندسية متناقصة قیها مجموع الحدین الأول والرايع = ۷۰ » مجموع الحدین 
الثانى والثالث = ٠٦‏ أوجد مجموع عدد غير منته من حدودها ابتداء من الحد الأول. 


)£ درجات) 
©) أوجد المشتقة الأولى للدالة د : د (س) = )£ سن" у) )١-‏ سس" + سن) 
عند سس = ۱ Е)‏ درجات) 


ذج اختبارات شهر أبريل 


الحرچة الكلية 


@( اختر الإجابة الصحیحة من بين الإجابات المعطاة : (۱۲درجة) 
(су‏ سا + овет‏ پش رین 
> 
У (1)‏ 70+ ٣س‏ (ب) عن +۳ 
o (a)‏ + اسن а М‏ 
سا 
)0( عدد طرق جلوس ٤‏ طلاب على ٤‏ مقاعد فی صف يساوى .. 
(1) ۶ +4 (ب) ٤×٤‏ 
f (+)‏ ۲۳ ۱۶ )2( \ 
© مساحة سطح المثلث الذی آطوال أضلاعه ٣٤ ۰ о‏ ۷ سم تساوی ,.............. سم؟ 
(a) Wii Wrin‏ ۱۰ )3( ۱۰۵ 
(р)‏ كانت : ص = لاس فإن : مود = .. 
(i)‏ ۱+ ص )۲ ve-‏ )>( ۱+ص؟ )3( ۱ а=‏ 


)5( إذا کان : اہ +۱ = ۲۰ اه - ١‏ 
о (1)‏ (ب) 1 


© إذا كانت : م 2 ]۰ >[ » 


13 1 

)1( (ب) ٭٭ 
D‏ ميل المماس المنحنی ص = سن" + ۲ سن + ۱ عند من = ۲ يساوى 
)\(° (ب) ۸ (a)‏ ۱۶ (د) ۱۷ 


® إذا کان رقم الآحاد فی лә]‏ لا يساوى صقر فان : 


(1) لمعدد قردی (ي] ہ>٤‏ (ج) نه> ۹ (د) ہ<ہ 


الاختبارات الشهرية 


ددن 


E ا‎ E مجموعة حل المعادلة‎ © 
{a} {нә {Y )ب(‎ {°} 0) 


\- = المشتقة الأولى للدالة : ص = (3 عن" + + سن + ۰ عند سس‎ (ү) 


تساوى :. 

۲۱۰ (د)‎ ° (>) 9 (2) м) 
إذا کان : لا = "لی فان : سس = ...۔‎ 9 

ost. (3) صفر‎ ء1١‎ (a) ۷ (ب)‎ мал) 
فإن :س‎ atals )». ا کان : ا + ۹ رہہ‎ © 

)۲+41 (ب) یہ +۲ (ج)لم+ 1 ә)‏ 


63 اجب عن السؤالين الآتيين : 


+ 


(؟) کم عددًا бауу‏ مكونًا من ۲ أرقام مختلفة يمكن تكوينه من 
مجموعة الأرقام إ۲ » E) ۱۷ ۰۰۰ ٠٤٤‏ درجات) 
)1( آوجد مجموعة حل المعادلة : ماس - ۲ ءا" 4 س - ٠‏ حیث ۰" <س < ٩۳۹۰‏ 
Е)‏ درجات) 


> اختبارات شهر Jasi‏ 


الدرجة الكلية 
ال اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : (ägnar)‏ 
(у)‏ ميل المماس للمنحنی ص = ما ٢س‏ عند سن = 22 يساوى ... 
v(i)‏ (ب) صقر )=( -\ 
© إذا كانت : ما ۲ ۴= A‏ فان : ما ؟- ........... حيث 31 ]۰ 26[ 
0 
то)‏ 
)2( یہ+٢‏ 


© ف الشکل المقابل : t‏ 
مساحة ار ات جر S ү‏ 
КАТ‏ (ب) 5۳۹ 1-4 
(ج) ۳۳۹ (د) 5۳۲ 
© إذا كانت : ص = (ع +۲0۱ ء ع ےس ١-‏ فان : کے ... 
(1)س۲ (ب) سس (a)‏ ١۱س‏ (د) ۸ س' 
© مجموعة الحل فی ع للمعادلة : اس = ١‏ هى .... سوہ 
Deje {ле} 0 )1(‏ (د) [۰۱-] 


© قياس الزاوية الموجبة التى يصنعها الماس لمتحتی الدالة د حیث د (س) = JEE‏ 
مع الاتجاه الموجب لمحور السينات عند النقطة (۰ » -۱) تساوى ... 


"Nos (a) "Yo (a) чуу (ب)‎ to (i) 
055508 يساوى‎ daly عدد طرق جلوس ۵ طلاب على ۷ مقاعد فى صف‎ (Д) 
(د) الم‎ КИЕ) 210) )لا‎ 


الاختبارات الشهرية 


(6] (۷ س +۱) وس ياك 
(۷()1 سن +۳۱ (ب) (۷ سس + ٩۱‏ 
Y) к‏ س + ۳)۱ (د) مسن" 
):\( المضاعف الشترك الأصغر للأعداد : أنه » یه ١+‏ » انم + هو ё‏ 
)نه (ب)إنه + د wl)‏ (دایم+ ۲ 


(د)۸۔-۔ی 


КАТЕ 


الگا اجب عن السؤالین الآتيين : 
УО)‏ كان ل ر١۱۶‏ لپےہ: ۱۷ فاوجد قيمة Е) ғ]:‏ درجات) 
)00 أوجد معادلة العمودى على лош‏ صن = لا m)‏ - س) 
عند النقطة Е) (۰ л)‏ درجات) 


5 


Ç 


نماذج اختبارات الکتاب المدرسی فی الجبر 


]\ اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
© إذا كان : به ١+‏ = ۲۰ اما فان „zwi‏ 


)0(1 (ب) ٩‏ )>( ۲۹ (د) ү.‏ 
و 
0 قيمة التسلسلة : رگم زم" +ی +۱) 


آجب عن الأسئلة الآتية : 


للقن (ب) ۳۷۲۰ ۲٢۳۲٢٢٠٢ (3) ۱۶۶۰۰ (a)‏ 
әзе (F)‏ حدود المتتابعة الحسابية : (۷ » ۱۱ء ٠١‏ » سم » ۲۷۱) هو 

۹۳۱۳ (د)‎ ۱٦۹ (ج)‎ ٦۷ (ب)‎ ч) 
: إذا كانت : سس > ۰ فإن أساس التتابعة الهندسية‎ © 

t)‏ »سس - 58 ٢س‏ +٦ء‏ ...) يساوى 


)1(1 (ب)هة (ب)؟ (د)غ؟ 


الگا (1)إذا کان :لر =۲ ٠×‏ ل 


رے فما قي 
(ب) آوجد رتبة أول sa‏ سالب من حدود المتتایعة А — Лот)‏ ) » ثم أوجد أكبر مجموع 
يمكن الحصول عليه من حدود هذه المتتابعة. 


الگا (1)اوجد کم عددًا базу‏ مكونًا من Y‏ أرقام مختلفة يمكن تكوينه من 
مجموعة الأرقام [۲ £e Ye‏ » ۰ ۷ 


(ب) متتابعة هندسية حدودها موجية ء مجموع الحدود الثلاثة الأولى منها ۱۶ ء ویزید 
حدها الأول عن Lasa‏ الثانى بمقدار ٤‏ » آوجد المتتابعة ومجموع عدد لا تھائی من 
حدودها ابتداء من حدها الأول. 


>الجير 


3 )1( متتابعة هندسية مجموع الحدود الثلاثة الأولى منها يساوى لكلل ء وحدها الثانی 


يساوى ِل أوجد التتابعة وحدها العاشر۔ 


(ب) مسرح به Yo‏ صقًا من الكراسى» يحتوى الصف الأول على ۲۰ كرسيًا » ویحتوی 
الصف الٹاتی على ۲۲ كرسيًا ويحتوى الصف ЫШ‏ على ۲۶ كرسيًا وھکذاء 
أوجد عدد الكراسى قى جميع صفوف المسرح. 
0 (1) إذا کان : л‏ = ۱۹۰ ۰ 55-4 لب = .7 فأوجد قيمة كل من :دم م 
(ب) متتابعة حسابية مجموع حديها الأول والأخير YI‏ » ومجموع حدودها EVA‏ + 


أوجد عدد حدودها وإذا كان حدها العاشر يساوى EV‏ فأوجد المتتابعة. 


الاختبار الثانى 


أجب عن الأسئلة الآتية : 
لم اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
(؟) عدد الأزواج الرتبة (؟ »س) التى يمكن تكوينها من عناصر الجموعة ١[‏ ۲۰ ۰ 7 
حيث ! جب هو 
۲)٢)‏ (ب) Wa) ٣‏ (د)٩‏ 


© الحد النونى للمتتابعة : Y)‏ ۰ ۲ » 4 » ؟ ء ...) يساوى .. 


دام ری اب رس 7 
(F)‏ مجموع Yo‏ حدًا الأولى من حدود المتتابعة : fu ۲ - Y)‏ یساوی .... 
)1( .№ (ب) ٦٠٦‏ (ج)-ولاه 0 


® إذا كانت о)‏ ص › ع ء ...) فى تتابع هندسى 
(۲)1 ص <س + ع (ب)ص” > سس ع 
(د)ص = س ع (د)آص o=‏ ع 


الوعاصر (الرياضيات البحتة - امتحانات) م 4 / ثانية ثانوى / التيرم الثاتى | 1٩‏ 


امتحانات الكتاب المدرسی 


الگا (1)إذا کان :مار = صر قما قيمة: بن ؟ 
(ب) أوجد عدد الحدود التى يلزم أخذها من حدود المتتابعة الحسابية : 
YA- e YI- e ۶۲-(‏ » ...) ابتداءٌ من حدها الأول ليكون مجموعها ۲۲۱ 
6( أ )یدرس الطالب فى إحدى السنوات الدراسية بالجامعة ثمانی مواد مختلفة ولا یحق 
له الانتقال إلى السنة التالية إلا إذا تجح فی ٦‏ منها على الأقل» فبكم طريقة یمکن 
للطالب الانتقال إلى السنة التالية ؟ 
(ب) متتابعة هندسية مجموع عدد لا نهائى من حدودها ابتداء من حدها الأول 
يساوى ۱۰۸ ء ويزيد حدها الأول عن حدها الثانى بمقدار ۱۲ 
» أوجد التتابعة ومجموع حدودها السبعة الأولى. 


3 )1( أوجد مجموع الحدود الفردية الرتبة من حدود المتتابعة الحسابية : 


(Мае Асос) 


)0( شركة لتخزين المحاصيل الزراعية لديها سبعة صوامع لتخزين القمح » تسع 
الصومعة الأولى ۲۷۰ Úb‏ من القمح» وکل صومعة ذلك تسم ثلثى الكمية التى 
تسعها الصومعة السايقة لھاء هل يمكن للشركة أن تقوم بتخزين ۸۰۰ طن من القمع ؟ 
وما أكبر كمية تستطیع الشركة تخزينها بصوامعها مقربًا الناتج لأقرب طن ؟ 


الیگ (1) إذا كان : ٣[‏ بمب ۷= Y‏ فما قيمة : “مين t‏ 


(ب) أدخل ۲۸ وسطًا حسابيًا بين ٤‏ ۹۱۰ ثم أوجد مجموع حدود التتابعة الحسابية 
الناتجة. 


نماذج اختبارات الكتاب المدرسی 
فی التفاضل والتکامل وحساب المثلثات 


أجب عن الأسئلة الآتية : 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


ое 5‏ 
© إذا كان : ص - ما اسن فان p‏ عند سس ح لك تساوی ...... 
\ 
ў‏ 


(۲/۱ _ (ب)۱ 
©)إذا كان : متام = كد فان : ما۲ ه = 


È 2 £ 
5 ү (پ)‎ о) 


١( ]6(‏ س + ۲)*وس - ... 
)01 (۷س +۳)* +ٹ (ب) لل (۷ سن +۲)* + ت 


(ج) عل (۷ سس +۲)" + ث )02 л.‏ (۲ سس + ۲)۲ + ث 


۲,۱ متوسط تغیر الدالة د حیث د (س) = سس" عندما تتغیر س من ۳ إلى‎ (E) 
к یساوی‎ 
۹,٦٦ (ہ)‎ ٩ (ج)‎ ٩,۱ (ب)‎ ء٦١‎ )]1( 


١ ( 3‏ ) أوجد المشتقة الأولى إذا کان : ص سس" ما ؟ سن 


عا ۲ سس 


ү‏ بدي 


(ب) أثبت أن : 


а-л 
١ = أوجد ميل اماس لتحتی الدالة د حيث د (س) - سس عند سن‎ )1( 6 
میں‎ М 


(ب) أوجد : 
O‏ (ماس - عئاس) و سن 


око ۲+ (س'‎ 10 


0 
والتى عندها الماس یوازی 
چ 1 


(ب) من قمة منزل ارتفاعه ۲۵ مترّا گان قياس زاوية ارتفاع قمة برج СУ.‏ قياس زاوية 
انخفاض قاعدة البرج ۳۰* € أوجد ارتفاع البرج Úle‏ بأن قاعدتى المنزل والبرج فى 
مستوى أفقى واحد. 


أجب عن الأسئلة الآتية : 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


)0( ميل المماس لمتحنى الدالة د حيث د (س) = ٣س٢‏ + Y‏ سن - ١‏ عندما Yo‏ 
يساوى 


(۶)1 (ب) ۸ (ج) ۱۷ )2( \ 
© ما ؟ عات - ما !ات - 

(1 )ما( +( (ب) عا( +س) 

(ج) عا( -) (د )ما( -) 

2 от + سس‎ 
анана 1© 

(1)س +۳ (ب) ل یں؟ + ۳ سن اك 

И - 

)جن + اسن + ھ ашагъан‏ 


© بے ماس عاس) = - 


(i)‏ ماس (ب) ماس (ج) چا umy‏ (د) ا سن 


4 (1) إذا كانت ص = د (س) حیث ص = سس" - ١س‏ ء فاوجد ميل الماس 
لتحتی الدالة د عند النقطة (۳ ۰ ۰) الواقعة عليه. 


Сә) 


> التفاضل والتكامل وحساب المثلثات ٠‏ 


(ب) |ذا كان :كا ؟ - 2 » قاب - E‏ حيث ؟ »س قياسا زاویتین حادتين 


فاوجد : كا t-t)‏ 


ي ( أ ) ابحث قابلية اشتقاق الدالة د حيث : 


س" ¢ عنى»؟ 
د )-0(= عند سس =۲ 
+ س -۱ ,م سن <۲ 


(ب) آوجد : ] -١(‏ عتاس)" وس 
3 (1 ) تحرکت سفينة من نقطة معينة فی اتجاه 1۰" شمال الغرب بسرعة ۲٩‏ کم/س » 
وفی نفس اللحظة ومن نفس الکان تحرکت سقينة آخری فى اتجاه الشرق بسرعة 
۵ کم/س. أوجد البعد بين السفینتین بعد ۳ ساعات. 
(ب)إذا کان : ص = ع +۳ ۰ ع - (س - ۲۱ 


فاوجد قيمة : گس عندما سن Y=‏ 
ors‏ 


г 
١- عندما سن‎ э *) )نا كان : ص( ل‎ © 


(ب) أوجد معادلة الماس للمنحتی : ص = ۲ سن ماس ما سن عندما سن = T‏ 


الامتحانات النھائیة 


امتحانات بعض مدارس المحافظات 


> نماذج امتحانات مدارس المحافظات © 
0 


إدازة روض الفرچ 
zz‏ 2 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
sae (\)‏ حدود المتتابعة الهندسية T)‏ ٦٦ء‏ ۱۲ء ... » (УМА‏ هو ..... 


)1(1 (ب) ۷ (ج)۸ (د) ٩‏ 


©) رتبة الحد الذى قيمته ۹۹ فى التتابعة الحسابية (۷ء ٩‏ ۰ ۱۱ » . 


020 sle) (ب) عبر‎ КАШ 
..... فيها : عر = ۲ نه + ۳ يساوى‎ ДИ مجموع ۳۰ حدًا الأولى من التتابعة‎ (Т) 


)1( ۱۰۲۰ (ب) ۲۰۱۰ )>( ۲۱۰۰ (د) ۱۳۰۰ 


©) متتابعة حسابية فیها : ح, حل <۲۰ ۰ جم حر ۲۹ 
فان :کے =- 


)1( ۳۷۰ (ب) ۷۳۰ )>( ۲۷۵ (د) ۵۲۷ 


© قيمة ع , فى التتايعة الحساپية Y)‏ » ۵ » ۷ » ...) یساوی .... 


)1( 4 (ب) ۱۵ (ج) ۲۱ 
(A)‏ مجموع عدد لانهائى من حدود ا لمتتابعة الهندسية ٤ ۶۸ М)‏ » .. 
)1( (ب)۸ )>( ۳۰ 


© إذا کان الوسط الهندسى للعددين : 5 » ص هو ٠١‏ فإن : ص = . 


)0^ (ب) ۲ (ج) ٣‏ (د) ۶ 


00 


Ш)‏ کان : "ی 

(1) ۶ (ج) ۲ (د)۱ 
бу)‏ القدار :“لر 

М ta له ی (ب)‎ (i) 

(ج) يعدي -۱ (a)‏ تم ی +۱ 
о)‏ سم + صل ےو و асса‏ 

(۱۸۱ (ب) ۲ )>( ٥‏ (د) ۱۰ 
(©) إذا كان : ٢‏ یہ = ۷ = ۱۲۰ فما قیمة ылу”‏ 

vG)‏ (ب) ٢‏ )>( £ (د)ه 
O)‏ 

реет‏ (ب) È‏ (۷ س +۹۲ + ت 

è - (a)‏ (س +۲۳ ٠١ (5) a+‏ (۲ سس + ۲)۲ بہ+ٹ 
А) 00)‏ سس + متا سن) و سس = ateme‏ 

(1) ل ماآسں۔ ل ہا سس (ب) - ماس + ما سس 

(ج) قاس (د) سن 


)1( متوسط تقیر الدالة د حيث د (س) سس" عندما تتغیر سس من ۲ إلى ۲,۱ 


پساوی 

۶,۶۱ (ب) ۶.۱ )>( £ (د)‎ ЕМ) 
۱: فان‎ о= )۳( 5 : كانت : د (س) سس" + ]سن + ب وكان‎ КО) 

(1)-۱ (ب) Y-‏ (جا ۱ (د) ۲ 
ес‏ : ص دعا ٢س‏ فان : وج عند سس = Ж‏ يساوى . 


)0+ (ب) ۱ (ج) ۲ Wi‏ 


)8( إذا كانت : ص = ع۲ - ہ ‹ ع =۲ سی ۴ مس فان : كيك عند سن = ١‏ 


۷ (د)‎ o (>) ۴ (ب)‎ ИШ 


> نماذج امتحانات مدارس المحافظات Ç‏ 
Н‏ 


0 (ب) ۸۲ (د) ۲ 
G)‏ ماه سس ما ٣س‏ + ما ہ سن ما ٣سس‏ 


ob (i)‏ (ب) ا۸س (a)‏ ا۲ سس 
© إذا کان :ا ؟ - لے ‹ طات- ج :== 

ч) + (ج)‎ 5-6) ха) 
۰-۱ ۶+۱9 

۱۲ (ج)عا' ۲۲ (د) جا‎ OEY Т БЛП 
а анн = سم » ۸ سم » ۱۰ سم‎ ٦ الذى أطوال أضلاعه‎ SBU مساحة‎ )۲3( 

4۸ (3) ۲۶ (a) ۶۰ (ب)‎ ۰٢) 
06 

оет)‏ زب)ط ا٢ص‏ (ج) + ۲۷ص 
GY)‏ فى الشكل المقابل : 


تحرکت سفينة من نقطة معينة ! فى اتجاه ٦٦‏ غرب الجنوب 
بسرعة ٠١‏ کم/ساعة وفى نفس اللحظة تحركت سفينة أخرى 
من نفس المكان فى اتجاه ۶۰" شمال الغرب بسرعة о‏ کم/ساعة 
فإن البعد بين السفینتین يعد ۳ ساعات يساوى ............... كم. 
)4(1 (ب) ۲۹ Y- (a)‏ 


أجب عن السؤالين الذتیین: 
@ متتابعة هندسية Lasa‏ الرابع = ۲۶ وحدها السابع = ۱۹۲ 
أوجد مجموع الخمسة عشر حدًا الأولى منها. 


اك أوجد معادلة المماس للمتحنى : ص - TETE‏ عند النقطة (۰ » (т‏ الواقعة على المتحنى. 
س ١+‏ 


الرياضيات 
а ы‏ 


НА‏ ور 


Г‏ | الاختيار من متعدد 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجاب 
© ذا کان : "لیر ٤۰ہ‏ 


۷۲۰ (ә) ۲۶ (ب)‎ о(1) 
.. = ما ۲ س) لاس‎ + ۱( © 

о- 1501)‏ (ب) ا ۲ سس (ج)عا ٢٦س‏ (د) ما۲ سس 
[О]‏ كان :طا ۲ س = к‏ حيث سن قياس زاویة حادة فان : طاسسن = мүш‏ 

)1( + (د) عد 
© إذا کان : اہ хат. = ٢+‏ 

۲۰ (ب) 5 (د)‎ о(1) 
ما س)وس - ۔‎ ۲-۱(19 

)+ ما۲ س 

(ج) 2 ما ۲س -۱ (د) ج ما ٣×س‏ سن 
© إذا كانت : ص = Ж)‏ - سس) + ما (٭ - (о-у‏ فان : گے ... 

(۱) ماس + ما ۲ سس (ب) ماس + ۲ ما ٢س‏ 

(ج) ماس + ما ؟ سن (د) ماس +۲ ما ۲ سس 
09س +۲) (E во)‏ وس үүн‏ 

(i)‏ سس + ٤‏ سس +م سن )429( سس +س؟ + ٤‏ سس 

oA- to‏ (د) + س؟ + ۸سس 


(А)‏ من نقطة على سطح الأرض رصد رجل زاوية ارتفاع قمة مینی قوجدها در" 
فإن قياس زاوية انخقاض موضع الرجل فى نفس اللحظة من قمة المينى هى ES‏ 
)20 (ب) ۹۰*- و (ج) هه - "A.‏ (د) ۸۰:-۔ھ 


Сек) 


> نماخج امتحانات مدارس المحافظات Ç‏ 
` 


© ماس متا س + &) + اس ما (س + ) 
тү Ti‏ .+ 
тү)‏ (ب) ТҮ‏ )=( (د) ү‏ 
(Ç)‏ متتابعة هندسية حدودها موجبة إذا كان حدها الأول = ٤ه‏ وحدها الرابع > ٢‏ 
فان مجموع الأربعة الحدود الأولى منها تساوى .. 
е safi)‏ (م) ۷۰ (د) ۸۰ 
© إذا كان : لاس + لا ص = ٤‏ 7 اس + اص = ج 
فان : لا (س + ص) = 


ТЕ s (ب (ج)‎ то) 
إذا کان :“لر‎ © 

Yä) ١ el صفر‎ (a) чә صفر‎ )1( 
- 0+20 رك‎ © 

)1( ۳۵ (ب) to‏ 
9 إذا کان : لا ؟ + طاب = ۶ - ۶ طا لاب 

)+ (ب)٤‏ 
)5( ۸ عاس عناس ما ۲ سن ٠<‏ 

(()۸عاس ماس 

(ج) t‏ ما۲ سن 
© إذا کان :| چ = ٠۲١‏ فان : 

۷۲۰ (a) ۱۳۰ ا رم‎ ү. (1) 


лее YY) مجموع عدد غير منتهی من حدود المتتابعة الهندسية‎ (ү) 
4 ۱٦١ رب ۱۹۶ رب‎ ۱۳۲ (у 


(/)) إذا کان الوسط الهندسی للعددین ٤‏ » سس هو ۱۱ فان : قيمة سس = 


۱۲۸ (у ۳۲ (ب) 1۳ رب‎ мүл) 
عدد أقطار الشکل السداسی = قطر‎ (G) 
٩ (2) ۰ (2) ۱۰ (ب)‎ ۷)1( 
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یں HONE w‏ 
2 إذااكان : " می بے گرم رج ل فان بعد قيمع هی پت 


(۶)1 (ب) ۲ )>( ME o‏ 
(Т)‏ كانت : د (س) = سس" + لے سن + ۷ وکات : 5 (т)‏ = ۸ 

فان : ك 

t(3) Y(>) М v(i) 
е : كانت : ص ے سں؟ء سن ع۱-۲ فإن‎ Ш) 

(1)كم (ب) ۲۶ (ج)۲۸ (د) ۱٦۸‏ 
G)‏ فى التتابعة الحسابية (E)‏ حيث обл < , „б‏ وکان : ع ٢‏ 

فان : كرد بی 

)۲(1 (ب) ۶ )=( ME)‏ 
GE)‏ قيمة الحد الأوسط فى المتتابعة NE » ۱۱ » А)‏ ء ... ۱۲۸۰) هو .... وت 

Mi) 16 (a) ۶۱ (ب)‎ (1) 


(۲۵) متتابعة حسابية حدها السادس = ٤ء‏ مجموع حديها السابع والتاسع = ۸۸ 
فإن رتبة أول حد قيمته أكبر من ۱۰۵ فى هذه المتتابعة هو لست 


۲۱ (ج)۱۸ (د)‎ Wie) миз) 
۳ = إذا كانت د : د (س) = سس" + ٣س فان دالة متوسط التغیر عند سس‎ {$) 
۲+ ھ٢)(‎ ٦+ (۹)۱+ھ (ب()٦ھ+ھ؟ (م)ھ؟‎ 
: (ک) فى الشكل المقابل‎ 
Ег 2 
Wi (i) 
VW) 


6 أوجد مجموع حدود التتابعة الحسابية (۱۳ ‹ ۲۲ م ۰۲۱ ... , ۱۳۹) 
63 أوجد قياس الزاوية التى يصنعها الماس للمتحنى : ص - ما ۲ سن = . مع الاتجاه 


الوجب لحور السینات عند النقطة دب 


> تماذج امتحانات مدارس المحافظات ۶ 
== 


TEES 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
)\( مجموع الاعداد الطبيعية التى تقبل القسمة على ۳ والمحصورة بين 


=0. 06 

(1) ۸۱ (ب) ۳۶۳ (a)‏ ۲۶۳ (د) 0۱۳ 
O‏ إذا كان الوسط الهندسی للعددین ٩‏ » ص هو ٠١‏ فإن : ص = ٠.‏ 

o (2) ۹ (a) ۲۵ (ب)‎ 1)1( 


ية حدها الثانی = ۸ ومجموع حدیها الأول والثالث = ۲۰ 


)1( ۱۲۰ (ب) (a) ۱٩‏ ۳۲ (د) ٦٦‏ 
© رتبة آول حد موجب فى التتابعة (-۵۱ » -۸ ء -46 ء ...) هی .:. 
(۱۹)1 (ب) ЛА‏ (چ) ۲۰ (د) ۲۱ 


© إذا كانت : А)‏ »سس » ص » ع ٦٠ء‏ ...) متتابعة هندسية حدودها موجبة 


فإن مجموع عدد غير منتة من حدودها > 


)1( ۱۹۲ (ب) ۱۸۰ (ج) ۳۸۶ )2( УМ‏ 
©) متتابعة حسابية Lasa‏ العاشر = ۲۱ » ومجموع العشرة حدود الأولی منها = ۱۲۰ 
فإن lasa‏ الأول = ٠‏ 5 


e (1)‏ (ب) ۳ (ج) ۹ (د) £ 
(V)‏ متتابعة هندسية حدودها موجبة الفرق بين حديها الرابع والثانى = ٠٤‏ ء الفرق بین حديها 
الخامس والرابع = ۳٦‏ قإن أساسها = 
(۳)1 (ب) ۲ (ج) ۱,۲ (د) ۱,۵ 
(8) عدد طرق اختیار موبایل وساعة من قائمة بها о‏ موبایل و ۶ ساعات هی .. 
0 (ب) o‏ (ج) ۲۰ (د) ٩‏ 


الرباضيات 
البحقة 


)@ عدد طرق اختيار لجنة من ه طلاب من بين ۱۳ طالب يساوى .... 


)1( ۱۲۹۷ (ب) ۱۲۸۷ (ج) ۱۲۷۹ )2( ۱۲۷۷ 
ОШ)‏ : "لیر ۵ لر فان : الم و - 

)1 (ب)٦‏ (ج) ۲۶ (د) ۱۲۰ 
(10) إذا كان : ىہ ٢|‏ يه ٦٦ = ١-‏ 

yé (ب) ۱۲۰ (د)‎ a(i) 
= أو أكثر من بين ۵ عمال‎ ale بكم طريقة يمكن لمدير شركة أن يختار‎ )13( 

)1( ۲۶ (ب) ۳۱ Yle)‏ )2( ۱۲۷۰ 
09 |ذا کان :ىه Мо‏ ۰ ال/ ۲۱۰-2 فان :مومت 

)1( )+( ۳۰ (ج) ЛА‏ (د) № 
© ] (ماس + (о‏ و سن د ............ + ن 

)01 سس - ماس  )‏ ( ما سس - ماسس)۲ 

(ج) ۲ مئاسن - مان (د) سن - ج ما اسن 
0109 هغ)ء سن - 

a+ toh. тт)‏ (ب) о‏ + ث 

(ج)قاس + ث è+ul-)‏ 
(6] (س؟ - ه) (س" + )یس = . э+‏ 

hiy а Т)‏ ہیں (ب) Yo- fu~ .,۲٢‏ سن 

(ج)۲,. سں* - ۲۵ ہس (د) ۰,۲ -u‏ ١١س‏ 


Ш)‏ كانت : ص = ٦٦ + {хт‏ فإن قياس الزاوية التی يصنعها المماس مع الاتجاه 
السالپ لمحور السينات عند سن = ۲ هى .... 
"Yo (1)‏ (ب) ۱۲۰* )>( "to‏ )د( 


۸ إذا كان متوسط التغیر فی الدالة د حيث د (س) = اك سس" + ۷ عندما سس تتغير من"۲ 
إلى ۲ هو ٠١‏ فان : 
(1)-م (ب) o (>) ٣‏ ([د) ۱ 
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asta >‏ امتحانات مدارس المحافظات Ç‏ 


)%( إذا کان : о)‏ + ص)۲ = ۲۷ فان : ص = = = .۹ 
Ши;‏ (ب) ۲ (ج) ۱ (د) صقر 
(۲۰) نصف قطر الدائرة التى تمس أضلاع مثلث من الداخل = ۶ سم ومحيط ЫШ‏ = ۲۵ سم 


قان مساحته تساوی ............. سم" 
)1( ۷۰ (ب) ۰۰ (ج) Wo-‏ (د] 9۳۷۵ 
(۲۱) إذا كان : د ! تکمل دس فان : ماس عا ! - ماس ما = ٠‏ 
)1( صفر (ب) ۱ )=( ۱۸۰ (د) -۱ 
9 إذا کان р:‏ ‹ = فان :طا(-ے)۔ 


T 1 0‏ \ 
то)‏ (ب) т‏ (ج) у (2) у‏ 
(۲) إذا كان : ما +۳٣‏ عا о‏ = ماس فان : سن - ... 
"o (>) ло (01)‏ (د) "Yo‏ 
GA‏ إذا كانت : سس + ص = ۲۲۰ فان : (۱ + طاس) (۱ + لا ص) = يت 
ч)‏ (ب) ۲ +о) £ (a)‏ 
){( من قمة منزل قيست زاوية انخفاض سيارة فوجد أن قياسها ۳۲ إذا كانت السيارة على 
بعد ٠١‏ متر من قاعدة النزل فان ارتفاع المنزل = -.- متر تقریبًا۔ 


۶۲ (د)‎ YA (2) ۲۵ (ب)‎ ۳۱ )١( 

3© إذا کان : 6 ۳-۱ - ۰ ۲۰ زاوية حادة موجية فان : Мо‏ ۲ ۴ = ... 

(1) ۰,۲۵ (ب) о‏ +( ۷ (د) ۱,۵ 
69 إذا گان : میا ٠.٠ >٤‏ فان : م۲ ۴=. 


۱,۵ (د)-‎ ۱۰۵ (a) ۰,۵ - (پ)‎ ۰,۵ (i) 
: أجب عن السوالین الاتیین‎ 


ال متتابعة حسابية حدها الأول = ۳ ٣‏ ےر = ۳۹ + £ م ر = ۷۹ فأوجد : قيمة نہ 


3 آوجد ميل المماس لمنحنى الدالة : ص سس" = ۱ عند س = ۱ 


ше 
اس سختیر من متعدد]‎ (0 
: اختر الإجابة الصحيحة من بین الإجابات المعطاة‎ 


© إذا كان : إبه лај. - ١+‏ فان :نہ 


٦)ب(‎ a(i) 
arb: إذا کانت : ما مه = ج‎ © 

)0+ (ب) > түз)‏ 
© يكب (ماس ما س) = ... 

(1)عاسن (ب) ماس (ج) چ orb) otb‏ 


Ө)‏ سس » ص » ع) متتابعة حسابية 
ОШ‏ بح + س + ص + ع < = 


۱۸۰ (2) ٩۰ (ج)‎ ٦۰ (ب)‎ т.019 


7 
© إذا كان : رگ (*+ك )= ٠۰۰‏ فان : لے = 
\ 

Yo (1)‏ (ب) ۱۳ (جا хь‏ 
© إذا كانت ХА):‏ ء سس ء ... » ٣س‏ » (Ао‏ متتابعة حسابية 


٩۹۰ (a) ۳۱ (ب)‎ (i) 


فان : مس )(= 
Ү(1)‏ (ب) £ W>)‏ (د)۸ 
ухо ‹ Hu‏ 
() |ذا كانت ادالاد :د ا | قابلة للاشتقاق عند سس = ٢‏ 
e etot‏ ہس ے٣‏ 
فان : ؟ +ب = . 
(۶)1 (ب)۸ (ج) (з) t-‏ ۸ 
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© فی ۵ اب حیکون :ما 2 ما 
)1(1 (ب) ١‏ 


(с)‏ الحد дш‏ للمتتابعة  » ۲۰ Y)‏ » ؛ » ...) هو 


۱-۷۲ (ب)‎ ١-ہم‎ (i) 


> نماذج امتحانات مدارس المحافظات Ç‏ 


س نرت t-‏ کے 


о‏ (د) صفر 


اوس 


(SN)‏ متوسط التغير فى حجم مكعب عندما يتغير طول حرفه من ٥‏ سم إلى V‏ سم 


یساوی .. 

)1( ۱۲۵ (ب) ۲۱۸ 
)17( فى الشكل ا مقابل : 

سء مثلث قائم الزاویة فى ب 

فان : جس + ص = .. 

"to (ب)‎ (1) 


. كلما ابتعد رجل عن قاعدة برج فان قياس زاوية ارتفاع قمة البرج‎ (GF) 


(1) تتناقص. 
(ج) ثابتة. 
إذا کان :] = س 
69 إذا كان : سن وس - өзү‏ 
)(-\ (ب) ۱ 
© إذا كان : لر = ۱۲۰ e‏ 


٣ (ب)‎ y(i) 


۱۰۹ (3) YEY (a) 
' 
гё 
1 
d ”اسم سم‎ 
۹۰ (3) У 


(ب) تتزاید۔ 

(د) لا يمكن تحديد التغير. 

"=Ø: فإن‎ 

(ج) ۲ (د) ۲ 
027 


o (2) £ (>) 


: من متتابعة حسابية ابتداء من حدها الأول وكان‎ lia إذا کان : حر هو مجموع‎ (ў\) 


- (= 


(۲۰)۱ (ب) ۲۱ 


= 14 فان الحد الثامن من التتابعة يساوى 0 


۲۶ (د)‎ ҮҮ (>) 


١ = التی حدها الأول‎ (E) مجموع عدد لانهائی من حدود التتابعة الهندسية‎ (у) 


؛ ع رہ ۲ „б‏ یساوی .. 


)1( 9 (ب)۲ 


الهمعاصر (الرياضيات -Badi‏ امتحانات) م ٠‏ / ثانیة نوی / التیرم لقن [ 519 ] 


хо) {i 


الریاضیات 
а љи‏ 


CA)‏ إذا كان محيط مثلث Yo‏ سم » طول نصف قطر الدائرة التی تمس أضلاعه من الداخل 
٤ =‏ سم فإن مساحة سطحه = 


سم 
(1) 7۶ (ب) o- (>) Yo‏ (د) ۷۰ 
)%( مجموعة حل العادلة :ماس ٤٥ ko‏ - عناس ما 60" = ү‏ حيث ۰ جس < ۳۹۰ 
تساوى .. 8 
رن {o.e r}‏ 5 (۲۲۰ 1۳۷۰۰ 
Vo} (+)‏ < °16{ (د) ۰٠۰ Vo}‏ 
9 إذا كان : ما ۳۲ = سس فإن : عا ЭХ ۸ tk ٤‏ = 
(ч ТО)‏ (ج) ۳ ,)0 
(© إذا كان о\=,_„ә\*”:‏ فإن : لم- 
(ч ۰)1(‏ (ج) ۷ (د) ۸ 


ÇF)‏ عددان وسطهما الحسابی م ووسطهما الهندسی دہ فإن مجموع مربعی العددین 


ж-ы w(i)‏ (ج) ۲-۲4 رام 
© ميل الماس المنحنی : ص = та‏ +س + ۲ عند النقطة (Y » Y)‏ یساوی ... 


)+ (ب) ¥ 

69 إذا كان :۷ف ہی Ya‏ 2 
(۱) ۱۰ (ب) ۱۲ (ج) ۱۳ (د) ^о‏ 

@ من؟ اما وطی الطالب DAB e‏ منها صحيحة على УІ‏ لینجح 
ی و سر 


)1( ۱۸۰۰ (ب) ۶۲ (ج) Y‏ (د) ۱۰ 
(П)‏ مساحة المثلث التساوی الساقین الذی طول أحد ساقیه ۱۶ سم ومحيطه ۳۷ سم 
۳ 


ү) ۲‏ 
zlo у=)‏ (ج) | سب ری لاف 
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> نماذج امتحانات مدارس المحافظات © 


أجب عن السؤالين الاتیین: 
@ )1( متتابعة حسابية حدها الثانى یساوی V‏ ومجموع حديها الثالث والخامس يساوى ۳۰ 
اوج المتتابعة: 


(ب) )0( متتابعة هندسية حدودها موجبة فيها E‏ , = + 
أوجد القيمة العددية للمقدار : گ, گر گ گر گل گں чё‏ 


الگ )١(‏ إذا کان : س + ص)۲ \ أوجد: ب عندما سس = ٣‏ 
+ لاس 
(ب) ]سود 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الاجابات المعطاة : 
(ү)‏ متتابعة الحقيقية هى دالة مجالها هو = 


ve (a) МА 20)‏ 
© الحد العام لمتتابعة الأعداد الصحيحة الزوجية الموجبة هو 

(1) له (ب) له (a)‏ ۲ بم- ۲ (د) Y-w t‏ 
(©) المتسلسلة ل ۳ ۰ + x V)‏ ۲۰) باستخدام رمز 

التجمیع = 3 

5 9 5 м. 

۸۷ ۷ی (ج) رك ۷ (د) رگ‎ ә у, Уп) 

(ع) فی ا متتابعة الحسابیة : A0)‏ ء ۸٩ ‹ AY‏ » ...) فإن أول حد سالب هو .... 


ёо) “ё(# nl) 201)‏ 
)5( إذا کان الوسط الحسابى بین ؟ »ب هو ۸ » الوسط الحسابی بین Y ء٤ ٤‏ هو ۲۰ 
فان : (9 =(=- 


(AA (د)‎ (Yy ۰( (a) OD Oresa 


w 


а љи 


۱۰ وحدها الأخير ۲۱ وعدد حدودها‎ Y مجموع حدود المتتابعة الحسابية التى حدها الأول‎ (T) 


يساوى ... 

)1( عن Уо‏ (ج) ۲۰ (د) ۲۶۰ 
(ў)‏ إذا كانت : سس > ۰ فإن أساس التتابعة الهندسية )8 - ۶۳ ۲ سس +۱ ۰ ...) 

هو 

)1(1 (ب) ۰ (ج) ۳ 
A)‏ مجموع الحدود الستة الأولى من المتتابعة الهندسية )£ » ۱۲ ۳۹۰ . 

٦١٤٤ (a) ۱٦٦١ (ب)‎ ۱٤٤١ (i) 
Е ы )... ء ۹۲۲۷ء‎ AN) : مجموع حدود المتتابعة الھندسیة‎ (A) 

Ho ۱۱۸ (>) ۱۱۷ (ب)‎ Ho 
... إذا كان : ”لم = ۱۲۰ فان : بم<‎ 0 

۳ (ج) ۶ (د)‎ ٥ (ب)‎ ч) 
فان : بمع-‎ лајт. = ita]: إذا کان‎ 69 

)1( (ب) Y. (3) YA (>) о‏ 
)1( عدد طرق جلوس ٤‏ طلاب على أربعة مقاعد فی صف يساوى .. 

4o) £x £ (ج)‎ ٤+ ۶ (ب)‎ ИШ 
... إذا كان : “ےب = ۳۰ فان : قيمة لم-‎ 0) 

(۰)1 (ب) 3 (ج) ۷ (د) Yo‏ 
9 إذا كانت : د (س) سس" - ٣‏ سس فان معدل التغیر للدالة د عند سس = Y‏ 

پساوی :... 

)1(1 (ب) صفر (چ) ۲ (د) ۲ 


متوسط تغير الدالة د حيث د (س) = سس" عندما تتغیر سس من ۳ إلى ۳۰۱ 


(ب) ٦٦٦‏ (ج)۹ (د) ۹۰٦۱‏ 


мыло шаша 


© یک t‏ س + ما" سس) = ... 


vG)‏ (ب) صفر 

(ج)س (د)٢(ماس+ماس)‏ 
(0) إذا کان :ص ماع » ع = س +۳ فان ؛ كك - ..... 

(۲)1 ماس" +۲ (ب) ۲ اس 

(ج)-۲ ماس (۲)۰ س ما لس" +۲) 
© إذا کان : د (س) = (س" -۱) س  )۲+‏ فان : 5 (۱) 

)1(1 (ب) صفر )>( -۱ 


(ج) ل ما۲ سس (د) + عاكس 
bhlA‏ س -مااس)وس = 
от) oyki obio оү!)‏ 
GF)‏ من نقطة على سطح الأرض رصد رجل زاوية ارتفاع قمة مبنى فوجدها هم" فإن قياس زاوية 
انخفاض موضع الرجل فى نفس اللحظة من قمة المبنى هى .. 


(ااھ" (ب) ۹۰" -و* (جاھ“- :۹" )2( ۵-۸۰ 
9 إذا کان е:‏ » طاب<۳ فان : طا (١-ے)‏ = 

5-0) + اب-۱ (ج)‎ ИШ 
إذا کان : ماح - ل فان : عا ۲ ح-‎ 69 


(1) صفر (ب)- 2 (ج)- 4 )0+ 


(5%) 


аш 
البحقة‎ 


.. = سن‎ ٤ س ما‎ ٤ LA 
(ج) صقر (د) ماس‎ ол 00)  سلاع)۷(‎ 
Ke 020۰۹ 
= © ما ما © - ما ما‎ )69( 
0+ )5( Ө (=) (ب) -حا9‎ 0(1) 
تن اة مقسة‎ | 

أجب عن السؤالين الاتیین : 
الگا 2 ) متتابعة هندسية حدودها موجبة فيها : ۶, 8-6۰ ٩=‏ 
أوجد مجموع العشرة حدود الأولى منها. 


۲ سن - ۵ عندما سن ک ٢‏ 
8ه ابحث اتصال وقابلية الاشتقاق للدالة د : د س) ۳ 


عندما سس = ۲ 


3 إدارة سمنود. 
ممه دده G‏ 


| او أ اسئلة الاختيار من متعدد 
اختر الإجابة الصحيحة من بین الإجابات المعطاة : 
© الحد السادس فى التتابعة (2 رر) حيث (عر) - 2 


٢< عندماس‎ ۵ + س٢٣‎ 


۲ ا 

)0+ (ب) عد 
© إذا كان : к‏ (م) -۱۳۱ فان :> 

رج 

ott (2) ۱6۰ (ب)‎ тө) 
.. = ۷۰ء ...) حدها النونی‎ ۰ е Т) التتابعة الحسابية‎ )۴( 

(۲۸۱ یه (ب) o (a) wY‏ یہ-٢‏ (د)۲ بم+۱ 
©) متتايعة حسابية حدها الأول ۷ ومجموع العشر حدود الأولی منها = Yo-‏ 

فان : گر 7 

(1) ۸۲ (ب) ۸٦‏ (ج) ۸۷ (د) ٩۱‏ 


Eà 


asta >‏ امتحانات مدارس المحافظات Ç‏ 
)5( إذا كان الوسط الحسابى بين سن ء ص هو ٤‏ والوسط الحسابى بين ٩‏ سن ؛ ۲ ص هو ٩‏ 
قان اوت ند عدم 
)1( +1( (ب) )-1« .№( )=( )-\ « (о‏ (د) )£ (Ae‏ 
O)‏ مجموع عدد لا نهائى من حدود متتابعة هندسية (E)‏ التی asa‏ الأول ع , =1 
۰ی۳۶ رن یساوی ..: 


)۳(1 (ب) 1 (ج) ٩‏ (د) ۱۸ 
(У)‏ المتتابعة الهندسية التى حدها الأول = ۲۶۳ وحدها الأخير = ١‏ ومجموع حدودها ۳٦٣‏ + 
يكون أساسها 
то) ٢اج( + уо)‏ 
© إذا کان : الم ۱ - ۱۲۰ ۰ З=‏ فإن : “ل 
)1(1 (ب) ۲۰ (ج) ۱۲۰ (د) ۷۲۰ 
© عدد طرق ترتيب ۷ أشخاص فى دائرة = ..- 
(1) ۲۶ (ب) ۱۲۰ )>( ۷۲۰ )3( ost.‏ 
sse C)‏ طرق تکوین عدد أولى مکون من ٤‏ آرقام مختلفة من مجموعة الارقام ٠١ 4 » Y‏ » ه 
هو 
(i)‏ (ب) ۱۱ 
9© إذا کان العامل الأوسط فی مفكوك 
)۸(1 (ب) ۹ 
(9 إذا کان о\= нә”:‏ فإن : ”می 
(۲۸)1 (ب) ٥١ہ‏ (ج) ۱۱۲ (د) ۲٢٢‏ 
sse (0)‏ الطرق المكنة لاختیار Y‏ طلاب من بین عشرة طلاب = ... 
ә“) ۳×۱۰)1(‏ ا" (ә)‏ ۳۱۰ 


۵:۳ إلى‎ о إذا کان متوسط التغیر فى الدالة د يساوى 7,7 عندما تتغیر سس من‎ G) 
... فإن التغیر فی د يساوى‎ 
٠۴ (ب)‎ ү) 


(ج) ٥۰٢‏ (د) ۱,۰۸ 


Ся) 


الریاضیات 
а љи‏ 


9 إذا كانت : د (س) <سی۲ + ل ٦<‏ فإن:3 )1( < . 


0 (ب) ۱۱,۷۵ (a)‏ ۱۲:۲۵ 
Ш)‏ كانت : ص سا ot‏ » سس= ع +ع فان: 

عندما ع <-۱ 

)+ (ب)۱ (د) ۲ 
Ш)‏ كانت : ص سن ما ۲ سن فان : كيد 

(۱)س ما ۲ س + ما۲ سس (ب) ٢س‏ ما ٢س‏ + ما ۲ سس 

(ج) -۲ سن ما ٢س‏ + ما ۲ سس (د)- سن ما ٢س‏ + ما ۲ سن 


٦ كان ميل المماس للمنحنى : ص = !سس" + ٢ب س عند نقطة الأصل يساوى‎ Ш (Л) 
.. =+ ١: والنقطة (-۱ ۰ -۲) تقع على النحنی . فان‎ 


ме цә 20‏ (ہ)۸ 
119 سن (٣-س؟‏ - ۹)۷ ی سس = ............. + ث 

0 - 1-1) + سج )0-0-7 (ب)‎ )١( 

٩۷ - (د) (۲س؟‎ *۷- oY) ‡ )+( 


(۲۰) من شرفة منزل على ارتفاع ۳۲ م من سطح الارض شاهد Jay‏ قمة وقاعدة شجرة آمام 
النزل بزاویتی انخفاض ۰" » "Eo‏ على الترتیب فان طول الشچرة > те‏ 


کے 

0ن (ب) 1 (ج) ۷ (د)۸ 

(1 )ما۲ س (ب) Ake‏ سس (ج)عا اسن (د)عا ۸س 
GY)‏ عدد الحلول الممكنة للمعادلة : ما ۲ سس = ماس هى ..... 

(1) صفر (ب)۱ (ج)۲ ()۳ 
۲-۱۴ ما = 

(1)ما ٩۲‏ (ب) عا )= (داعًا ۱۲ 
(8؟) إذا کان : ۲ عما ۲ سن + ع ما۲ سس = ۰ حيث سن قياس زاوية حادة موجبة 

فإن : طا سس = 


о) 


سے 


3 
(ج)۳ )2( 1 


asta >‏ امتحانات مدارس المحافظات Ç‏ 


9© مساحة ЫШ)‏ الذى أطوال أضلاعه А » ٩ ۰ ١‏ سم تساوى ... 


VA) 0۳۱۹ (ب)‎ ۸(1) 

9 إذا کان : ۲۱۱ ۰ т‏ نان : طا( -س) =. 
۲ +4 \ 1 
)1( (ب) + (جا + )2( 5 


9 إذا к‏ زاوية انخفاض النقطة سس بالنسبة إلى ш‏ صس يساوى ч‏ 
» فإن قياس زاوية ارتفاع ص بالنسبة إلى مس = ............. 
)1( (ب) 16 (ج) ۳۲ (د) ۲۲ 


الأسئلة المقالية 
اجب عن السؤالين الاتیین : 
الگا أوجد معادلة العمودى على الماس للمنحنی : ص - ك тт‏ + عند النقطة الواقعة على 
المنحنى والتى احداثيها السينى = ١‏ 
الگا )07( متتابعة هندسية حدودها موجبة ء الحد ШИ‏ منها = » م , -ع, = ۹ 
أوجد هذه المتتابعة ومجموع التسع حدود الأولى منها 


ادارة ميت غمر 
ایس طاسب EN‏ خر 
]| اسئدة الاختيار من متعدد 1 
اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : Е‏ 
Ш)‏ کان : اس + ص = ۱۲۰ » |س- ص E ٦<‏ 
(1)ه؟ (ب) ۲۶ (ج) ۱۸ (د)۹ 
© (۶ر) = )4 - Эле )١‏ ص“ تمثل متتابعة . 
(1) تناقصية. (ب) تذبذبية. )=( منتهية. ( د ) غير منتهية. 
ما (۰۰-۱) - 


(ا)عا٢+عا١‏ (ب)ما!-ا۱ (جاعا !عا ؟ ttis)‏ 
22 


а ьи 
Ы ЧТО) 
= فان : لہ+ م‎ 
۱۶ (ب) ۸ (ج) ۱۱ (د)‎ v(i) 
دائرة طول نصف قطرها نق » فإن متوسط التغير فى مساحة الدائرة عندما تتغير نق من‎ (0) 
... = نق, إلى نق + هر‎ 
نق (ب) 7 (۲ نق, +ھ)‎ ۲۸۱( 
(2+5) (ج) نق (د)‎ 
.. = حیت۰]2۱ ۴۰[ فان :طا‎ ф=! : إذا کان‎ © 
уо) $ (ب) + (ج)‎ (1) 


© عدد الحدود التى یلزم أخذها من التتابعة الهندسية Y)‏ ۱۰ ۰ ۱۲ » ...) ابتداءًا من 
حدها الأول ليكون مجموع هذه الحدود = ۳۸۱ هو .... 
Ws) ۸)۱(‏ (ج) ٩‏ (د) ۷ 


Ш ©‏ کان : ! »ب » ح فى تتابع هندسی وأساس التتابعة = م فإن جمیع العبارات 
التالية صحيحة ما عدا .. 


ای سس نے уш‏ (د) ی = كد 
)9( عدد طرق اختيار رئيس ونائب رئيس وسكرتير من لجنة مكونة من عشرة أشخاص 
یساوی ... 

۱٢۰ (3) Y. (ə) ٩۰ (ب)‎ үү. (1) 
من السنتيمترات‎ ٣١٤ ۶۰ » ٩ مساحة المثلث الذى أطوال أضلاعه‎ C) 

یساوی .............. سم" 


)#0(1 (ب) ۱۳ )=( ۹۰ (د) ۱۸۰ 


........ : کان :سس" + ص" = ص . فان‎ (Ў) 


y= 22301)‏ +۲ ص (ب)؟ سن + ۲ ص =۱ 
0 

نا و یں سپ ات ات سس 
٢-٢‏ ص سن سو 


» نماذج امتحانات مدارس المحافظات Ç‏ 
(Ў)‏ إذا رصد رجل زاوية ارتفاع قمة برج من نقطة (س) فى المستوى الأفقى ا مار بقاعدة البرج 
فوجد قياسها Ө‏ ثم صعد رأسيًا أعلى (س) مسافة ف متر ورصد زاوية ارتفاع البرج مرة 
أخرى فوجد قياسها 9ہ فان - 
(١)ق,>‏ ق۵ ہام < (ج) 9 < 0 (د) 0 +۵ ٩۰2‏ 


© اس (س' + )"وس - . 
Хе) 00)‏ (ب) + س + 
(ج) ل )70+ No‏ (د) ل No +з)‏ 
69 إذا کان : ”لر = ۷۲۰ ‹ әш М.и”‏ 
)4(1 )۰ (ج)۸ 
ЕО)‏ 
)1( ص* uela) ПЕ)‏ (د)اص" 


() إذا کان : ؟ + ب = ۱۸۰" حيث ب قياس زاوية حادة موجبة 
فإن : Ё -tb‏ 
ТЫ)‏ (ب)طاب ما١‏ (ج) ۲ عاب یاب (د) صفر 

а . جميع العبارات التالية خطأ ما عدا‎ V) 
إذا كانت الدالة متصلة عند نقطة فإنها تکون قابلة للاشتقاق عند هذه النقطة.‎ )١( 
ДЫШ! (ب) إذا كانت الدالة غير قابلة للاشتقاق عند نقطة فإن الدالة تكون غير معرفة عند تلك‎ 
(ج) إذا كانت الدالة غير متصلة عند نقطة فإن الدالة تكون غير قابلة للاشتقاق عند نفس النقطة.‎ 
(د) إذا كانت الدالة لها مشتقة يمنى ومشتقة يسرى عند نقطة فإنها تكون قابلة للاشتقاق‎ 

عند هذه النقطة. 

(8) إذا كان : !بح مثلث حاد الزوايا فيه : ما ! + عاب متا + عئاب ماح = :1 
оја‏ دف (л)‏ يمكن أن تگون ........۔ 
a (1)‏ (ب) “to (=) “٦٦‏ )0.% 
ЧО)‏ : (٤٦٦ءبء‏ ...)فی تتايع حسابی قإن : سس 
(۲)1+ے ٦<‏ (ب)1 < +<۲ Waati) ла)‏ 


Ш)‏ كانت : (٤ہ‏ »سس » ص » (Y‏ متتابعة هندسية فان : 22 = سس 
200 (ب) ۳ (ج)۹ wia)‏ 


الرياضيات 
äi‏ 


۲+۵( O 


eta) + (i)‏ +1 عا 8) (ب) + (منا 8 +عا8) 
)+( + (۲۷ ما 9 + ما 9) ).( + (Ol +ө.т\)‏ 
9 لر + ر = кь D‏ 
Azal 0)‏ (ب) ا (ج) اده МЕ)‏ 
ان اس وچ ما بر و 
ИШ‏ (ب) صفر (ج) + مك 
69 | (۱ +۷ س) ماس سج Sto‏ 
(1) قاس (ب)س (ج) ماس (د) كاسن ماس 
+ ظا 8 + نا 0( = 
)1( 0 (ب) 9۲ (ج) ځا 0 (د)كا؟ 0 


Тоу ау с "۴۲ ۹۷ من قمة برج قيست زاويتا انخفاض قمة مثذنة وقاعدتها فکان قياساهما‎ G) 


على الترتيب فإذا کان ارتفاع المثذنة ж» ТУ‏ » فإن ارتفاع البرج > ............... مترًا. 
oV )1(‏ (ب) ٦۷ (=) ٦٦‏ (د) ۷۱ 

۲۳۰ = متتابعة حسابية حدها الثانى = ۱۳ » ومجموع العشرة حدود الاولی منها‎ GY) 
فان التتابعة هى‎ 
(... ۰۱۷۰۱۳۰۹ (ب)‎ (e ۰۱۸۰۱۳۰۸۸ 
(e ۰۱۱۰۱۳۰۱۰ )۰( (eee e NE e W ¢ WY) (>) 

اجب عن السؤالين الاتیین : 


ل متتابعة هندسية موجبة مجموع حديها الأول والثانى يساوى VY‏ » ومجموع حديها 
الثالث والرابع يساوى A‏ أوجد المتتابعة. 


اق آوجد معادلتى الماس والعمودى عليه المتحتی : ص = ه سس" + ۲ سس" ٤+‏ عند 
النقطة (-۱ ۰ ۲) الواقعة عليه. 


۷ 


> نماذج امتحانات مدارس المحافظات Ç‏ 


۲۶ 
РЕТ), | 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
)\( مجموع عدد غير منته من حدود التتابعة الهندسية БЕ )... ۰ ۲ » ٤ » A)‏ 


يساوى .. 
101 (ب) ۳۲ (ج) ۲۶ (ہ) ۱۸ 
© إذا كان : “لر тт\=‏ ‹ "= قإن a):‏ ی) = ... 
(۲(۷۱ ۲۰) (ب) (۴۰۶۸) (ج) (۶۰۷) رد)۰ 
© ما ۱۵" ما ۲۲۵ + ما ۱۵" ما ۲۵" = 
эп)‏ (ب) ما ч.) e b(a) “٠٤‏ 
E)‏ معادلة المماس لتحنی الدالة د حيث : د (س) = ٣س؟‏ - ٤‏ سس + ۳ عند (Y » ١( ш‏ 
یت 
(1)ص <۲ سس (ب) ص - ۲ o=o‏ 
)>( س + ص - ۲ (د)۲ نج یس نہ 


Р... "а Ж = Ау": 5‏ ۳۹ 
® إذا كان : ص = لچ فان : عن عند سس ح١‏ تساوى ... 


-$ (ب) ۱۲ (ج) -۸ мо)‏ 
© نساحة سح ۸ TES PETERE‏ عنقي تشم ی لسوت لا منم 

شاوی : 

ч) 5۷۲ (ج)‎ мүм va) 

لے 

REKA 

۲ -w (د)‎ ۲ -w (ب) لم ۱ (ج)‎ w(i) 
.. ۷ء‎ » ۵ » Y) مجموع حدود المتتابعة الحسابية‎ © 


(1) ۱۳۰۸ (ب) ۸۶۲ (ج) ۲۰۸٢‏ 


۷ 


(١)عناس‏ (ب)عاس (ج) لاسن (د) اس 


е +оо‏ یکا 
قابلة للاشتقاق عند س = ١‏ 


إذا كانت الدالة د з:‏ (س) = 
:6 إذا كانت )= ET O‏ 


فان : 2۲ ۰« 
vG)‏ (ب) ۲ (ج) ۲ )#0 
G)‏ أى مما يأتى يمثل متتابعة هندسية ؟ 


(тусл) (Мемет) (т) 


(сос л. ео) (ау (e ء۱۱٦۰ (ج)‎ 
... = (0 о) | © 

(etot) + (ب)‎ ео) + 0) 

)+( + (×س + Ye‏ (د) 4 (۲ سس + "(о‏ 


(б)‏ من قمة منزل ارتفاعه Vo‏ مترًا كان قياس زاوية ارتفاع قمة برج يساوى قياس زاوية 
انخفاض قاعدة البرج = هه » Ше‏ بن قاعدتى ا منزل والبرج فى مستوى أفقى واحد e‏ فإن 


ارتفاع البرج يساوى .............. متر. 

Ye (ب) ۱۰ (ج) .2151 (د)‎ a 
=+ گی‎ 69 

tY )1(‏ (ب) ۶۲ tA (a)‏ (د) to‏ 
(2) عدد طرق جلوس ٤‏ طلاب على أربعة مقاعد فی صف يساوى . 


\хүхүх# (1)‏ )ب( 4x6‏ (ج) ۶ ٤+‏ (د)۱ 


([) متوسط تغير الدالة د : د (س) = سس" عندما تتغير سس من ۳ إلى ۳,۱ 


> نماذج امتحانات مدارس المحافظات Ç‏ 


... فان قيمة الوسط الثانى تساوى‎ ٠١١ » Y عند إدخال ۳ أوساط هندسية بين‎ GA) 
ہ١ (د)‎ ۲۷) 


)0 (ب) ۱۸ 


o (د)‎ 


)0 (ب)۱ (ج) - ¥ (د) - + 


..... يساوى‎ )... » YE » ۲۸ » TY) قيمة أول حد سالب فى المتتابعة الحسابية‎ GN) 


)+^ (ب) (а) Y-‏ -۲ (د) t-‏ 
69 إذا كان : [۲س- ۷ - We‏ فان : سن = 

(۶)1 (ب) ۰ (ج) 1 (د) ۷ 
© | سء س = + ٿ 

ААШ 
=۲: إذا كان : ما۴ = ۳ » != فإن‎ 9 

Ко) +0 $o то) 
. يساوى‎ (WV » ... ه ۸۰ ء‎ ‹ Y) من النهاية فی التتابعة الحسابية‎ ,. E قيمة‎ Go) 

)1( ۰۰ (ب) ١ہ‏ (ج) to (3) or‏ 
9 إذا کان : ! »ب زاویتین متکاملتین فان : میا ؟ مناب- ما ۴ ماب = ... 

)1( ۱۸۰ (ب) صفر (ج) ۱ (د) -۱ 
69 إذا کان : ۴" “ل = ۲۱۰ ۰ إبم - ۲۶ . فإن : م < .... 

o (3) ۶ (ب) ۲ (ج)‎ (i) 
, أجب عن السؤالين الاتيين‎ 


1 المتتابعة الحسابية التى حدها الرابع يساوى ۲۰ ء Lasag‏ الثامن يساوى ٤٤‏ 
اوج اس ابع يساوي امن یساوی 


Ж 5 a‏ وص 
68 إذا كان : ص = ع4 ‹ ع -5 سس" - ع سن + 20 فأوجد : كك 


۳ 


0( اس اتی من متعدد ] 8 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 2 

бшш «(ех £) e (£ × Y) ء‎ (Y × ۲(( : الحد العام للمتتابعة‎ G) 
Otawa ۲ (ب)‎ (\ +a) )۱ а) )1( 
(tawi) (Y +a) )١ +a) (ج)‎ 

(©) الحد العاشر فی التتابعة الحسابية (۱ ١٦ء ١١‏ » 


٩۱ (د)‎ ol (a) ۵۱ (ب)‎ #101) 


..... يساوى‎ (VOYY 6 ... ۱۲ء‎ ء٦‎ Y) عدد حدود التتابعة الهندسية‎ (Р) 
WG) 4 


)۸(1 (ب) ۹ › 
1 
ري لكي +۱)< 
Yo (1)‏ (ب) ۳۰ (ج) Yo‏ 
(G)‏ مجموع عدد غير منته من حدود التتابعة الهندسية ١٤ A)‏ » ۲ » .. 
)1(1 (ب) ۲۰ (ج) ۲۶ 


© إذا کان : ؟ سس + ۲ ۰ س - ۲ ء ۷ سس ثلاثة حدود متتالية من متتابعة حسابية 
فان : سس = 
)1(1 (ب) ۲ (ج) ۳ (د) ۶ 
(ў)‏ مجموع المتسلسلة الهندسية ۱ + ۳ + ٩‏ + ... + 1071 يساوى ... 
)1( ۹۸۱۶ (ب) ۹۶۱۸ (a)‏ ۹۸۶۱ (د) ۹۶۸۱ 
© إذا كان : “لم = ٠۲۰‏ فان : قيمة له 
(۲)1 (ب) a (>) t‏ (د) 7 


© لجنة مؤلفة من ۱۲ عضوًا » عدد الطرق ДИ‏ يمكن اختیار رئيس وذ 


۱۳۲ (2) Nia) ۲۶ (ب)‎ 


Ç امتحانات مدارس المحافظات‎ азија 


.. عدد طرق ترتيب ۷ أطفال فى دائرة واحدة يساوى‎ (ү) 

۹ (ب) ۷ (ج) ۷۲۰ )3( o.t.‏ 
S)‏ عدد الأعداد المكونة من رقمين مختلفین مأخوذة من الأرقام [ه » ٤‏ » صقر » ۷ 

يساوى ... 

٣× ۶ (ج)۳ ۳ (د)‎ ٢× 6 (ب)‎ ٢×٢)(( 
أشخاص يساوى ۔‎ о عدد طرق اختیار ۲ شخاص من‎ (ү) 

(۱۰)1 (ب) ۲۰ (ج) ۱۵ )د(۲ 
Еф)‏ : ۶ 

)1(1 (ب) ۲۶ (ج) ۲۵ (د) ۶۹ 
9 ماب مات = - (حیث ب قياس زاوية حادة) 

т)‏ (ب)٤‏ ما ۲ب eyb Yi)‏ (د)۲ عاب 
)69 )8 سن + ۲ سس') وس = ... 

(4)1 سن" + ۲س" (ب)س؟ سن" 

(ج)۲ سں؟ + س" t(s)‏ + ٦سس‏ 
G)‏ كانت : ص = ع* ‹ ع = س'- ۲س فان : قيمة مس عند سن = ١‏ 

تساوی .. 

٠-)ہ(‎ ۱۰ (ب)-ه (ج)‎ о(1) 
سن + ۱ عند سن‎ ٤ + ميل الماس لمتحنى الدالة د حيث د (س) = ه سس"‎ GV) 

(п)‏ (ب) ۱۶ (ج)۱۶ (د)۲۹ 
RN ерй‏ لی سر 


السينات عند مس = يساوى ... 


AYo{a) اہ ہے‎ *٤٦٤)ب(‎ (i) 


(A)‏ متوسط التغير فى حجم المكعب عندما يتغير طول حرفه من ۰ سم إلى ۷ سم 


î)‏ [ب) ۱۲ [ج)/۱۰۹ للق 


الهعاصر (الرياضيات اليحتة - امتحانات) ٠۴‏ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى 


الریاضیات 
البحتة 


چ (ماس عناس) = 
(1)عاسن ob (y)‏ (+) عا اسن (د )ما اسن 
)ملاس - ا ۷س < 
о- 0) (ш о 1-01)‏ (د) مان 
GF)‏ من نقطة على سطح الارض رُصدت زاویة ارتفاع قمة برج تقع قاعدته على سطح الأرض 
فكانت قياسها ۲ ثم سار الراصد فى خط مستقيم бй‏ ۰ متر نحو قاعدة البرج فوجد 


... (حيث سس قياس زاوية حادة) 


أن قياس زاوية ارتفاع قمة البرج ۲ فان ارتفاع البرج يساوى .............. (لأقرب متر) 
КЕ‏ (ب) ۱۰۱ (ج) ۱۰۲ (د) ۱۰۳ 
@ إذا کان : ما ٠,١‏ ۰ 
(1) ۰,۱۶ (ب) ۰:۲۸ м0) ۰۲۸ (a)‏ 
@ مساحة سطع Ыш‏ الذی آطوال أضلاعه ٦‏ سم » ۸ سم » ۱۰ سم 
يساوى . سم 
чү)‏ (ب) ۳۰ (ج) ۶۰ (د) ۶۸ 
) ماه سن ما ٣س‏ + ما ہ سن ما ٣س‏ = ` (حيث سس قياس زاوية حادة) 


( )ا۲س (ب) ا۸ س (ماعا۸ س (د )ا۲ س 
© إذا كان : ماس ما ۲۰* - ماس ما ۲۰" = + (حيث س قياس زاوية حادة) 


لگ أوجد المتتابعة الحسابية التی فيها : 2 , + 2 , < ٩‏ ٤ع‏ , = ۳۷ (مع كتابة خطوات الحل) 


أوجد معادلة المماس للمنحنى : ص سس" - ه سس + ٤‏ عند النقطة )9 » (A‏ الواقعة عليه ؟ 


Ta) 


> نماذج امتحانات مدارس المحافظات с‏ 


8 сш шшш 
Ету ә | 


اختر الإجابة الصحيحة من بین الإجابات ا معطاق : каш‏ 
© إذا کان مجموع دحا الأولى من متتابعة حسابية يعطى بالقانون:: н‏ 


£: فان‎ w-w W= حر‎ 


۲۰ (ب)ہ )=( -* (د)‎ w0) 
\ 
è+ وی‎ 00 
ماس‎ 
obl) (1)قااس (ب) ماس (ج) ماس‎ 


© إذا کان : ماس ما Yo‏ + ماس ما ۲۲۵ ١‏ حیث سس زاوية حادة 
فان قيمة القدار : ماس ما ۲۰" + ماس ما ۲۰ 


Wi 1(1)‏ (ج) ۲۷" 
© إذا کان : د (س) = اس٣‏ فان : ۵ (4) = 

)1( (ب) ۳ (ج) ٩‏ )-(-# 
“a КЛ‏ 
تھا لان بخ لذن 8 

) хы ۱۳ (ب)‎ ۱۲ )1( 


©) إذا کان التغیر فى الدالة د یساوی ۱۰ عندما تتغير سس من о‏ إلى ۷ فإن متوسط التغیر فی 
د فى نفس الفترة یساوی 
501 (ب) ۳ )>( o‏ (د) ۷ 

(۷) من نقطة على سطح الأرض رصد رجل زاوية ارتفاع قمة مثذنة فكانت ۳۰" ثم سار 
مسافة ۵۰ متر نحو قاعدة المئذنة فأصبحت قياس زاوية ارتفاع قمة المئذنة “٤٠‏ 
فان ارتفاع المئذ: 


-- لأقرب متر. 
oA (1)‏ (ب) ٦۸‏ )2( ۷۲ 55 


= (6 Я قيمة‎ ® 


)1( (ب) ۱۲۸ )>( м‏ (د) ۲۵۹ 


СЫ 


الرياضيات 
البحتة 
то (олу 1) 19)‏ 
то) RO)‏ 
ү)‏ )7-0-0 
60 ذا كان :”لر < ۲۳۲ ‹ Pig‏ 


)1( (ب) كه 
© إذا کان سح -۳ حیث ‏ »ب زاويتان حادتان فان : 
ЕЯ) "#0 (1)‏ )>( ۳۰* (د) ۰ 
وص ري WEE 6 Wa E‏ 
فان Lasa‏ الأول = сезе‏ 


)كا (ب) ۶۸ )=(^ )+ 
F)‏ أكبر عدد من الحدود يمكن أخذه من ا لتتابعة Yo)‏ ۷۰ء » ...) ابتداء من الحد 

الأول ليكون المجموع aga‏ يساوى ...........۔ 

wa) 

лү ч, 

от) т 

otk (i)‏ (ب) - ۲ о-‏ (ج)۲ ob‏ (د)-۲ اس 
Ш)‏ كان : فار = "قاس -۸ ЕМЕ‏ 


(ب) ۱۳ (ج) ۱۶ )3( ۱ 


= 


)۰(1 (ب) ۲۰ (ج) ۷۰ (د) ۶۲۰ 
КАА ы‏ 
() فى أى متتابعة حسابیة (LE)‏ يكون کشا - 
)1(° (ب) ۶ (ج) ۲ (د)۲ 
(Q)‏ عدد طرق تكوين عدد من ды,‏ مختلفين من مجموعة الأرقام Ye ۲۰ N}‏ ۰ ۶ 10۰ 
r‏ 


)۰(1 (ب) ۲۰ (ج) ۲۶ (د)۳۲ 

lasa ابتداء من‎ )... > ۰ Y) عدد الحدود اللازم أخذها من المتتابعة الهندسية‎ (А) 
... الآول ليكون مجموعها ۳۸۱ يساوى‎ 
(ب)۹ (ج) ۱۱ كين‎ va) 


E) 


> نماذج امتحانات مدارس المحافظات Ç‏ 


لے س +۱ ۰ س > -۲ 
إذا کان : د (س) = قابلة للاشتقاق عند س = -۲ 
راک ере‏ 


فإن : لع - م = 
A(G)‏ (ب) ۱۱ )>( t-‏ 2 
G)‏ التتابعة التى حدها дуй!‏ ےر = ١‏ حيث لم3 ص* تمثل متتابعة 
(1) تزايدية. (ب) تناقصية. )>( А6‏ (د) 5 Е‏ 
© فى اش !اسح :ما( کک ) عا( چ ) + ھا( )ما( چ )۔ سس 
(i)‏ (ب) صفر (ج) -۱ (د) 3 
9 إذا کان : لی = (نه+ ؟) (Yta)‏ (نه+ Ах. × )١‏ فان :ی = На‏ 
w(i)‏ (ب) w- t(s) ٤ -w‏ (د) ٤ل‏ 
9 إذا کان : ص- (س +ك)" & Zi‏ 
ч)‏ (ب) Y-‏ - 
) إذا کان : به [؟ به - ١‏ = ۳۱۰ قإن : یہ= .. 
о (1)‏ (ب) ۲ Y (a)‏ )105 
9 القدار А5:‏ سن (۱ - ما ۷ سر) = ... 
(1) صفر (ب) ۲ )=( Y- (ә)‏ 


GY)‏ إذا کان !سح مثلث ف 
فان مساحة ۸ آب. 


)1( ۱۲۰ (ب) ۱۸۰ )>( ۲۶۰ (د) ۲۸۰ 
Я,‏ اس یی 

(1)عاسن (ب) ۲ ob‏ )>( ٢٦اس‏ (د) ماس 
أجب عن السؤالين الاتيين ٠‏ 


ا متتابعة حسابية تزايدية حدها الأول - ٤‏ وحدودها الثانى والخامس والحادى عشر فى 
تتابع هندسى أوجد المتتابعة الحسابية. 


( أوجد معادلة المماس للمنحنی : ص = سس - ٤‏ سس" ٢+‏ عند سس -۱ 


اختر الإجابة الصحيحة من بین الإجابات المعطاة : 


G)‏ عند إدخال عدة أوساط حسابية بين V‏ » ل يكون الوسط الأخير . حيث ۶ أساس 
المتتابعة. 
s-J(i)‏ (ب)۵ (ج)ل-۶۲ (د) ل +۶ 
ZO)‏ متتابعة حسابية حیث = ۲٢۶۳‏ فان لوسط الحسابى بين ۴ , 4 
3 
(۸)1 (ب) ۱۰ (ج) ۱۲ زد 
0 نو سج 
(۱)عا ۱۰۰ (ب)عما ۵۰ b(a)‏ ۱۰۰ (د)عا ٠ه‏ 


© إذا كان مجموع law‏ الأولى من متتایعة حسابية يعطى بالعلاقة : حر = دا uy-‏ 
فإن حدها الخامس 


Yofa) ۱۵ (a) ۷۸۷۱ 
4°: إذا کان‎ © 
۶۰ (د)‎ Yia) 1 


فان : 5 (-۲) =- 


)1( (ب)-۲ (ج)۱ )»(° 
O)‏ مجموع عدد غير نت من متتابعة هندسية عر حیٹ © , > ١‏ »گر ۲۳ گم ۱ 

يساوى ... 

4 TE (ب)۲‎ va) 
۰ = فان : می‎ М ©)إذا كان “لبر ۷۲۰ ی‎ 


ч)‏ (ب)۲ Wis)‏ را فی 


> نماذج امتحانات مدارس المحافظات Ç‏ 


)@ إذا'كان الوسط الهندسی للعددين о‏ سن هو ٥١‏ فإن : سن -:.. 

o (1)‏ )> (ج) ۹ )3( £o‏ 
):$( متتابعة هندسية متزايدة حدها الثانى ۸ ومجموع حديها الأول والثالث ۲۰ 

فان lasa‏ العاشر ... 

(ә) 0۱۲ (1)‏ ۱:۷۶ )>( ۲۰۶۸ (د) ۶۰۹1 
0 رك 2۳*۷ - 

)1( ۲۶۲ (ب) ۷۳۸ )=( ۱:۵۸ )2( YWA‏ 
69 متا ۲۷۰ ما ۳۱۰ - ما ۷۰ ما ۰ = 

(۱) ما ۸" (ب) حا ۸۰* (ج) عا "٦٦‏ (د) ما "٦٦‏ 
© إذا کان : ما = - ۲ فان : ما ۲= ... 

() فم (ب) جد )+ ж-о)‏ 
GE)‏ ای ЫШ! ый!‏ يمكن أن تساوی pJ”‏ . 

t. )1(‏ (ب) (ә) ۲۱۰ (=) ۱٤١‏ ۲۸۰ 
sse ©9‏ طرق ترتيب о‏ أشخاص فی دائرة = 

٩ (د)‎ ٦۰ (+) yY. (1) 
кч” = إذا كانت : “یپ‎ © 

)1( (ب) ۱۶ (ج) ۱۵ (د) ۲۹ 


9 عدد الأزوا یھ ار و таом доев ы‏ 
(۰۳ ۶ » 6) يساو .......... 
ча)‏ (ب) ٣‏ (ج) ٦‏ (د) ۸ 

® إذا كانت : ص = (س؟ ,- ۲)* 
i= o) ۰)۱(‏ 
(ج) ۷×س )-10- 49 

@ إذا کان :ص < (؟ ع *)١-‏ 
vG)‏ (ب) ۲ 


الریاضیات 
äi‏ 


(7) إذا کان متوسط „аш‏ فى الدالة د یساوی о‏ عندما تتغیر سس من ۲ إلى ٤‏ وكان د (5) ЛЕ‏ 


قان :د )٤(‏ = 

t- (1)‏ (ب) ۷ (ج) A‏ قلت 
)@ | لاسن ماسعس = 

(1)عاسن (ب) -عاسن (ج) اس (د) - ماس 
19( س + وس۔ Stor‏ 

)۲+ سس‎ ۲( ٦ سن +۲۲ (ب)‎ ۲( (i) 

ری Ttor)‏ (د) + (۲ سس +۲) 


9 إذا كان ع هو نصف محيط A‏ بح حیث : ع - 5 = ۲ سم ‹ £= هسم 
е‏ <> = ۹ سم فإن مساحة A‏ بح 


۱۵۰ (a) ٩: (ب)‎ ۲۵۵۲۳ )١( 
۳ +1, ы жр}... 
ان سج ا چ + ما سد تہ‎ 
(د) صفر‎ Y- (>) \- (ب)‎ 1(1) 
_ عأ کت‎ 
و‎ элү Т) 
طاسن (ب) ماس (ج) ۲۱۶ سس (د) کاس‎ )1( 
“(Су : إذا كانت : ها ؟ - + » طاس- ج فإن‎ © 
т) ۱ (ج)‎ 4 та) 
ما ح- ما ۲ ح=‎ ۲ 9 
ح٣ عا ۲ ح (ب) ۱ )+( ٢ح (د)عا‎ )1( 
: آجب عن السوالین الاتیین‎ 


| آوجد التتابعة الحسابية التى فیها : ح, -ح, = ۲۰ » حر سحي ۲۹2 
ثم أوجد مجموع العشرة حدود الأولی مٹھا۔ 

ق إذا کان : ص سس" - ۷ س" + ٩‏ سس + ۲۰ فأوجد ЫШ‏ التی يكون عندها الماس 
бу‏ لحور السینات. 
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x ۱‏ 2 
تی с‏ & 
اس مت مم 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 
©) الحد العام للمتتابعة ٤- ۰ Y)‏ ۱۰۸-۰ ...) هو ... 


ә(\)‏ (ب) Y-‏ یہ 
w ٢ ×“)۱-( (=)‏ (د) ярж (А)‏ 


© قيمة التسلسلة رگ ۲ ی = 


(1) ۲۵۵ (ب) فكلا (ج) ۸۰۷ (د) ۸۲۸ 
(F)‏ فی التتابعة الحسابية NY)‏ » ۱۶ » ۱۱ » ...) رتبة الحد الذى قيمته ۱۰۲ = .. 
(о)‏ (ب) ۰۱ (ج) ۹۲ (د) to‏ 


© مجموع عدد غير منته من حدود ا لمتتابعة الهندسية е МЕ)‏ ۳۲ ١١٦۱ء‏ .. 


٥٢۰ (1)‏ (ب) ۱۲۲ (ج) ۱۶۲ 
)5( عدد حدود ا متتابعة (۷ء ۱۱ » ١۱ء (хул « sae‏ 
)1( ۳۶ (ب) ۱٦۹ (a) W‏ )د( ٩۳۱۳‏ 


(5) مجموع ۱۰ حدود من التتابعة الحسابية є о)‏ ۸ ۰ ۱۱ » ...) یساوی .. 


۲۳۵ (2) ۶۷۰ (ب) ۱۸۵ (ج)‎ ҮҮ. (f) 
٩ عددان موجبان وسظهما الحسایی ۷,۵ ووسطهما الهندسی‎ © 

فان العددين هما .. 

۱۵۰ ( ۱۲۰۳ (ج)‎ TETE) ٠۰١٠۷] 


..... أشخاص من بين ۷ أشخاص يساوى‎ Y طرق اختيار‎ зе (A) 


سپ (م) ۴×۷ (ر) ۳+۷ 
© أہه-١‏ - ۲۶ 
о (>) Y)‏ (د) ۹ 


۸۹ 


الریاضیات 


البحتة 
یقن := 

+ (د)‎ ٢ (ب)‎ ИШ 
осор "= ی‎ (ў) 

6۹ (ب) ۲۵ (ج) ۱ (د)‎ v(i) 
... طرق تر تیب خمسة أشخاص فى خمسة مقاعد على شكل دائرة يساوى‎ sse (W) 

(۱)1 (ب) ۲ Е‏ )>( ۲۶ (د) ۱۲ 
69 “ل, ۱۲۰ فان :مد 

)1(1 (ب) o‏ )>( £ (د) ۲ 


قى الدالة د یساوی ۷ عندما تتغیر سس من о ШТ‏ وكان د )7( A=‏ 


)1( ۲۲ (ب) ۱۲ )+( ۷ 
(8) معدل تغير الدالة د حيث د (س) = سس" عندما سن = ١‏ هو .... 
(a) vo)‏ \ 
© 2 (ص) = .... 
е о (1)‏ (ب) о‏ ص؛ Ое‏ (ج) ص* Ое‏ (د) оте‏ 
@ ص > ما ٢س‏ فان Es,‏ عند س = كد - 
vo)‏ (ب) ۱ (ج) + түс)‏ 
(д)‏ ميل الماس لنحنی الدالة د حيث د (س) = ۳ سن" + ۲ سن - ١‏ عتدما س Y=‏ 
ө)‏ (ب) ۸ (ج) ۱۸ (د) ۱۶ 
و ]وس = : 
(1)س +۲ (ب) سس؟ + ٣س‏ +اث 
(ج) سس" + ٣‏ سس + ٿث )3 какыр‏ 
O)‏ ۱۰۰ ما ۱۰ - ا ۱.۵ ما ۱۵ 
ИШ‏ (ب) ۲ (ج) صقر W‏ 


ЕЗ 
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GS)‏ المثلث الذى محيطة = ۱۲ سم ومساحته ٦‏ سم" يكون طول نصف قطر الدائرة التى 
تمس جميع أضلاعه من الداخل = ..............٠‏ سم 
ч)‏ (ب) + (ج) ۲ (د)ه 
(ÇY)‏ من نقطة معينة تحرکت سفينة فى اتجاه ۱۰" شمال الغرب بسرعة ٥٢‏ کم/س وفی نفس 
اللحظة ومن نقس المكان تحرکت سفينة أخرى فی اتجاه الشرق بسرعة ١١‏ كم/رس 


فإن البعد بين السفينتين بعد ۳ ساعات = -- (لاقرب کم) 
Wia)‏ (د)1۸ 
v-‏ 
(ج) + (د) ۲ 
(1)اعاسن (ب)۲ ا سس 
Yia)‏ لاسن Yis)‏ طاس مئاسن 
т)‏ (ب)ه + Yia)‏ 


ILA‏ » لاب- پگ te‏ زاویتان حادتان موجبتان 


4 (ب) ب3 (ج)‎ а) 
.. سم تساوى‎ ٠٤ سم‎ ۲ ٣ مساحة المثلث الذى أطوال أضلاعه ۲ سم‎ ÇY) 
9۳ (ج)۲‎ эү т) 

Сте]. 
, أجب عن السؤالين الاتيين‎ 
٦٦٦٦+ ... + ۹+ ۳ + ١ : الل أوجد مجموع المتسلسلة الهندسية‎ 


لوگ ص = о)‏ سس" + )" آوجد : 2i,‏ 


الرياضيات 
а љи‏ 


0 ھا رق 
КЕТТ,‏ 


اختر الإجابة الصحیحة من بين الإجابات المعطاة : 
(уу‏ الد القالی من فی الاد (ооо)‏ 


El) Ele) б) 
٠ مشروبات هی‎ ٤ وجبات و‎ ٥ عدد طرق اختیار وجبه ومشروب من قائمة بها‎ Q) 
۹(1) 
۳:۲ إلى‎ ٣ إذا کان متوسط التغیر فى الدالة د يساوى ۲۰۶ عندما تتغیر سس من‎ E) 
... فإن التغير فى د يساوى‎ 

(1) ۰:۳۲ (ب) ۰:۶۸ ۳۰٣ (a)‏ (د) ۷۰۲ 
() نظر طفل من نقطة على سطع الأرض إلى قمة برج ارتفاعه ٠٥‏ متر فإذا کان الطفل يبعد 
o.‏ متر عن قاعدة البرج فإن قياس زاوية ارتفاع قمة البرج = Teemme‏ 
£o )1(‏ (ب) ۱۲۰ )>( (ə) ٦٦‏ ۲۰ 
س + ‹ سج 


$ 
)5( إذا كانت د ؛ د )-0( = قابلة للاشتقاق عند سس = ۲ 
کس جب Teur s‏ 


۱ (د)‎ о (2) ¥: 


(1) ۶ (ب) t-‏ (ج) ۸ (د) ۸ 
© إذا كان : ۱۲ 
)1(= (ب) > (ج) < 30 


(ne +e سح + ...) متتابعة هندسية وكانت (؟ بے‎ N) ذا كانت‎ (у) 


متتابعة حسابیة فإن 

۱۱:۶۰:۱ ta) 8+: سے‎ о:Ү:%(ї) 
=w: إذا كان : نہ |۲ یهت 1 = ۲۰ فان‎ 0 

о (2) t (э) ۲,۵ (ب)‎ ۲)1( 


نے 


T+ ч ۲‏ ۱ 
IO)‏ كاك :ھی = ع ےج » оге‏ 
(1) صفر (ب)۱ (ج)۲ МЕ‏ 


)0( ثلاث قری ١‏ »ب » ح تقع القرية ! غرب القرية ست حيث اب = ۲۰ کم وتقع القرية ح فى 
اتجاه ۶۸" شرق الشمال من القرية ؟ » ۱۰" شمال الغرب من القرية ب فإن السافة بين 


القریتین سے ح > 55 
w(i)‏ )>( ۱۶ (د) ۱٦‏ 
03336-99109 
ото 10-10 +)‏ )10-04 ۲ سس - وس 
+ سن" - ٢س٢‏ + و سن (د) У‏ س'۔- ۲ یس + و سن 


9 إذا کان : 77ل = ۲۱۰ ‹ Vos u"‏ فان :م × يمح .... 


)1(1 (ب) ۲۰ )=( o» (3) Yo‏ 
(©) متتابعة هتدسية حدودها موجبة » ENE , 2 + pE‏ » 2/ = .71 

فإن المتتابعة ھی ... 

(۲()1 جج یہہ (ب)(۲۶ NV‏ ۰۸۰ ...( 

(еме Ne e o) (a) ). є Vo ¢ ۱۵۰ Y) (=) 
۱۲۰ = إذا کان : ی‎ 9 


(۹۰)1 (ب) ٦٦‏ (ج) to‏ (ہ) ۳۰ 
(69)إذا كان : د (س) ><س؟ - وس +۱ » عن (س) = س + سن +۳ 
وكان : ۲ د (۱) + ی (۲<)۱ فان :ی ... 


+0) (ب)-۲ (چ)۲‎ (i) 
Ы Суз тор o b 
N. e. کو‎ TD 
Ба] ы) 
A. b'o- فا ۱۰ (د)۲ طا‎ °в. (э) 


الرياضيات 
البحتة 


© نا کان : رک () ۱۳٣2‏ فان :رگ =V‏ 


)1( .#\ (ب) ott‏ )>( ۲۷۲ (٥د)٤۳‏ 
۲-۱۷9۸ ما = 

э)‏ (ب) ما ٭ہ* )>( ke‏ ۰۰ (د) ما ٭ہ* 
©9 إذا كان : "دار ы ш‏ "عن يكن دقع 

{3 teo 

(ج) [۲-۰۲] {v-e ye}‏ 
((۲) فى التتابعة الحسابية (۱۲ ۰ ۵ ...) فإن رتبة الحد الذی قيمته ۱۰۲ هو ... 

20) (ج) عبر‎ ҮА ёо) 
= جكب )% + ملا س)‎ © 

)1(1 (ب) صفر 

(ج+)اس (د)۲ (btob)‏ 
C)‏ مجموعة حل المعادلة : ماس ميا "to‏ - ماس ما 40" = لج حيث ۰" سن < Te‏ 

„жй 

{т.р {oe T.}(1) 

{1-0 « Vo} )۰( {14e ‹ Vo} (+) 
УТУ ۱۹( من النهاية فی التتابعة الحسابية‎ аа 

تساوئ ۔۔ 

۳۷- (د)‎ С) А-(1) 
۳ =: حف‎ 469 

Xi Fo) 


© إذا کان واس - + 


о)‏ (ب)ہ 


(د)۲ 
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G)‏ مجموع ۲۰ حدًا الأولى من التتابعة (б)‏ حیث عر = tw‏ ۲ هو 


۱۰۱۰ (د)‎ ۱۰۲۰ (a) ۱۰۲۶ (ب)‎ ۱۰۰۰ (i) 
سم » ۱۰ سم‎ A » سم‎ ٦ الذى آطوال آضلاعه‎ ЫШ! مساحة سطح‎ ) 
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)4(1 (ب) ٥۰‏ )>( ۶۰ (د) ۶۸ 
т‏ 
أجب عن السؤالين التيين , 


للل إذا کان الوسط الهندسى بین سن + ۲ » ص - ١‏ هو ه والوسط الحسابى بین سن » ص 
هو ۷ فأوجد : قيمة کل من سس » ص 


,8 آوجد النقط الواقعة على المنحنى : ص = -س" - 7 سس" - o‏ سس + ۱۲ والتى يكون 
عندها المماس للمنحنى موازیّا الستقیم ا مار بالنقطتين )١ » Y)‏ ء ео)‏ ۹) 


@ с. 6 


أسئلة الاختیار (уо‏ متعدد 


اختر الإجابة الصحيحة من بين الإجابات المعطاة : 


(؟) أكبر مجموع لحدود المتتابعة الحسابية YY)‏ ۶ ۳۱ ۰ ۲۹ء .. 
ҮА. (1)‏ (ب) ۲۸۹ (ج) ۲۹۰ 


o(a) 
Ж vw 
اع‎ 
٢+ہن)د(‎ ۱ (ب)له-‎ w(i) 
۱۰ = إذا كان : "فا‎ © 
۴۰ (ج) ۱۰ (د)‎ o (ب)‎ ۴)1( 


(2) مجموعة حل المعادلة : ماس ما ٠٦‏ - ماس ما ٠٠‏ = ل حيث صقر < سن ۴٦۰<‏ 


۳ М 
ИВТ 1۱۵۰۰ ۳۰()۱( 
{1-0 Vo} (ج)[۷۰ 1۱۹۰۰ (د)‎ 

T)‏ مساحة سطح المثلث الذی آطوال أضلاعه ۱۵ » ۱۲ » ٩‏ سم تساوی 

ot (<) 4(1)‏ (ج)۷۲ 
® إذا کان : ص = لا" سس فان : صن = ... 
ET]‏ 


(ب)۲ لاس (ج)۲ طاس قاس Что)‏ ٣س‏ 


(1) 

۲ 

A)‏ آصغر عدد من الحدود یمکن أخذه من التتابعة АА)‏ ۰ ۸۱ ء ۷۳ ۰ ...) ابتداء من الحد 
الأول لیکون الجموع ساليًا هى .... 


(a) Yo(a) ۲ ә) ۲۳)١( 
سيدات‎ Y » رجال‎ ٤ عدد طرق انتخاب لجنة مكونة من ۳ رجال وسيدتين من بين‎ (A) 

r 

(۲)1 (ب)ہ (ج)۷ (د) ۱۲ 
((1) عدد طرق تكوين عدد مکون من رقمین من الارقام (۱ сый‏ هی ما 


Wa) (ب)۹ (ج)۱۲‎ Ali) 
١- < معادلة الماس للمتحنى : ص = ثم عند النقطة الواقعة على المنحنى والتی إحداثيها‎ (ў)) 


ھی 
(1)اص < ۲ بسن - ۳ ۰ (ب)ص = ٢س‏ +7 
(جاص = ۳ سن +۲ (ر )سن ٢ص‏ +۳ 
(6] (من' ۲ سن + ما" ۷ سن +۲ س)وس = + 
(1 )۰,۰ ۲سس ҮМ) oY B. ol)‏ (د )کا كس 


(SF)‏ من نقطة على سطح الأرض رصد day‏ قمة برج فوجد أن قياس زاوية ارتفاعه ۲۲" ثم 
سار aisa‏ عن البرج مسافة ۰ да‏ فوجد أن قياس زاوية ارتفاع قمة البرج أصبح 
۷ فان ارتفاع البرج عن سطح الأرض = سے مترء 
тл)‏ (ب) ۱۸۰ (a)‏ ؟ (a)‏ 


Sy 
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9 إذا کان : ؟ - ¥ » .طاب- کل حيث ؟ »س قياسا زوایتین حادتين 
:)+ 
са)‏ (ب) 4 Ja‏ ()-۱ 

)8( متتابعة هندسية مجموع نهحدًا الأولي منها يعطى بالعلاقة : حر = ۲-۱۳۶۲ 
فإن الحد الثالث متها يساوى ............. 


۷۷ (د)‎ ot (a) ۲۳ (ب)‎ \А(1) 
متتابعة هندسية حدها الأول یساوی مجموع الحدود التالية إلى ما لانهاية فإن آساس‎ (FA) 
...... هذه المتتابعة يساوى‎ 
(د)۰,۵‎ ۰, (э) ۰۰۳۳۳ (پ)‎ *,Хо(\) 
5 .. مجموعة حل المعادلة : اله - ۲ = ۱ فى ع هی‎ (V) 


(1)[صفر ۱۰ (ب) [4] (ج) (۳ 1۰ Do‏ 
0 )0 سن - ع٦‏ س) وس - . که اک 
()عا؟سن © ҮШ‏ رې عاد رو عا 
з!)‏ كان متوسط التغير فى الدالة د یساوی ٦‏ عندما تتغیر سس من ۲ إلى ٤‏ » د (۲) = ۷ 
قإن : د )6( = доное‏ 
)1(-# (ب) ۷ (ج) ۱۳ )2( \ 
-١( (о-о) Ф)‏ ما س) )\ + тте = (о Чу‏ 
(ا]ما٢س‏ (ب)عا ٢سس‏ ).= رد طلست 
Ш)‏ كان : ما ۲ سب < +7 5 
А‏ (ب) گے o(s)‏ 3 
(FY)‏ متتابعة حسابية مكونة من ۹۹ حدًا ء إذا کان مجموع الحدود الفردية الرثبة ۲۵۵۰ 
فإن مجموع جميع حدودها = ш‏ 
зд 25005 0-641)‏ (د) ۵۶۰۹ 
68 إذا کان ъё):‏ متتابعة حسابية حيث عر = ۲ + ۳ د فإن الوسط الحسابى بین الحدين 
4 
ال ¥ (ج)۲۲ )د( 


الهمعاصر (الرياضيات البحتة - امتحانات) ۷۶ / ثانية ثانوى / التيرم الثانى 


(1) صفر (ب)۱ (ج) ۱۶ (د) ۱۰ 


9 ذا كان : د (س) = اس - ۱۲ فان :3 (0) = 


اجب عن السوالین الاتیین : 
للل عند إدخال من الاوساط الهندسية بین : ۲۶۲ » че‏ كان مجموع الوسطین الأولين 
۸ء مجموع الوسطین الأخيرين É‏ آوجد هذه الأوساط الهندسية ؟ 


(E‏ آوجد معادلة العمودی على المماس للمنحنی : ص = ТУЕ‏ عند النقطة الواقعة على 
التحنی والتی احداثیها السینی = ١‏ 


إدارة نجع حمادى 
Q шш‏ 
اختر الإجابة السحيحة من بین الإجابات المعطاة : 
(ү)‏ عدد طرق ترتیب о‏ آشخاص فی خمسة مقاعد على شکل دائرة = = 
1١1‏ (ب) (a) ۲۶ (a) о‏ ۱۲۰ 


© إذا كانت : ХА)‏ سس ء .۲۰۰ سن ء (Хо‏ متتابعة حسابية فان : سن = ... 


رات (ب) ۷ (ج) ۳۱ \o{3)‏ 


-rtl O 


ажуа.) atoto әт) 
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у 
= م + م)‎ Y-Y) قيمة المفكوك : رك‎ © 


)1( ۱۲۷ (ب) ۱۰۵ )=( ۱۲۴ )2( YYA‏ 
(۱0+ما؛س۔> 

о (1)‏ (ب) ۲ سس (е)‏ ٤س‏ ۔ . (د) ۲اا ۲سس 
ЧЕ 6(‏ سو ۳۰ فان ہج 

۷ (د)‎ ۱۰ (>) о (ب)‎ v(i) 
٣ ذا کان :سن ص۶١۱ فان : جک عنداسى ے‎ © 

الراك (ب) صفر (ج) + о)‏ 
A)‏ عددان الوسط الحسابی لهما Yo‏ ووسطهما الهندسی هو ۲۰ قما هما العددان ؟ 

۲۰۰ ۳۰ (2) ۲۱۶ ۲۶ (>) Yo ۰ ۱۵ (ب)‎ és e\o (i) 


() ما عدد الطرق التی يمكن بها تكوين لجنة مكونة من ۳ رجال وسيدتين من بین ٦‏ رجال 
و ه سيدات ؟ 


)01(..\ (ب) ۵۰ ) 


)2( ۲۵۰ 
C)‏ التغير للدالة د : د (س) = ٦-٢‏ - ٣س‏ عندما تتغیر سس من ۳ إلى ۳,۲ هو ... 
)1( (ب) ۱,۷ (ج) ۱,۸۸ (د) ۱۲,۷ 
N)‏ وتبة آول sa‏ سالب من حدود التتابعة : (v ٩ - ۱۵۲( = (Z)‏ هو .. 
(1) ۱۷ (ب) ۱٦١‏ (ج) ۱۸ (د) ۱۹ 


(0) دس ء د ص زاويتان متكاملتان فان قيمة القدار : مئاسن ما ص - ماس ما ص 


)1( (ب) صفر )=(-\ (د) ۱۸۰ 
© ] (۷ سس + ۲)* وس - ... 
(۳()1 سن +۲ (ب) لل (۷ سن +۳ + ٿث 


(ج)۵ Y)‏ سن + 1/۳ S+‏ () (۲ سس + ۳ + ث 


1 


69إذا كان :ل _, at=‏ 
t(s) o (=) (1)‏ (د) ۷ 


9)إذا کان : طاس = үү‏ حیث (.* < سن < (А‏ ماص = ا 


حيّث ЗА.)‏ < ص < (ЧУ.‏ فإن قيمة : ما (س + ص) = 


:,۸٦)ہ(‎ Л) н) ۳)1( 


() متتابعة حسايية حدها الأول ۱۲ وحدها الاخیر یساوی YI-‏ ومجموع حدودها یساوی 
-۱۶۰ فإن حدها السابع هو مس 


\о(\)‏ (ب) صقر (ج)-ہ (د) دلا 
(У)‏ النقط الواقعة على المنحنى : ص = سس" - ۷ سس والتى يكون عندها المماس موازيًا 

لحور السينات هی оо‏ 

(o-s \)(1)‏ (ب) (۲-۰۰) (ج)(۲-۰۱) (۲۰۲()۵) 
® قيمة ىہ إذا کان : “ل , = ۶۲ × ۲7۳ ل تساوى ...... 

)۸(1 (ب)ہ Wa)‏ )د(۷ 
69 ی (ماس ما س) < : 

(1)عاسن (ب)ماس (ج) ل о (з) ob‏ 
)@ مجموع حدود المتتابعة الھندسیة : (ооа а ۲۷ » AN)‏ 

ركد (ب) ۱۱۷ (ج)۱۱۸ а)‏ 
3© اللقدار :مش فى أبسط صورة یساوی 

от)‏ (ب) طا ٤‏ سس (ج)طاس (د)۲ لاسن 


(م)من قمة منزل ارتفاعه ۲۵ مترّا کان قياس زاوية ارتفاع قمة برج ۷۰ » وقياس زاوية 


انخفاض قاعدة البرج Y.‏ فان ارتفاع البرج = .............. متر Úle‏ بأن قاعدتى البرج 
والمنزل فی مستوى أفقى واحد۔ 
)1( ۱۰۰ (ب) ۱۲۰ (a)‏ ۱۶۶ (د) ۱۲۷ 


J 
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© إذا كان :۲ : قيمة عن = ×< 
(a) o )1(‏ ۲۶ زم ۱۱ o i‏ 
A‏ اعت ا ема‏ لب 
و با كان ہس ا ہر اسن .-. : 
)۲(1 (ب) ٣‏ (ج) ۷ )5( у‏ 
9 إذا کان : ماس + ماس = چ فان : ما ۲ سس = 
л)‏ (ب) ۳ (ج) + у)‏ 
E AD‏ » ع = ١‏ فإن مجموع السبعة حدود الأولى 
منها يساوى ... 
)1( ۲۱۷۸ (ب) ۲۱۸۲ (a)‏ ۳۱۸۲ )2( ۲۱۸۹ 


GY)‏ فى ыш‏ اب ح إذا كان := ۱۰ سم + ع ی = ٣‏ سم ع = ۲ سم 


حیث  :‏ (نصف محيط (ЫШ‏ فإن مساحة المثلث < سم" 
Yo (1)‏ (ب) ۳۰ Yo (a)‏ (د) ۱۲۰ 
أجب عن السؤالين الاتیین + 


ال (2ں) متتابعة حسابية فيها : ع +۱۲۶ ۰ SpE‏ 
أوجد المتتابعة ثم أوجد مجموع العشرين حدًا الأولى منها 


| إذا كانت : ص = ع" - ۲ ع e‏ عے٣س؟۔‏ سس فأوجد: کت عند سس ۲ 


5۱ 


f 
E 
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اجابات الاختبارات التراكمية 


0 ۰ 0 
Ж [Шо] 


© ® 
الاختبار اللالی 

wO (MO 

HO‏ 9وب 


® © 


тү 
وب‎ Ф 
40 ۵ 
6زم‎ ۵ 
الاختبار الرايع‎ 
wO 
8 
0 
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